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ก 

คํานํา 

             ดวยพระบรมราโชบายพระบาทสมเด็จพระเจาอยูหัว รัชกาลท่ี 10 ทรงมุงหมายใหการศึกษาบมเพาะ
สมรรถนะใหแกผูเรียน เพ่ือสรางคุณลักษณะสําคัญ 4 ประการใหกับคนไทย อันไดแก 1) มีทัศนคติท่ีดีและถูกตอง 
2) มีพ้ืนฐานชีวิตท่ีม่ันคงเขมแข็ง 3) มีอาชีพ มีงานทํา 4) เปนพลเมืองดี มีระเบียบวินัย และพระราชปณิธาน 
ใน การสืบสาน รักษา พัฒนาตอยอด โครงการในพระราชดําริของพระราชบิดา จึงทรงพัฒนาการศึกษาทางไกลผาน
ดาวเทียม หรือ NEW DLTV ในทุกดานเชน ระบบออกอากาศ อุปกรณเทคโนโลยี บุคลากร และกระบวนการจัด
การศึกษา เพ่ือแกปญหาการขาดแคลนครูในโรงเรียนขนาดเล็ก สรางโอกาสการเขาถึงการเรียนรูตลอดชีวิตของ
ประชาชน ทุกเพศ ทุกวัย ผานการศึกษาทางไกลผานดาวเทียมจํานวน 15 ชองสัญญาณ ไปยังโรงเรียนตาง ๆ และ
ผูสนใจท่ัวประเทศ เพ่ือใหประเทศไทยเปนสังคมแหงปญญามีจิตอาสาในการสรรคสรางและพัฒนาประเทศใหม่ันคง 

             การสอนออกอากาศทางไกลผานดาวเทียม ระดับมัธยมศึกษาตอนตน ในภาคเรียนท่ี 2 ปการศึกษา 

2562 นี้ เปนการสอนออกอากาศในแนวใหม บันทึกเทปการสอนจากหองเรียนตนทางของโรงเรียนวังไกลกังวล  

ในพระบรมราชูปถัมภ ครูปลายทางสามารถดูเทปการสอนผานทางเว็บไซต www.dltv.ac.th และ Application  

on mobile DLTV ของมูลนิธิ และมีคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูรายชั่วโมงครบท้ัง 8 กลุมสาระการเรียนรู 

ซ่ึงครูปลายทางสามารถปรับกิจกรรมการเรียนรูใหเหมาะสมกับชุมชน ทองถ่ิน วัฒนธรรม และบริบทของแตละ

โรงเรียน 

            การจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูโดยใชการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ระดับมัธยมศึกษา
ตอนตน ภาคเรียนท่ี 2 ปการศึกษา 2562 ไดรับความรวมมือจากคณะทํางาน ประกอบดวย สํานักงาน
คณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน ผูบริหารระดับสูงของกระทรวงศึกษาธิการ คณาจารยจากมหาวิทยาลัย 
ศึกษานิเทศก และครูผูเชี่ยวชาญ ท้ัง 8 กลุมสาระการเรียนรู ซ่ึงครูปลายทางใชในการเตรียมการสอนลวงหนา 
รวมท้ังจัดเตรียมเอกสารเพ่ือสงเสริมการเรียน ไดแก ใบงาน ใบความรู แบบฝกหัด ใหผูเรียนเปนรายบุคคล เกิด
ประโยชนตอการนําไปใชในหองเรียน เพ่ือการพัฒนาคุณภาพการจัดการศึกษาของโรงเรียนขยายโอกาสและ
โรงเรียนมัธยมศึกษาขนาดเล็กตอไป 

นับเปนพระมหากรุณาธิคุณอยางหาท่ีสุดมิได ท่ีพระบาทสมเด็จพระเจาอยูหัว ทรงมุงม่ันพัฒนายกระดับ
คุณภาพการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม เพ่ือพัฒนาสังคมไทยและยกระดับคุณภาพของคนไทยใหเขมแข็ง  
สมดัง  พระราชปณิธาน “...การศึกษาคือความม่ันคงของประเทศ...” ขอพระองคทรงพระเจริญ 
                                                                

                                            มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 



ข 

บทนํา 

 

                    การจัดการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม  เปนการจัดการศึกษาเพ่ือแกปญหาโรงเรียนขนาดเล็ก  

ครูสอนไมครบชั้น โดยจัดการเรียนการสอนของครูหองเรียนตนทางจากโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 

ไปยังหองเรียนปลายทางในโรงเรียนพ้ืนท่ีตาง ๆ ไดแก พ้ืนท่ีสูง ชายแดน เกาะแกง และเขตพัฒนาพิเศษเฉพาะกิจ

จังหวัดชายแดนภาคใต เปนการลดความเหลื่อมล้ําในการจัดการศึกษาใหท่ัวถึง เทาเทียมและมีคุณภาพ 

                   คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู ระดับมัธยมศึกษาตอนตน (ม.1–3) ประจําภาคเรียนท่ี 1  

ปการศึกษา 2562 ประกอบดวยเอกสาร 8 กลุมสาระการเรียนรู  คือ 1 ) ภาษาไทย 2 ) คณิตศาสตร   

3) วิทยาศาสตร 4) สังคมศึกษา ศาสนา และวัฒนธรรม 5) สุขศึกษาและพลศึกษา 6) ศิลปะ 7) การงานอาชีพและ

เทคโนโลยี 8) ภาษาตางประเทศ แตละระดับชั้นมีเอกสารรวม 8 เลม แตละเลมมีรายละเอียด คําชี้แจงการจัด

กระบวนการเรียนรู หนวยการเรียนรู แผนการจัดการเรียนรู สื่อ/ใบงาน/แบบฝก แบบประเมิน ท่ีตรงกับมาตรฐาน 

ตัวชี้วัดและสาระการเรียนรูแกนกลาง (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ของแตละสาระการเรียนรู ตามหลักสูตร

แกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 

                  การจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู ระดับมัธยมศึกษาตอนตน (ม.1–3) เปนการทํางาน

รวมกันของหลายหนวยงาน มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ ขอขอบคุณผูทรงคุณวุฒิ 

ผูเชี่ยวชาญแตละสาขาวิชา คณาจารย จากมหาวิทยาลัย คณะศึกษานิเทศก คณะครูผูสอนในสังกัดสํานักงาน

คณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน และโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ และผูมีสวนรวมจาก

หนวยงานท่ีเก่ียวของ ท่ีชวยใหคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู ระดับมัธยมศึกษาตอนตน มีความสมบูรณและ

เหมาะสมตอการจัดการเรียนการสอนเพ่ือเยาวชนไทยท้ังประเทศ 

                  มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ หวังวาคูมือครูและแผนการจัด     

การเรียนรู ระดับมัธยมศึกษาตอนตน จะเปนประโยชนตอผูบริหาร ศึกษานิเทศก คณะครูและบุคลากรท่ีเก่ียวของ

ในการจัดการเรียนการสอนทางไกลผานดาวเทียม ในโรงเรียนขนาดเล็กและขยายโอกาสในระดับมัธยมศึกษา

ตอนตน เพ่ือประสิทธิภาพการจัดการเรียนการสอนใหสูงข้ึนตอไป  
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คําชี้แจงการรับชมรายการสอนออกอากาศ ฉ 
คําชี้แจงรายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 1 
คําอธิบายรายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 7 
มาตรฐานการเรียนรู/ตัวชี้วัด 8 
โครงสรางรายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 9 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) 14 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 18 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรือ่ง แผนภาพตน–ใบ (1)  30 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรือ่ง ฮิสโทแกรม (1) 45 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรือ่ง คาเฉลี่ยเลขคณิต (1) 59 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรือ่ง คาเฉลี่ยเลขคณิต (2) 74 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรือ่ง มัธยฐาน 83 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรือ่ง ฐานนิยม 92 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรือ่ง แผนภาพจุด (2) 102 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรือ่ง แผนภาพตน–ใบ (2) 122 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 131 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) 145 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) 155 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ 163 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 167 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 179 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 189 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 198 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรือ่ง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 209 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) 221 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) 232 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) 244 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 255 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 264 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) 273 



ง 

เรื่อง  หนา 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน  285 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 เรื่อง การนําไปใช (1) 302 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 เรื่อง การนําไปใช (2) 314 
หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน 324 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (1) 328 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (2) 337 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 348 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 358 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรือ่ง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 367 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรือง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 376 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 384 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม (1) 393 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม (2) 403 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 413 
หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 421 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต (1) 426 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต (2) 440 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเก่ียวกับการสราง (1) 460 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเก่ียวกับการสราง (2) 484 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรือ่ง การสรางและการใหเหตุผลเก่ียวกับการสราง (3) 497 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเก่ียวกับการสราง (4) 516 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม (1) 532 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม (2) 547 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม (3) 558 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม (1) 568 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม (2) 584 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม (3) 598  
หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง 610 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) 615 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) 627 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 641 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) 650 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรือ่ง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) 662 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) 677 



จ 

เรื่อง  หนา 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 688 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 700 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 713 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) 725 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) 733 
 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนาม 741  
บรรณานุกรม 753  
ภาคผนวก 754 

ก. เกณฑแบบประเมินรวม 755 
ข. แผนผังความคิด (Graphic Organizer) 759  
ค. บันทึกการเรียนรู (Learning Log) 768  
- คณะจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน  774 

เพ่ือการเรียนการสอนทางไกลผานดาวเทียม (DLTV) มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม  
ในพระบรมราชูปถัมภ 

- คณะจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ภาคเรียนท่ี 2  774 
- คณะปรับปรุงครูและแผนการจัดการเรียนรู กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  ภาคเรียนท่ี 2  777 
- คณะตรวจปรูฟคูมือครู และแผนการจัดการเรียนรู กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  778 
 ภาคเรียนท่ี 2 
- รายชื่อคณะทํางาน สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 779 
 สํานักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน  



ฉ 

การรับชมรายการ การเรียนการสอนทางไกลผานดาวเทียม 

                 มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ ใหบริการการจัดการเรียนการสอน 

จากสถานีวิทยุโทรทัศนการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม จํานวน 15 ชองรายการ ท้ังรายการสด (Live) และ

รายการยอนหลัง (On demand) สามารถรับชมผาน 

                www.dltv.ac.th 

               Application  on mobile DLTV 
- Android เขาท่ี Play Store/Google Play พิมพคําวา DLTV 
- iOS เขาท่ี App Store พิมพคําวา DLTV 

 
การเรียกหมายเลขชองออกอากาศสถานีวิทยุโทรทัศนการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม  15 ชองรายการ 

 

 

เวลาเรียน/นอกเวลาเรียน 
DLTV 1    (ชอง 186) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 1 / สถาบันพระมหากษัตริย 
DLTV 2    (ชอง 187) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 2 / ความรูรอบตัว 
DLTV 3    (ชอง 188) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 3 / วิทยาศาสตรและเทคโนโลย ี
DLTV 4    (ชอง 189) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 4 / ธรรมชาติและสิ่งแวดลอม 
DLTV 5    (ชอง 190) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 5 / ศิลปวัฒนธรรมไทย 
DLTV 6    (ชอง 191) รายการสอนชั้นประถมศึกษาปท่ี 6 / หนาท่ีพลเมือง 
DLTV 7    (ชอง 192) รายการสอนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 1 / ภาษาอังกฤษเพ่ือการสื่อสาร 
DLTV 8    (ชอง 193) รายการสอนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 / ภาษาตางประเทศ 
DLTV 9    (ชอง 194) รายการสอนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 / การเกษตร 
DLTV 10  (ชอง 195) รายการสอนชั้นอนุบาลปท่ี 1 / รายการสําหรับเด็ก-การเลี้ยงดูลูก 
DLTV 11  (ชอง 196) รายการสอนชั้นอนุบาลปท่ี 2 / สุขภาพ การแพทย 
DLTV 12  (ชอง 197) รายการสอนชั้นอนุบาลปท่ี 3 / รายการสําหรับผูสูงวัย 
DLTV 13  (ชอง 198) รายการของการอาชีพวังไกลกังวล และมหาวิทยาลัยเทคโนโลยีราชมงคล 
DLTV 14  (ชอง 199) รายการของมหาวิทยาลัยสุโขทัยธรรมาธิราช 
DLTV 15  (ชอง 200) รายการพัฒนาวิชาชีพครู 
  



ช 

การติดตอรับขอมูลขาวสาร  

1. มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

เลขที่ 214 ถนนนครสวรรค แขวงวัดโสมนัส เขตปอมปราบศัตรูพาย กรุงเทพมหานคร 10100 

โทร 0 2282 6734 

โทรสาร 0 2282 6735 

 

2. สถานีวิทยุโทรทัศนการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม 

 ซอยหัวหิน 35  ถนนเพชรเกษม  ตําบลหัวหิน  อําเภอหัวหิน  จังหวัดประจวบคีรีขันธ 77110 

 โทร 032 515 457–8  

 โทรสาร 032 515 951 

 web@dltv.ac.th (ติดตอเรื่องเว็บไซต) 

 dltv@dltv.ac.th (ติดตอเรื่องทั่วไป) 

 

3. โรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 

 อําเภอหัวหิน  จังหวัดประจวบคีรีขันธ 77110 

 โทร 032 522 347, 032 520 478 โทรสาร 032 520 478 

 

  

 

 

 

 

 

4. ชองทางการติดตามขาวสาร 

 

 
 

 

 

 
 

Facebook : มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ DLTV 

Website : http://www.dltv.ac.th 

Website : http://www.kkws.ac.th 

Facebook : โรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ
  

mailto:web@dltv.ac.th
mailto:dltv@dltv.ac.th


กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 1 

คําช้ีแจง 
รายวิชา คณิตศาสตร 4  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

รหัสวิชา ค22102 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

1. แนวคิดหลัก 
 หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551  กําหนดสาระการเรียนรู จํานวน 8 กลุมสาระ
การเรียนรู ครูผูสอนตองจัดกิจกรรมการเรียนการสอนโดยนําความรูดานเนื้อหาวิชามาจัดกิจกรรมการเรียน 
การสอนโดยการฝกทักษะใหผูเรียนเกิดความรู ความเขาใจ และเกิดสมรรถนะสําคัญของผูเรียน 5 ประการ และ
คุณลักษณะอันพึงประสงค 8 ประการ ดังนี้ 
 สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 5 ประการ 
     1) ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับสารและสื่อสาร มีวัฒนธรรมในการใชภาษา 
     2) ความสามารถในการคิด เปนความสามารถในการคิดวิเคราะห การคิดสังเคราะห การคิดอยาง
สรางสรรค การคิดอยางมีวิจารณญาณ การคิดอยางเปนระบบเพ่ือนําไปสูการสรางองคความรูหรือสารสนเทศ  
เพ่ือใชในการตัดสินใจ เก่ียวกับตนเอง สังคมไดอยางเหมาะสม 
      3) ความสามารถในการแกปญหา เปนความสามารถในการแกปญหาและอุปสรรคตาง ๆ ท่ีเผชิญได
อยางถูกตอง เหมาะสมบนพ้ืนฐานของหลักเหตุผล คุณธรรมและขอมูลสารสนเทศ เขาใจความสัมพันธและ 
การเปลี่ยนแปลงของเหตุการณตาง ๆ ในสังคม 
     4) ความสามารถในการใชทักษะชีวิต เปนความสามารถในการเขาใจและเคารพตนเอง สามารถนํา
กระบวนการตาง ๆ ไปใชในการดําเนินชีวิตประจําวัน การเรียนรูดวยตนเอง การเรียนรูอยางตอเนื่อง การทํางาน 
และการอยูรวมกันในสังคมดวยการสรางเสริมความสัมพันธอันดีระหวางบุคคล การจัดการปญหาและความขัดแยง
ตาง ๆ อยางเหมาะสม 
      5) ความสามารถในการใชเทคโนโลยี เปนความสามารถในการเลือก และใชเทคโนโลยีการแกปญหา
อยางสรางสรรคถูกตองเหมาะสม มีคุณธรรมดานตาง ๆ และมีทักษะกระบวนการทางเทคโนโลยี เพ่ือการพัฒนา
ตนเอง สังคมในดานการเรียนรู การสื่อสาร การทํางาน 
 คุณลักษณะอันพึงประสงค 8 ประการ เพ่ือใหสามารถอยูรวมกับผูอ่ืนในสังคมอยางมีความสุข ในฐานะเปน
พลเมืองไทยและพลโลก ดังนี้ 

 1) รักชาติ ศาสน กษัตริย 
 2) ซ่ือสัตย สุจริต 
 3) มีวินัย 
 4) ใฝเรียนรู 
 5) อยูอยางพอเพียง 
 6) มุงม่ันในการทํางาน 
 7) รักความเปนไทย 
 8) มีจิตสาธารณะ 

 หลักการออกแบบกิจกรรมดานคุณลักษณะท่ีปรากฏในแผนการจัดการเรียนรู  คํานึงถึงคุณลักษณะท่ี
มุงเนนใหผูเรียนเกิดการเรียนรูมีทักษะหลังการเรียนรู สอดคลองตามเปาหมายของหนวยการเรียนรู  มีเจตคติท่ีดีตอ



2 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

สถาบันชาติ ศาสนา และพระมหากษัตริย มีจิตอาสา ครูผูสอนควรปลูกฝงคุณลักษณะอันพึงประสงคใหแกผูเรียน 
ทุกแผนการจัดการเรียนรู เพ่ือใหผูเรียนเกิดคุณลักษณะอันพึงประสงคและเปนคนดีของสังคม 

 การจัดการเรียนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  มีแนวคิดหลักสําคัญ คือ การนํารูปแบบ Active 
Learning มาใชในการจัดการเรียนการสอน ซ่ึงเปนการจัดการเรียนการสอนท่ีมีรูปแบบการสอนท่ีหลากหลาย ท่ี
เนนใหผูเรียนไดลงมือปฏิบัติดวยตนเองอยางกระตือรือรน ท้ังในเชิงทักษะและปฏิบัติเพ่ือพัฒนาเชาวปญญา เชน 
การแกปญหา วิเคราะห วิจารณ หรือตัดสินใจเรื่องตาง ๆ โดยการจัดการเรียนการสอนจะเนนใหผูเรียนไดคิด 
คนควา รายงาน แกปญหา ไดใชประสาทสัมผัสตาง ๆ ทําใหเกิดการเรียนรูดวยตนเองอยางแทจริง 

 
2. กระบวนการจัดการเรียนรู 

 แนวคิดสําคัญของการจัดศึกษาท่ีเนนผูเรียนเปนสําคัญ คือการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ีเปดโอกาสใหผูเรียน
คิดและลงมือปฏิบัติดวยกระบวนการท่ีหลากหลาย เพ่ือเกิดการเรียนรูและพัฒนาตนเองเต็มตามศักยภาพ  
การประเมินการเรียนรูจึงมีความสําคัญและจําเปนอยางยิ่งตอการจัดกิจกรรมการเรียนรูในหองเรียน เพราะสามารถ
ทําใหผูสอนประเมินระดับ พัฒนาการเรียนรูของผูเรียน 

การจัดการศึกษาตองยึดหลักวา ผูเรียนทุกคนมีความสามารถเรียนรูและพัฒนาตนเองได และถือวาผูเรียน
มีความสําคัญท่ีสุด กระบวนการจัดการศึกษาตองสงเสริมใหผูเรียนสามารถพัฒนาตามธรรมชาติและเต็มตาม
ศักยภาพ  ใหความสําคัญของการบูรณาการความรูคุณธรรม กระบวนการเรียนรูตามความเหมาะสมของระดับ
การศึกษา ไดระบุใหผูท่ีเก่ียวของดําเนินการ ดังนี้  

สถานศึกษาและหนวยงานท่ีเกี่ยวของ 
1) จัดเนื้อหาสาระและกิจกรรมใหสอดคลองกับความสนใจและความถนัดของผูเรียน โดยคํานึงถึงความ

แตกตางระหวางบุคคล  
2) ฝกทักษะ กระบวนการคิด การจัดการ การเผชิญสถานการณ และการประยุกตความรูมาใชเพ่ือปองกัน

และแกไขปญหา  
3) จัดกิจกรรมใหผูเรียนไดเรียนรูจากประสบการณจริง ฝกการปฏิบัติ ใหทําไดคิดเปน ทําเปน รักการอาน

และเกิดการใฝรูอยางตอเนื่อง  
4) จัดการเรียนการสอน โดยผสมผสานสาระความรูดานตาง ๆ อยางไดสัดสวนสมดุลกัน รวมท้ังปลูกฝง

คุณธรรม คานิยมท่ีดีงาม และคุณลักษณะอันพึงประสงคไวในทุกวิชา  
5) สงเสริมสนับสนุนใหผูสอนสามารถจัดบรรยากาศ สภาพแวดลอม สื่อการเรียน และอํานวยความสะดวก

เพ่ือใหผูเรียนเกิดการเรียนรูและมีความรอบรู รวมท้ังสามารถใชการวิจัยเปนสวนหนึ่งของกระบวนการเรียนรูท้ังนี้
ผูสอนและผูเรียนอาจเรียนรูไปพรอมกันจากสื่อการเรียนการสอนและแหลงวิทยาการประเภทตาง ๆ  

6) จัดการเรียนรูใหเกิดข้ึนไดทุกเวลา ทุกสถานท่ี มีการประสานความรวมมือกับบิดา มารดา ผูปกครอง 
และบุคคลในชุมชนทุกฝาย เพ่ือรวมกันพัฒนาผูเรียนตามศักยภาพ  

ครูผูสอน 
การจัดการเรียนรูตามแนวดังกลาว จําเปนตองเปลี่ยนแปลงพฤติกรรมการเรียนการสอนท้ังของผูเรียน 

และผูสอน กลาวคือลดบทบาทของครูผูสอน จากการเปนผูบอกเลา บรรยาย สาธิต เปนการวางแผนจัดกิจกรรม 
ใหนักเรียน เกิดการเรียนรู กิจกรรมตาง ๆ จะตองเนนท่ีบทบาทของผูเรียนตั้งแตเริ่ม คือ รวมวางแผนการเรียน 
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การวัดผล ประเมินผล และตองคํานึงวากิจกรรมการเรียนนั้น เนนการพัฒนากระบวนการคิด วางแผน ลงมือปฏิบัติ
ศึกษา คนควา รวบรวมขอมูล ดวยวิธีการตาง ๆ จากแหลงเรียนรูหลากหลาย ตรวจสอบ วิเคราะหการแกปญหา 
การมีปฏิสัมพันธซ่ึงกันและกัน การสรางคําอธิบายเก่ียวกับขอมูลท่ีสืบคนได เพ่ือนําไปสูคําตอบของปญหาหรือ 
คําถามตาง ๆ ในท่ีสุดสรางองคความรู ท้ังนี้กิจกรรมการเรียนรูเหลานี้ตองพัฒนาผูเรียนใหมีพัฒนาการเหมาะสม
ตามวัย ท้ังทางรางกาย อารมณสังคม และสติปญญา โดยคํานึงถึงเรื่องตาง ๆ ดังนี้ 

• ควรใหนักเรียนทุกคนมีสวนรวมในกิจกรรมการเรียนรูตลอดเวลาดวย การกระตุนใหนักเรียนลงมือทดลอง
และอภิปรายผล โดยใชเทคนิคตาง ๆ ของการสอน เชน การนําเขาสูบทเรียน การใชคําถาม การเสริมพลัง
มาใชใหเปนประโยชน ท่ีจะทําใหการเรียนการสอนนาสนใจและมีชีวิตชีวา 

• ครูควรมีการวางแผนการใชคําถามอยางมีประสิทธิภาพ เพ่ือจะนํานักเรียนเขาสูบทเรียน และลงขอสรุปได
โดยท่ีไมใชเวลานานเกินไป ครูควรเลือกใชคําถามท่ีมีความยากงายพอเหมาะกับความสามารถของนักเรียน 

• เม่ือนักเรียนถาม อยาบอกคําตอบทันที ควรใหคําแนะนําท่ีจะชวยใหนักเรียนหาคําตอบไดเอง ครูควรให
ความสนใจตอคําถามของนักเรียนทุก ๆ คน แมวาคําถามนั้นอาจจะไมเก่ียวกับเรื่องท่ีกําลังเรียนอยูก็ตาม 
ครูควรจะชี้แจงใหทราบและเบนความสนใจของนักเรียนกลับมาสูเรื่องท่ีกําลังอภิปรายอยู สําหรับปญหาท่ี
นักเรียนถามมานั้น ควรจะไดหยบิยกมาอภิปรายในภายหลัง 

• การสํารวจตรวจสอบซํ้า เปนสิ่งจําเปนเพ่ือใหไดขอมูลท่ีนาเชื่อถือ ดังนั้น ในการจัดการเรียนรู ครูควรย้ําให
นักเรียนไดสํารวจตรวจสอบซํ้าเพ่ือนําไปสูขอสรุปท่ีถูกตองและเชื่อถือได 
 
แนวการจัดการเรียนรูคณิตศาสตร 

ดําเนินการจัดการเรียนรูตามกระบวนการข้ันตอนการสอนในแผนการจัดการเรียนรู ซ่ึงประกอบดวย 
ข้ันนํา ข้ันสอน ข้ันสรุป ดังนี้ 

1) ข้ันนํา เปนข้ันท่ีเตรียมความพรอมของผูเรียน ใหมีความพรอมกอนการเรียนเนื้อหาใหม เชน 
ทบทวนความรูเดิมท่ีเคยเรียนมา สนทนาซักถาม เลนเกม  

2) ข้ันสอน เปนข้ันท่ีใหผูเรียนไดเรียนรูเนื้อหาใหม โดย  
 (1)  ศึกษาจากใบความรู หนังสือเรียน แหลงเรียนรูตาง ๆ  

 (2)  ใชกระบวนการกลุม ระดมสมอง อภิปราย  
 (3)  ใหผูเรียนศึกษาความรูดวยตนเอง ครูคอยใหคําแนะนํา เปนผูอํานวยความสะดวกใหกับ

ผูเรียน  
 (4)  ใหนักเรียนไดลงมือปฏิบัติและนําเสนอผลงาน 
 (5)  จัดการเรียนรูใหประกอบดวย ความรู ทักษะและกระบวนการ และคุณลักษณะ  
 (6)  ใชสื่อวัสดุอุปกรณประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน  

3) ข้ันสรุป เปนข้ันตอนท่ีใหนักเรียนไดสรุปเปนความคิดรวบยอดดวยตนเอง  
เปนข้ันสุดทายของการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนในแตละชั่วโมง เพ่ือใหนักเรียนสรุป

สาระสําคัญของบทเรียนหรือสิ่งท่ีไดเรียนแลว กิจกรรมท่ีจัดข้ึนในข้ันตอนนี้อาจจะเปนการนําเสนอรายงาน 

ของกลุม  การทําแบบฝกหัดเพ่ือสรุปความรู  เลนเกมเพ่ือทดสอบสิ่งท่ีเรียนมาแลว หรือสรุปสาระหลักสําคัญโดยใช

แผนผังความคิด (Graphic Organizers) (ดภูาคผนวก ข.) ซ่ึงอาจใหผูเรียนสรุปเองหรือครูรวมสรุปดวย 
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3. ส่ือการจัดการเรียนรู/แหลงเรียนรู 
ส่ือการจัดการเรียนรู การเตรียม สื่อ วัสดุอุปกรณ ท่ีจะใชประกอบในแผนการจัดการเรียนรูและท่ีได

ระบุไวในแผนของแตละแผน โดยเตรียมไวกอนลวงหนาอยางนอย 2 วัน เพ่ือเปนการเตรียมความพรอมใน 
การจดัการเรียนการสอน สิ่งท่ีจะตองเตรียม มีดังนี้ 

1) ใบความรู ใบงาน ใบกิจกรรม ท่ีอยูในแผนการจัดการเรียนรู  
2) รูปภาพ ท่ีใชประกอบในแตละแผน 
3) แบบประเมินผลงาน/ชิ้นงาน  แบบสังเกตพฤติกรรม 
4) แบบทดสอบ 
5) ทีวี คอมพิวเตอร เครื่องฉายภาพ โพรเจกเตอร 
6) เครื่องพริ้นทเตอร 
7) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร   
8) กระดาษ ปากกาเคมี สีเมจิก ไมบรรทัด สี 
9) หนังสือ บทความ ท่ีเก่ียวของกับเนื้อหาท่ีจัดการเรียนการสอน    
แหลงเรียนรู  เตรียมแหลงเรียนรูท่ีจะใหนักเรียนไดเขาไปศึกษาคนควา เชน หองปฏิบัติการทาง

คณิตศาสตร หองสมุดของโรงเรียน มุมศึกษาคนควาในหองเรียน หองคอมพิวเตอร 
 

4. การวัดและประเมินผล 
 จุดประสงคสําคัญของการประเมินการเรียนรู คือการชวยใหผูเรียนเกิดการเรียนรูตามวัตถุประสงคท่ีผูสอน

หรือหลักสูตรวางไว ปญหาท่ีพบในปจจุบันคือ ผูบริหาร ผูสอน ตลอดจนผูปกครองเปนจํานวนมากยังให 
ความสําคัญการเรียนรูแบบทองจําเพ่ือสอบ หรือการเรียนรูเพ่ือแขงขัน ซ่ึงถือเปนการเรียนรูแบบผิวเผินมากกวา
การประเมินการเรียนรูระหวางเรียนการเรียนรูเพ่ือพัฒนาตนเอง ซ่ึงผลลัพธของการเรียนรูจะยั่งยืนกวา (กุศลิน, 
2555; ขจรศักดิ์, เพ็ญจันทร และวรรณทิพา รอดแรงคา, 2548) 
 ในการจัดการเรียนรูเพ่ือพัฒนาสมรรถนะดานตาง ๆ ของผูเรียนนั้นจําเปนตองมีการประเมินการเรียนรู
อยางตอเนื่อง ตั้งแตเริ่มตน ระหวาง และสิ้นสุดกระบวนการเรียนรู โดยใชการประเมินในรูปแบบท่ีหลากหลาย
สอดคลองตามวัตถุประสงคของการเรียนรู รูปแบบการประเมินการเรียนรู ไดแก การประเมินการเรียนรูระหวาง
เรียน (Formative Assessment) การประเมินการเรียนรูสรุปรวม (Summative Assessment) และการประเมิน
การเรียนรูตามสภาพจริง (Authentic Assessment) ในการประเมินเพ่ือพัฒนาการเรียนรูและการประเมินตาม
สภาพจริงนั้น ผูสอนจําเปนตองสะทอนการประเมิน ใหผูเรียนรับทราบเพ่ือปรับปรุงและพัฒนาตนเอง และผูสอน
ตองนําผลการประเมินมาพิจารณาเพ่ือทบทวนและปรับแผนการจัดการเรียนรูเพ่ือใหสามารถดําเนินการแกไข 
ชวยเหลือ หรือหาวิธีการตาง ๆ เพ่ือชวยใหผูเรียนแตละคนเกิดการเรียนรูและพัฒนาตนเองไดตามแตละจุดประสงค
การเรียนรูหรือเปาหมายของตัวชี้วัดตาง ๆ (กุศลิน, 2555 )  

    การวัดและประเมินผลการเรียนรูของผูเรียนตองอยูบนหลักการพ้ืนฐานสองประการ คือ การประเมิน
เพ่ือพัฒนาผูเรียนและเพ่ือการตัดสินผลการเรียน ในการพัฒนาคุณภาพการเรียนรูของผูเรียนใหประสบความสําเร็จ
นั้น ผูเรียนจะตองไดรับการพัฒนาและประเมินตามตัวชี้วัด เพ่ือใหบรรลุตามมาตรฐานการเรียนรู สะทอนสมรรถนะ
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สําคัญ และคุณลักษณะอันพึงประสงคของผูเรียน ซ่ึงเปนเปาหมายหลักในการวัดและประเมินการเรียนรูในทุก
ระดับ (กระทรวงศึกษาธิการ, 2552) 
 การวัดและประเมินผลการเรียนรูท่ีปรากฏในแผนการจัดการเรียนรู ใหความสําคัญของการประเมิน
พฤติกรรมการปฏิบัติ ดังนี้ 

1) วิธีการประเมิน 
 (1) การวัดและประเมินกอนเรียน เพ่ือตรวจสอบความพรอมและความรูเดิมของผูเรียน (ผสมผสาน
ในกิจกรรมการเรียนรูข้ันนํา) 
 (2) การวัดและประเมินระหวางเรียน ไดแก  ดานความรู  ทักษะการปฏิบัติ และคุณลักษณะ 
โดยวิธีการสังเกตพฤติกรรม ถามตอบพรอมแสดงเหตุผล ตรวจชิ้นงาน การนําเสนอ (ผสมผสานในกิจกรรมการเรียนรู
ข้ันสอน) จุดมุงหมายของการประเมินระหวางเรียน มีดังนี้  
                     (2.1) เพ่ือคนหาและวินิจฉัยวาผูเรียนมีความรูความเขาใจเนื้อหา มีทักษะความชํานาญ รวมถึงมี 
เจตคติทางการเรียนรูอยางไรและในระดับใด เพ่ือเปนแนวทางใหผูสอนสามารถวางแผนการจัดกิจกรรมการเรียนรู
ไดอยางเหมาะสม เพ่ือพัฒนาการเรียนรูของผูเรียนไดอยางเต็มศักยภาพ  

          (2.2) เพ่ือใชเปนขอมูลปอนกลับใหกับผูเรียนวามีผลการเรียนรูอยางไร  
          (2.3) เพ่ือใชเปนขอมูลในการสรุปผลการเรียนรูและเปรียบเทียบระดับพัฒนาการดานการเรียนรู

ของผูเรียนแตละคน  
 (3) การวัดและประเมินหลังเรียน เพ่ือตรวจสอบความสําเร็จตามจุดประสงครายแผน เปนการ
พัฒนาในจุดท่ีผูเรียนอาจจะเขาใจคลาดเคลื่อนหรือปฏิบัติไมถูกตอง (ผสมผสานในกิจกรรมข้ันสรุป) และเพ่ือตัดสิน
ผลการจัดการเรียนรู เปนการประเมินหลังจากผูเรียนไดเรียนไปแลว อาจเปนการประเมินหลังจบหนวยการเรียนรู
หนวยใดหนวยหนึ่ง รวมท้ังการประเมินกลางภาคเรียนและปลายภาคเรียน ผลจากการประเมินประเภทนี้ใชในการ
ตัดสินผลการจัดการเรียนการสอน หรือตัดสินใจวาผูเรียนคนใดควรจะไดรับระดับคะแนนใด 
 (4) ประเมินรวบยอดเม่ือส้ินสุดหนวยการเรียนรู เพ่ือตรวจสอบคุณภาพผูเรียนวาบรรลุ
เปาหมายของหนวยการเรียนรูตามมาตรฐาน ตัวชี้วัด สมรรถนะ คุณลักษณะ และเจตคติ หรือไม เชน การทํา
โครงงาน การนําความรูไปใชเพ่ือพัฒนาสังคมในรูปแบบตาง ๆ  
  การทําแบบบันทึกการเรียนรู (Learning log)  
  นอกจากนี้ ควรใหผูเรียนไดประเมินการเรียนรูของตนเอง เพ่ือเปดโอกาสไดสะทอนคิดสิ่งท่ีเรียนรู
ท้ังท่ีทําไดดีและยังตองพัฒนา  โดยการทําแบบบันทึกการเรียนรู (Learning log) (ดูภาคผนวก ค.) ควรใหผูเรียนได
ประเมินการเรียนรูยอยหลังจบการเรียนรูแตละหนวยการเรียนรู  และประเมินการเรียนรูรวมในชวงกลางภาคเรียน 
และปลายภาคเรียน โดยครูสามารถเลือกใชชุดคําถามและจํานวนขอใหเหมาะสมกับบริบทของผูเรียน ชวงเวลา
และธรรมชาติของแตละวิชา ท้ังนี้ในครั้งแรกครูควรทํารวมกับนักเรียนเพ่ือแนะนําวิธีการเขียนแบบสะทอนคิด  
และควรอานสิ่งท่ีนักเรียนบันทึกพรอมใหขอมูลยอนกลับ เสนอแนะในเชิงบวกและสรางสรรค รวมท้ังใชประโยชน
จากขอมูลในแบบบันทึกเพ่ือพัฒนาการสอนของตัวเองและชวยเหลือนักเรียนเปนรายบุคคลตอไป 
 2) ผูประเมิน  ไดแก เพ่ือนประเมินเพ่ือน  ครูประเมินผูเรียน  ผูเรียนประเมินตนเอง ผูปกครองรวม
ประเมิน 
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5. คําแนะนําสําหรับครู 

1) การเตรียมตัวของครู 
 (1) ศึกษาทําความเขาใจคําชี้แจงและทําความเขาใจเชื่อมโยง ท้ังเปาหมาย กิจกรรม และการวัดผล
และประเมินผลระหวางหนวยการเรียนรูกับแผนการจัดการเรียนรูรายชั่วโมง 
 (2) ศึกษาคนควาความรูเพ่ิมเติมจากแหลงเรียนรู หนวยงาน องคกรท่ีใหความรูเก่ียวกับสุขภาพท่ี
เชื่อถือได  รวมท้ังเทคนิคการจัดการเรียนรูเพ่ือพัฒนาความสามารถของผูเรียนอยางรอบดาน 
 (3) ปรับประยุกตหรือเพ่ิมเปาหมาย  ท้ังเนื้อหา  ทักษะกระบวนการ  คุณลักษณะท่ีเปนจุดเนน และ
ท่ีเปนปจจุบันตามบรบิทของหองเรียน โรงเรียนชุมชนกิจกรรมการเรียนรู  รวมถึงการวัดประเมิน 
 (4) จัดเตรียมใบงาน บันทึกการเรียนรู  สื่ออุปกรณ   

2) การนําแผนการจัดการเรียนรูไปใช 
 (1) ครูผูสอนควรศึกษาและทําความเขาใจกอนนําแผนการจัดการเรียนรู พรอมกับการเตรียมสื่อ 
ใหพรอมและครบตามคาบเวลาในแตละแผนไวกอนลวงหนากอนนําไปใช 
 (2) ครูผูสอนควรนําแผนการจัดการเรียนรูออกมาเตรียมแลววางแผนการจัดกิจกรรมใหเหมาะสม
กับผูเรียน 
 3) การจัดสภาพแวดลอมสงเสริมการเรียนรู 

 (1) จัดสภาพแวดลอม หองเรียน หรือภายนอกหองเรียน ใหเอ้ือตอการเรียนรู สะอาด มีความเปน
ระเบียบ ตกแตงหองเรียนใหนาอยู มีมุมตาง ๆ ในหองเรียน มีท่ีเก็บวัสดุอุปกรณ  และงายตอการนํามาใช มีปาย
นิเทศใหความรู ภายนอกหองเรียนจัดบรรยากาศใหเปนธรรมชาติ นาอยู รมรื่น และเหมาะกับกิจกรรมการเรียนรู 
ถูกสขุลักษณะและปลอดภัย  
 (2) จัดสภาพแวดลอม หรือหองใหผูเรียนไดฝกปฏิบัติการ 
 (3) จัดสื่อ อุปกรณ ท่ีเก่ียวกับการเรียนรูอยางเพียงพอ เหมาะสม 
 (4) จัดหาเครื่องมือแสวงหาความรู หรือชองทางเสนอขาวสารตาง ๆ เพ่ือใหผูเรียนไดรับรูขอมูล
ขาวสารท่ีทันสมัยปจจุบันอยูเสมอ 
 4) การบันทึกหลังการสอนของครู 
 (1) บันทึกการใชแผนการจัดการเรียนของตนเอง  โดยสังเกตพฤติกรรมผูเรียนระหวางเรียน และ
ประเมินตนเองใชเทคนิค หรือวิธีการใดท่ีทําใหผูเรียนมีสวนรวม มีความรู มีทักษะ และคุณลักษณะตามจุดประสงค 
 (2) บันทึกสาเหตุของความสําเร็จ หรืออุปสรรคของการสอน เชน การจัดบรรยากาศ สิ่งแวดลอม  
การเตรียมตัวเพ่ิม เพ่ือพัฒนาผูเรียนใหบรรลุตามเปาหมาย 
 (3) สรุปขอจํากัดการใชแผนการจัดการเรียนรูและปรับปรุงตามแนวทางของครูปลายทางเพ่ือพัฒนา
คุณภาพผูเรียนไดอยางตอเนื่อง 
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คําอธิบายรายวิชาพ้ืนฐาน 
รหัสวิชา ค22102   รายวิชา คณิตศาสตร 4            กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 
ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2                                    เวลา 60 ช่ัวโมง   จํานวน 1.5 หนวยกิต      
 

ศึกษา ฝกทักษะการคิดคํานวณและฝกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตรอันไดแก การแกปญหา 
การใหเหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร และการนําเสนอ การเชื่อมโยงความรูตาง ๆ ทาง
คณิตศาสตร และเชื่อมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ  และมีความคิดริเริ่มสรางสรรค จัดประสบการณหรือ
สรางสถานการณในชีวิตประจําวันท่ีใกลตัวใหผูเรียนไดศึกษาคนควา โดยการปฏิบัติจริง ทดลอง สรุป รายงาน 
ในสาระตอไปนี้ 

สถิติ (2) แผนภาพจุด แผนภาพตน–ใบ ฮิสโทแกรม คากลางของขอมูล 
ความเทากันทุกประการ  ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต ความเทากันทุกประการของรูป

สามเหลี่ยม  รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน  มุม–ดาน–มุม  ดาน–ดาน–ดาน  
มุม–มุม–ดาน  ฉาก–ดาน–ดาน  และการนําไปใช 

เสนขนาน การใชสมบัติเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมและสมบัติของเสนขนานใน
การใหเหตุผลและการแกปญหา  

การใหเหตุผลทางเรขาคณิต ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต การสรางและให
เหตุผลเก่ียวกับการสราง การใหเหตุผลเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม 

การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสองโดยใชสมบัติการแจก
แจง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว การแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสอง
สมบูรณ การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางของกําลังสอง 

เพ่ือใหเกิดความรู ความเขาใจ มีความคิดรวบยอด มีทักษะและกระบวนการในการคํานวณ 
การแกปญหา การใหเหตุผล การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร และนําประสบการณดานความรู ความคิด
ทักษะและกระบวนการ ท่ีไดรับไปใชในการเรียนรูสิ่งตาง ๆ และใชในชีวิตประจําวันอยางสรางสรรค รวมท้ัง
สามารถทํางานอยางเปนระบบระเบียบ มีความรอบคอบ ความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณ และมีความเชื่อม่ัน 
ในตนเองตลอดจนเห็นคุณคาและมีเจตคติท่ีดีตอคณิตศาสตร 

รหัสตัวช้ีวัด  
ค 1.2 ม.2/2    

  ค 2.2 ม.2/1  ม.2/2  ม.2/4    
ค 3.1 ม.2/1  

รวมท้ังหมด 5 ตัวช้ีวัด   
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มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 
รหัสวิชา ค22102    รายวิชา คณิตศาสตร 4    ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2    ภาคเรียนท่ี 2 

รวมเวลา 60 ช่ัวโมง    จํานวน 1.5 หนวยกิต 

สาระท่ี 1  จํานวนและพีชคณิต 
มาตรฐาน ค 1.2 เขาใจและวิเคราะหแบบรูป ความสัมพันธ ฟงกชัน ลําดับและอนุกรม และนําไปใช 
ตัวช้ีวัด ม.2/2 เขาใจและใชการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในการแกปญหาคณิตศาสตร 

สาระท่ี 2  การวัดและเรขาคณิต 
มาตรฐาน ค 2.2 เขาใจและวิเคราะหรูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต ความสัมพันธระหวางรูปเรขาคณิต 

และทฤษฎีบททางเรขาคณิต และนําไปใช 
ตัวช้ีวัด ม.2/1   ใชความรูทางเรขาคณิตและเครื่องมือ เชน วงเวียนและสันตรง รวมท้ังโปรแกรม The 

Geometer’s Sketchpad หรือโปรแกรมเรขาคณิตพลวัตอ่ืน ๆ เพ่ือสรางรูปเรขาคณิต 
ตลอดจนนําความรูเก่ียวกับการสรางนี้ไปประยุกตใชในการแกปญหาในชีวิตจริง 

 ม.2/2 นําความรูเก่ียวกับสมบัติของเสนขนานและรูปสามเหลี่ยมไปใชในการแกปญหาคณิตศาสตร 
 ม.2/4 เขาใจและใชสมบัติของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการในการแกปญหาคณิตศาสตรและ

ปญหาในชีวิตจริง 

สาระท่ี 3  สถิติและความนาจะเปน 
มาตรฐาน ค 3.1 เขาใจกระบวนการทางสถิติและใชความรูทางสถิติในการแกปญหา 
ตัวช้ีวัด ม.2/1 เขาใจและใชความรูทางสถิติในการนําเสนอขอมูลและวิเคราะหขอมูลจากแผนภาพจุด 

แผนภาพตน – ใบ ฮิสโทแกรม และคากลางของขอมูล และแปลความหมาย ผลลัพธ รวมท้ัง
นําสถิติไปใชในชีวิตจริง โดยใชเทคโนโลยีท่ีเหมาะสม 
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โครงสรางรายวิชา 
รหัสวิชา ค22102    รายวิชา คณิตศาสตร 4    ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2    ภาคเรียนท่ี 2 

เวลา 60 ช่ัวโมง   จํานวน 1.5 หนวยกิต 
 

หนวย
ท่ี 

ช่ือ 
หนวยการเรียนรู 

มาตรฐานการเรียนรู/
ตัวช้ีวัด 

สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
เวลา 

(ช่ัวโมง) 
น้ําหนัก
คะแนน 

1 สถิติ (2) 
        

ค 3.1 ม.2/1 - การนําเสนอขอมูลทางสถิติมี 4 วิธี 
1. การนําเสนอเปนรูปบทความ   
2. การนําเสนอในลักษณะก่ึงตาราง  

ก่ึงบรรยาย   
3. การนําเสนอเปนตาราง   
4. การนําเสนอโดยแผนภูมิ  

- แผนภาพจุด (Dot Plot) เปนรูปแบบหนึ่ง
ของการนําเสนอขอมูลเชิงปริมาณ โดยจะ
เขียนจุดแทนขอมูลแตละตัวไวเหนือเสนใน
แนวนอนท่ีมีสเกลใหตรงกับตําแหนงท่ีแสดง
คาของขอมูลนั้น  

- แผนภาพตน–ใบ (Stem-and-leaf plot 
หรือ stem plot) ใชเพ่ือจัดขอมูลเปน   
กลุม ๆ และขอมูลทุกตัวจะถูกแสดงใน
แผนภาพ  

- ฮิสโทแกรม (HISTOGRAM) เกิดจากรูป
สี่เหลี่ยมมุมฉากวางเรียงติดตอกัน โดยมี
ความกวางของแตละรูปเทากับความกวาง
ของอันตรภาคชั้น และความยาวของแตละ
แทงเทากับความถ่ีของแตละอันตรภาคชั้น 
จํานวนรูปสี่เหลี่ยมเทากับจํานวนอันตรภาค
ชั้น จุดบนแกนนอนจะกําหนดดวย  
ขอบลาง–ขอบบน ของอันตรภาคชั้น 

- คากลางของขอมูล ท่ีใชโดยท่ัว ๆ ไป ไดแก  
1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) 

หรือเรียกสั้น ๆ วา คาเฉลี่ย (mean) คือ 
จํานวนท่ีไดจากการหารผลบวกของขอมูล
ท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล  

   คาเฉลี่ยเลขคณิต = ผลรวมของขอมูล
ท้ังหมด/จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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10 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

หนวย
ท่ี 

ช่ือ 
หนวยการเรียนรู 

มาตรฐานการเรียนรู/
ตัวช้ีวัด 

สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
เวลา 

(ช่ัวโมง) 
น้ําหนัก
คะแนน 

2. มัธยฐาน (Median) คือ คาก่ึงกลางของ
ขอมูลชุดนั้น  หรือคาท่ีอยูในตําแหนง
กลางของขอมูล 

3. ฐานนิยม (Mode) คือ ขอมูลท่ีมีความถ่ี
สูงสุดในขอมูลชุดนั้น   

2 ความเทากันทุก
ประการ 
 

ค 2.2 ม.2/4 - รูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ ก็
ตอเม่ือ เคลื่อนท่ีรูปหนึ่งไปทับอีกรูปหนึ่งได
สนิท 

- สวนของเสนตรงสองเสนเทากันทุกประการ 
ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรงท้ังเสนนั้นยาว
เทากัน  

- มุมสองมุมเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ มุม
ท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน  

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็
ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัย
กันของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูปนั้น มีขนาด
เทากันเปนคู ๆ 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  
ดาน–มุม–ดาน (ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาว
เทากันสองคู และมุมในระหวางดานคูท่ียาว
เทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยม
สองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  
มุม–ดาน–มุม (ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมี
ขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวม
ของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูป
สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  
ดาน–ดาน–ดาน (ด.ด.ด.) กลาวคือ มีดาน
ยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูป
นั้นเทากันทุกประการ 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  
มุม–มุม–ดาน (ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมี
ขนาดเทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขาม
กับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู 
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หนวย
ท่ี 

ช่ือ 
หนวยการเรียนรู 

มาตรฐานการเรียนรู/
ตัวช้ีวัด 

สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
เวลา 

(ช่ัวโมง) 
น้ําหนัก
คะแนน 

แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุก
ประการ 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  
ฉาก–ดาน–ดาน (ฉ.ด.ด.) กลาวคือ 
สามเหลี่ยมท้ังสองเปนสามเหลี่ยมมุมฉากซ่ึง
มีดานประกอบมุมฉากยาวเทากัน และดาน
ตรงขามมุมฉากยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูป
สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 
1) เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม

หนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว
ออกเปนรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากัน
ทุกประการ 

2) มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมี
ขนาดเทากัน 

3) เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม
หนาจั่ว จะแบงครึ่งฐานของรูป
สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

4) เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม
หนาจั่ว จะตั้งฉากกับฐานของรูป
สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

5) เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม
หนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะแบงครึ่งมุม
ยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

6) เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม
หนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐาน
ของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

- เราใชสัญลักษณ ≅ แทนคําวา "เทากันทุก
ประการ" 

3 เสนขนาน 
 

ค 2.2 ม.2/2 สมบัติของเสนขนาน 
- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด 

แลวขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขาง
เดียวกันของเสนตัด รวมกันได 180 องศา 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําให
ขนานของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกัน
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12 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

หนวย
ท่ี 

ช่ือ 
หนวยการเรียนรู 

มาตรฐานการเรียนรู/
ตัวช้ีวัด 

สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
เวลา 

(ช่ัวโมง) 
น้ําหนัก
คะแนน 

ของเสนตัด รวมกันเทากับ 180 องศา แลว 
เสนตรงคูนั้นจะขนานกัน 

ทฤษฎีบท 
- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด 

แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 
- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมี
ขนาดเทากัน 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 
เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมี
ขนาดเทากัน 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด 
แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรง
ขามบนขางเดียวกันของเสนตัด มีขนาด
เทากัน 

- เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 
เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอก
และมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกัน
ของเสนตัดมีขนาดเทากัน 

- ขนาดของมุมภายในท้ังสามมุมของรูป
สามเหลี่ยมรวมกันเทากับ 180 องศา 

- ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยม
ออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาด
เทากับผลบวกของขนาดมุมภายในท่ีไมใช
มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น 

4 การใหเหตุผล
ทางเรขาคณิต 

ค 2.2 ม.2/1 - ประโยคท่ีมีคําเชื่อมวา ถา... แลว... เราจะ
เรียกประโยคนัน้วา ประโยคเง่ือนไข โดย
ประโยคหลังคําวา “ถา” เปนเหตุ และ
ประโยคหลังคําวา “แลว” เปนผล 

- การเขียนประโยคเง่ือนไขโดยนําผลของ
ประโยคมาเขียนเปนเหตุ และนําเหตุของ
ประโยคมาเขียนเปนผล เพ่ือทําใหเขาใจได
งายข้ึน จึงกําหนดให P เปนเหตุ และ Q 
เปนผล ดังนั้น จากประโยคเง่ือนไข “ถา P 
แลว Q” ถาสลับท่ี P และ Q จะไดวา “ถา 
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หนวย
ท่ี 

ช่ือ 
หนวยการเรียนรู 

มาตรฐานการเรียนรู/
ตัวช้ีวัด 

สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
เวลา 

(ช่ัวโมง) 
น้ําหนัก
คะแนน 

Q แลว P”  เราจะเรียกประโยค “ถา Q 
แลว P” วา บทกลับของประโยคเง่ือนไข 
ของ “ถา P แลว Q” 

- บทกลับของประโยคเง่ือนไขบางประโยค
เม่ือเปนบทกลับของประโยคเง่ือนไขแลว 
ผลอาจไมเปนจริง แตในกรณีท่ีบทกลับของ
ประโยคเง่ือนไขเปนจริง สามารถเขียน
ประโยคโดยใชคําเชื่อม “...ก็ตอเม่ือ...” ได 

- การสรางทางเรขาคณิตโดยใชวงเวียนและ
สันตรง รวมท้ังโปรแกรม The  
Geometer’s Sketchpad หรือโปรแกรม
เรขาคณิตพลวัตอ่ืน ๆ เพ่ือสรางรูป
เรขาคณิต 

- การใหเหตุผลเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูป
สี่เหลี่ยม 

5 การแยกตัว
ประกอบของ
พหุนามดีกรี
สอง 

ค 1.2 ม.2/2 - การแยกตัวประกอบของพหุนาม คือ  
การเขียนพหุนามนั้นในรูปการคูณกันของ
พหุนามท่ีมีดีกรีต่ํากวาพหุนามเดิมตั้งแต
สองพหุนามข้ึนไป 

- พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว คือ พหุนามท่ี
เขียนในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปน
คาคงตัว และ a ≠ 0 มี x เปนตัวแปร 

- การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 
แลวไดตัวประกอบเปนพหุนามดีกรีหนึ่งซํ้า
กัน เราเรียกลักษณะเชนนี้วา พหุนามดีกรี
สองท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ 

- การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 
ถาตัวประกอบเปนพหุนามดีกรีหนึ่งท่ีมีพจน
เหมือนกันแตมีเครื่องหมายระหวางพจน
ตางกัน จะเรียกพหุนามดีกรีสองท่ีมีลักษณะ
นี้วา พหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปผลตางของ
กําลังสอง 
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หนวยการเรียนรูท่ี 1 
ช่ือหนวยการเรียนรู สถิติ (2)                            
รหัสวิชา ค22102   รายวิชา คณิตศาสตร 4                              กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 
ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2   ภาคเรียนท่ี 2                  เวลา 12 ช่ัวโมง 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 
1. มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 
สาระท่ี 3  สถิติและความนาจะเปน 
มาตรฐานการเรียนรู 
มาตรฐาน ค 3.1 เขาใจกระบวนการทางสถิติและใชความรูทางสถิติในการแกปญหา 
ตัวช้ีวัด ม.2/1 เขาใจและใชความรูทางสถิติในการนําเสนอขอมูลและวิเคราะหขอมูลจากแผนภาพจุด แผนภาพ

ตน–ใบ ฮิสโทแกรม และคากลางของขอมูล และแปลความหมายผลลัพธ รวมท้ังนําสถิติไปใช 
ในชีวิตจริงโดยใชเทคโนโลยีท่ีเหมาะสม  

2. สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
 การนําเสนอขอมูลทางสถิติมี 4 วิธี 

1. การนําเสนอเปนรูปบทความ   
2. การนําเสนอในลักษณะก่ึงตาราง ก่ึงบรรยาย   
3. การนําเสนอเปนตาราง   
4. การนําเสนอโดยแผนภูมิ  

 แผนภาพจุด (Dot Plot) เปนรูปแบบหนึ่งของการนําเสนอขอมูลเชิงปริมาณท่ีทําไดไมยาก โดยจะเขียนจุด
แทนขอมูลแตละตัวไวเหนือเสนในแนวนอนท่ีมีสเกลใหตรงกับตําแหนงท่ีแสดงคาของขอมูลนั้น แผนภาพจุดชวยให
เห็นภาพรวมของขอมูลไดรวดเร็วกวาการพิจารณาจากขอมูลโดยตรงโดยเฉพาะอยางยิ่งเม่ือสนใจจะพิจารณา
ลักษณะของขอมูลวามีการกระจายมากนอยเพียงใด 

แผนภาพตน–ใบ (STEM-AND-LEAF PLOT หรือ STEM PLOT) ใชเพ่ือจัดขอมูลเปนกลุม ๆ และขอมูล
ทุกตัวจะถูกแสดงในแผนภาพ เปนการนําเสนอขอมูลท่ีสามารถรักษาความละเอียดของขอมูลไวไดครบถวน  

ฮิสโทแกรม (HISTOGRAM) เกิดจากรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากวางเรียงติดตอกัน โดยมีความกวางของแตละรูป
เทากับความกวางของอันตรภาคชั้น และความยาวของแตละแทงเทากับความถ่ีของแตละอันตรภาคชั้น จํานวนรูป
สี่เหลี่ยมเทากับจํานวนอันตรภาคชั้น จุดบนแกนนอนจะกําหนดดวย ขอบลาง–ขอบบน ของอันตรภาคชั้น 

คากลางของขอมูล ท่ีใชโดยท่ัว ๆ ไป ไดแก  
1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) หรือเรียกสั้น ๆ วา คาเฉลี่ย (mean) คือ จํานวนท่ีไดจาก 

การหารผลบวกของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล 
 

คาเฉลี่ยเลขคณิต     =     
ผลรวมของขอมูลท้ังหมด

จํานวนขอมูลท้ังหมด
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2. มัธยฐาน (Median) คือ คาก่ึงกลางของขอมูลชุดนั้น  หรือคาท่ีอยูในตําแหนงกลางของขอมูล 
3. ฐานนิยม (Mode) คือ ขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุดในขอมูลชุดนั้น   

3. สาระการเรียนรู 
     ดานความรู 

1. การเขียนแผนภาพจุด 
2. การสรางแผนภาพตน–ใบ 
3. การสราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปฮิสโทแกรม 
4. คาเฉลี่ยเลขคณิต 
5. มัธยฐาน 
6. ฐานนิยม 

      ดานทักษะและกระบวนการ 
การสื่อสาร การสื่อความหมาย และการนําเสนอ 

      เจตคต ิ
 - 

4. สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
 ความสามารถในการสื่อสาร 

5. คุณลักษณะอันพึงประสงค 
 มีวินัย 

6. การประเมินผลรวบยอด 
 ช้ินงานหรือภาระงาน 

1. ใบงานท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 
2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) 
3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 
4. ใบงานท่ี 4 เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต (1) 
5. ใบงานท่ี 5 เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต (2) 
6. ใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 
7. ใบงานท่ี 7 เรื่อง ฐานนิยม 
8. ใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 
9. ใบงานท่ี 9 เรื่อง การอานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบ 
10. ใบงานท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 
11. ใบงานท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) 
12. ใบงานท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) 
13. ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ตนและใบของพวกเรา 
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เกณฑการประเมินช้ินงานหรือภาระงาน 
 

รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 
1. เขียนกราฟท่ีใช
ในทางสถิติได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–3,  
8–10 ตั้งแต 3.50 
ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–3,  
8–10 ตั้งแต 2.50 
ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–3,  
8–10 ตั้งแต 1.50  
ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–3,  
8–10 ตั้งแต 1.00 
ถึง 1.49  

2. หาคากลางของ
ขอมูลทางสถิติได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 4–7,  
11–12 ตั้งแต 3.50   
ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 4–7,  
11–12 ตั้งแต 2.50 
ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 4–7,  
11–12 ตั้งแต 1.50 
ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 4–7,  
11–12 ตั้งแต 1.00 
ถึง 1.49  

3. การแกปญหา 
ทางคณิตศาสตร 
 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 2.50 ถึง 
3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 1.00 ถึง 
1.49  

4. ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–2 ตั้งแต 
3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 2.50 ถึง 
3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 1.00 ถึง 
1.49  

5. วินัย 
 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 2.50 ถึง 
3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1–12 
ตั้งแต 1.00 ถึง 
1.49  
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เกณฑการตัดสินคุณภาพ 
 

ชวงคะแนน ระดับคุณภาพ 
15-20 ดีมาก 
10-14 ด ี
5-9 พอใช 

ต่ํากวา 5 ปรับปรุง 

เกณฑการผานตั้งแตระดับพอใชข้ึนไป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพจุด (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
การเขียนแผนภาพจุด 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
เขียนแผนภาพจุดของขอมูลได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 
 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูและนักเรียนทบทวนความรูเดิมเก่ียวกับความหมายของการนําเสนอขอมูลและระเบียบ

วิธีการทางสถิติ พรอมท้ังยกตัวอยางใหเห็นเปนรูปธรรม  
   (การนําเสนอขอมูล หมายถึง การนําขอมูลสถิติท่ีไดรวบรวมไวเผยแพรใหผูท่ีสนใจขอมูล ไดมี

โอกาสศึกษาผลงานของตนท่ีไดรวบรวมมา  เพ่ือเปนการเตรียมพรอมในการวิเคราะหขอมูล  
โดยจัดใหอยูในรูปแบบท่ีเขาใจงาย การนําเสนอขอมูลทางสถิติมี 4 วิธี 
1. การนําเสนอเปนรูปบทความ   
2. การนําเสนอในลักษณะก่ึงตาราง  ก่ึงบรรยาย   
3. การนําเสนอเปนตาราง   
4. การนําเสนอโดยแผนภูมิ)   

3. ครใูชคําถามเพ่ือกระตุนความคิดของนักเรียนเก่ียวกับการนําเสนอขอมูล 
    - การนําเสนอขอมูลท่ีนักเรียนเคยเรียนมาแลวมีอะไรบาง (ขอความ ขอความก่ึงตาราง ตาราง 

แผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิแทง แผนภูมิวงกลม และกราฟเสน) 
ข้ันสอน    
1. ครแูจกลูกปงปองใหนักเรียนคนละหนึ่งลูก 
2. ครสูอบถามนักเรียนวา “วันเกิดของนักเรียนแตละคนตรงกับวันอะไรบาง โดยใหนักเรียนแตละคน

นําลูกปงปองของตัวเองมาหยอนลงในชองกลองวันเกิดของตัวเอง 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 
ส่ือการเรียนรู 
ใบงานท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพจุด (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
3. ครูสอบถามนักเรียนหลังจากหยอนลูกปงปองวันเกิดลงในกลองเสร็จวา “ถาเราจะเขียน

แผนภาพจุดโดยใหเสนจํานวนแทนวันเกิด และจุดแทนลูกปงปองของแตละวันไดอยางไร  
ใหนักเรียนบันทึกแผนภาพจุดลงในใบงานท่ี 1 ขอ 1 

 
(ตัวอยางคําตอบ) 

 
4. นักเรียนทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 1 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพจุด (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 1 
2. ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับการนําเสนอขอมูลโดยใชแผนภาพจุดวามีข้ันตอนการเขียน 

ดังนี้ ข้ันตอนท่ี 1 เรียงลําดับขอมูลจากนอยไปมาก 
         ข้ันตอนท่ี 2 เขียนเสนจํานวนพรอมตัวเลขกํากับ โดยเริ่มตนจากจํานวนท่ีนอยท่ีสุดไปมาก

ท่ีสุด 
         ข้ันตอนท่ี 3 ลงจุดแทนขอมูลแตละขอมูล 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
1. เขียนแผนภาพจุดของ

ขอมูลได 
ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 
แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 เขียนแผนภาพจุดไมถูกตองหรือไม
ครบถวนหรือถูกตองครบถวน 1–2 ขอ 

ระดับ 2 เขียนแผนภาพจุดไดถูกตองครบถวน     
3  ขอ 

ระดับ 3 เขียนแผนภาพจุดไดถูกตองครบถวน     
4 ขอ 

ระดับ 4 เขียนแผนภาพจุดไดถูกตองครบถวน     
5 ขอ 

2. การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 

3. ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

4. มีวินัย ตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 
หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง 
ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มี
ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 
ครบถวน 

 
 

 
 
 
 
  



22 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  เขียนแผนภาพจุดของขอมูลได 
 
 
 
 แผนภาพจุด หรือ Dot Plot เปนรูปแบบหนึ่งของการนําเสนอขอมูลเชิงปริมาณท่ีทําไดไมยาก โดยจะ
เขียนจุดแทนขอมูลแตละตัวไวเหนือเสนในแนวนอนท่ีมีสเกลใหตรงกับตําแหนงท่ีแสดงคาของขอมูลนั้น 
แผนภาพจุดชวยใหเห็นภาพรวมของขอมูลไดรวดเร็วกวาการพิจารณาจากขอมูลโดยตรงโดยเฉพาะอยางยิ่ง 
เม่ือสนใจจะพิจารณาลักษณะของขอมูลวามีการกระจายมากนอยเพียงใด  
 

ขอท่ี 1 จากผลการหยอนลูกปงปองวันเกิดของนักเรียนทุกคนในหอง จงเขียนแผนภาพจุดแทนวันเกิดของ 
ทุกคนในหอง โดยใหเสนจํานวนแทนวันเกิด และจุดแทนลูกปงปองของแตละวัน 
วิธีทํา     
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

แผนภาพจุด 
 



24 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ขอท่ี 2 คะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรคะแนนเต็ม 100 คะแนน ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 จํานวน 
19 คน เรียงลําดับตามคะแนนดังนี้ 70, 61, 74, 61, 81, 64, 67, 71, 80, 71, 74, 71, 72, 73, 75, 77, 79, 
81, 83  จงเขียนแผนภาพจุดแทนคะแนนสอบดังกลาว 
วิธีทํา  ข้ันตอนท่ี 1 เขียนเสนในแนวนอน กําหนดสเกลเปนชวง ชวงละเทา ๆ กัน พรอมท้ังกําหนดชื่อ เพ่ือให
ทราบวาขอมูลเหลานี้เก่ียวของกับสิ่งใด 
 

 
  
         ข้ันตอนท่ี 2 เขียนจุดแทนขอมูลแตละขอมูลเหนือเสนในแนวนอน จะไดแผนภาพจุดแสดงขอมูลท่ี
ตองการ  
  

 
 
ขอท่ี 3 จํานวนเงินท่ีนักเรียนแตละคนไดรับมาโรงเรียนตอหนึ่งวันเปนดังนี้ 
         5, 10, 10, 10, 15, 16, 17, 20, 20, 20, 20, 22, 25, 25, 25, 25, 25, 30, 30 30, 40, 40, 40, 40, 
50, 50, 50, 50, 50, 50, 50, 80, 80, 90, 100 
วิธีทํา 
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ขอท่ี 4 ขอมูลแสดงคาใชจายตอวันของแตละครอบครัวของหมูบานแหงหนึ่ง จํานวน 20 ครอบครัว ดังนี้ 
 800, 450, 600, 1000, 200, 500, 100, 500, 700, 300, 500, 400, 300, 600, 550, 350, 400, 500, 
300, 250 
วิธีทํา 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ขอท่ี 5 ขอมูลแสดงความสูงของนักเรียนหองหนึ่ง ในระดับชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 จํานวน 20 คน ดังนี้ 
 165, 170, 140, 175, 147, 166, 166, 153, 169, 158, 147, 150, 147, 152, 151, 145, 148, 153, 
152, 177 
วิธีทํา 
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เฉลย ใบงานท่ี 1  เรื่อง แผนภาพจุด (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง แผนภาพจุด (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนแผนภาพจุดของขอมูลได 
 
 
 
 แผนภาพจุด หรือ Dot Plot เปนรูปแบบหนึ่งของการนําเสนอขอมูลเชิงปริมาณท่ีทําไดไมยาก โดยจะ
เขียนจุดแทนขอมูลแตละตัวไวเหนือเสนในแนวนอนท่ีมีสเกลใหตรงกับตําแหนงท่ีแสดงคาของขอมูลนั้น 
แผนภาพจุดชวยใหเห็นภาพรวมของขอมูลไดรวดเร็วกวาการพิจารณาจากขอมูลโดยตรงโดยเฉพาะอยางยิ่ง 
เม่ือสนใจจะพิจารณาลักษณะของขอมูลวามีการกระจายมากนอยเพียงใด 
 

ขอท่ี 1 จากผลการหยอนลูกปงปองวันเกิดของนักเรียนทุกคนในหอง จงเขียนแผนภาพจุดแทนวันเกิดของ 
ทุกคนในหอง โดยใหเสนจํานวนแทนวันเกิด และจุดแทนลูกปงปองของแตละวัน 

วิธีทํา    (ตัวอยาง เฉลยจริงตามขอมูลในหองเรียน) 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

แผนภาพจุด 
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ขอท่ี 2  คะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรคะแนนเต็ม 100 คะแนน ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 จํานวน 
19 คน เรียงลําดับตามคะแนน ดังนี้ 70, 61, 74, 61, 81, 64, 67, 71, 80, 71, 74, 71, 72, 73, 75, 77, 79, 
81, 83  จงเขียนแผนภาพจุดแทนคะแนนสอบดังกลาว 
วิธีทํา  ข้ันตอนท่ี 1 เขียนเสนในแนวนอน กําหนดสเกลเปนชวง ชวงละเทา ๆ กัน พรอมท้ังกําหนดชื่อ เพ่ือให
ทราบวาขอมูลเหลานี้เก่ียวของกับสิ่งใด 
 

        
 ข้ันตอนท่ี 2 เขียนจุดแทนขอมูลแตละขอมูลเหนือเสนในแนวนอน จะไดแผนภาพจุดแสดงขอมูลท่ี
ตองการ
 

 
 
ขอท่ี 3 จํานวนเงินท่ีนักเรียนแตละคนไดรับมาโรงเรียนตอหนึ่งวันเปนดังนี้ 
 5, 10, 10, 10, 15, 15, 15, 20, 20, 20, 20, 20, 25, 25, 25, 25, 25, 30, 30 30, 40, 40, 40, 40, 
50, 50, 50, 50, 50, 50, 50, 80, 80, 90, 100 
วิธีทํา 
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ขอท่ี 4 ขอมูลแสดงคาใชจายตอวันของแตละครอบครัวของหมูบานแหงหนึ่ง จํานวน 20 ครอบครัว ดังนี้ 
 800, 450, 600, 1000, 200, 500, 100, 500, 700, 300, 500, 400, 300, 600, 550, 350, 400, 500, 
300, 250 
วิธีทํา 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ขอท่ี 5 ขอมูลแสดงความสูงของนักเรียนหองหนึ่ง ในระดับชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 จํานวน 20 คน ดังนี้ 
 165, 170, 140, 175, 147, 166, 166, 153, 169, 158, 147, 150, 147, 152, 151, 145, 148, 153, 
152, 177 
วิธีทํา 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 1 แผนภาพจุด (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

เขียนแผนภาพจุดของ
ขอมูลได 

มีวินัย การสื่อสารและ 
การสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
การสรางแผนภาพตน–ใบ 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
สรางแผนภาพตน–ใบแสดง
ขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยาง
ถูกตอง 
ดานทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร 
ใชภาษาและสัญลักษณทาง
คณิตศาสตร สื่อความหมาย
และนําเสนอไดอยางถูกตอง 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน  
ความสามารถในการสื่อสาร  
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย  
 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรู 
2. ครแูละนักเรียนรวมกันทบทวนความรูเดิมเก่ียวกับแผนภาพจุดของขอมูลท่ีเรียนผานมา 

ข้ันสอน    
1. ครูเขียนแสดงขอมูลดังตัวอยางตอไปนี้ 
   ตัวอยาง ขอมูลคะแนนการสอบวิชาคณิตศาสตร ซ่ึงมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน ของนักเรียน 

จํานวน 30 คน เปนดังนี้  
    65  32  70  92  81  52  65  83  74  35   
 80  64  55  60  37  74  53  90  85  68  
 45  47  50  71  86  42  66  57  76  39 
2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับการสรางแผนภาพตน–ใบ โดยครูกระตุนนักเรียน 

โดยใชการถามตอบ ดังนี้  
 - คะแนนต่ําสุดของขอมูลชุดนี้คืออะไร (32) 
 - คะแนนสูงสุดของขอมูลชุดนี้คืออะไร (92) 
 - ถาแบงคะแนนสอบออกเปนชวง ๆ โดยใหแตละชวงมีคะแนนตางกัน 10 คะแนน โดยเริ่ม

ชวงแรก 0 – 9 ชวงตอ ๆ ไปไดแกอะไรบาง (10 – 19, 20 – 29, 30 – 39, 40 – 49,    
50 – 59, 60 – 69, 70 – 79, 80 – 89, 90 – 99) 

 - คะแนนต่ําสุดของขอมูลชุดนี้อยูในชวงใด (30 – 39) 
 - คะแนนสูงสุดของขอมูลชุดนี้อยูในชวงใด (90 – 99) 
 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 
ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 1 เรื่อง การสราง
แผนภาพตน–ใบ  
 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
1. ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ตนและ
ใบของพวกเรา 
2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง  
การสรางแผนภาพตน–ใบ 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวาในการสรางแผนภาพตน–ใบ จะใชชวงคะแนนท่ีมีขอมูลต่ําสุดเปนชวงแรก
และชวงคะแนนท่ีมีขอมูลสูงสุดเปนชวงสุดทาย  

4. ครูเขียนชวงคะแนนบนกระดานดังนี้ 
 30 – 39 
 40 – 49 
 50 – 59 
 60 – 69 
 70 – 79 
 80 – 89 
 90 – 99 
5. ครูสุมเรียกนักเรียน 7 คน ออกมาเขียนขอมูลท่ีกําหนดให ในแตละชวงคะแนน โดยครูและ

นักเรียนในชั้นเรียนรวมกันตรวจสอบความถูกตอง ซ่ึงจะไดคําตอบเปนดังนี้ 
 30 – 39 32 35 37 39 
 40 – 49 42 45 47 
 50 – 59 50 52 53 55 57 
 60 – 69 60 64 65 65 66 68 
 70 – 79 70 71 74 74 76 
 80 – 89 80 81 83 85 86 
 90 – 99 90 92 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

6. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวาในการสรางแผนภาพตน–ใบ จะกําหนดใหหลักสิบของชวงเปนสวนของตน 
และหลักหนวยของขอมูลแตละตัวเปนสวนของใบ ซ่ึงจะไดแผนภาพตน–ใบ เปนดังนี้ 

    ตน  ใบ 
  3   2  5  7  9 
  4   2  5  7 
  5   0  2  3  5  7 
  6   0  4  5  5  6  8 
  7   0  1  4  4  6 
  8   0  1  3  5  6 
  9   0  2 
 
 
  หรืออาจเขียนแผนภาพตน–ใบ ดังนี้ 
      
  3   2  5  7  9 
  4   2  5  7 
  5   0  2  3  5  7 
  6   0  4  5  5  6  8 
  7   0  1  4  4  6 
  8   0  1  3  5  6 
  9   0  2 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

7. ครูแบงนักเรียนเปนสองกลุมคือนักเรียนหญิงและนักเรียนชาย แตละกลุมทําใบกิจกรรมท่ี 1 
เรื่อง ตนและใบของพวกเรา  

8. ครูแจกใบความรูท่ี 1 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ ใหนักเรียนแตละกลุมรวมกันศึกษา  
โดยครูคอยชี้แนะและอธิบายเพ่ิมเติม 

9. นักเรียนทําใบงานท่ี 2 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ โดยครูคอยชี้แนะและอธิบายเพ่ิมเติม 
ข้ันสรุป 

1. ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับการสรางแผนภาพตน–ใบ ดังนี้  
 1) หาขอมูลท่ีมีคาต่ําสุดและสูงสุด 
 2) แบงขอมูลออกเปนชวง โดยแตละชวงหางกันชองละ 10 
 3) ชวงแรกของแผนภาพตน–ใบ คือ ชวงท่ีมีคาของขอมูลต่ําสุดปรากฏอยู และชวงสุดทาย
ของแผนภาพตน–ใบ คือ ชวงท่ีมีคาของขอมูลสูงสุดปรากฏอยู 
 4) เขียนสวนตนของแผนภาพตน–ใบ สามารถทําดังนี้ 
  4.1 ในกรณีท่ีขอมูลมีจํานวนท่ีเขียนแสดงดวยตัวเลขสองหลัก การเขียนแผนภาพ 
ตน–ใบ ในสวนของตนจะเขียนสวนท่ีเปนหลักสิบ เชน ขอมูล 30–39 จะเขียน 3 เปนสวนของตน 
  4.2 ในกรณีท่ีขอมูลมีจํานวนท่ีเขียนแสดงดวยตัวเลขมากกวาสองหลัก การเขียน
แผนภาพตน–ใบ ในสวนของตนจะเขียนสวนท่ีไมใชเลขโดดในหลักหนวย เชน ขอมูล 150–159 
จะเขียน 15 เปนสวนของตน 
 5) นําเลขโดดในหลักหนวยของขอมูลแตละชวงมาเขียนสวนใบของแผนภาพตน–ใบ  
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
1. สรางแผนภาพตน–ใบ

แสดงขอมูลท่ีกําหนดให
ไดอยางถูกตอง 

ตรวจ 
ใบกิจกรรม

ท่ี 1 
ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 เขียนแผนภาพตน–ใบไดถูกตองครบถวน 
1 ขอ 
ระดับ 2 เขียนแผนภาพตน–ใบไดถูกตองครบถวน 
2 ขอ 
ระดับ 3 เขียนแผนภาพตน–ใบไดถูกตองครบถวน 
3 ขอ 
ระดับ 4 เขียนแผนภาพตน–ใบไดถูกตองครบถวน 
4 ขอ 

2. การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 

3. ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

4. มีวินัย ตรวจ 
ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 
หรือไมครบถวน 
ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง 
ครบถวน 
ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มี
ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 
ระดับ 4 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 
ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ตนและใบของพวกเรา 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
จุดประสงค  สรางแผนภาพตน–ใบแสดงขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางถูกตอง 
 
คําช้ีแจง 1. ใหนักเรียนแตละคนแจงน้ําหนักตัวของตนเองใหเพ่ือนในกลุมทราบ สําหรับนักเรียนท่ีไมทราบ
น้ําหนักของตนเองใหชั่งน้ําหนักไดท่ีเครื่องชั่งน้ําหนักท่ีครูเตรียมมา 
  2. บันทึกน้ําหนักของทุกคนในกลุมลงในใบกิจกรรม 
  3. นําขอมูลท่ีไดมาสรางแผนภาพตน–ใบ 
 
 น้ําหนักของสมาชิกในกลุม 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
         แผนภาพตน–ใบ แสดงน้ําหนักของสมาชิกในกลุม 
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ใบความรูท่ี 1 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
จุดประสงค  สรางแผนภาพตน–ใบแสดงขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางถูกตอง 
 
 

แผนภาพตน–ใบ (STEM-AND-LEAF PLOT หรือ STEM PLOT) ใชเพ่ือจัดขอมูลเปนกลุม ๆ และขอมูล
ทุกตัวจะถูกแสดงในแผนภาพ เปนการนําเสนอขอมูลท่ีสามารถรักษาความละเอียดของขอมูลไวไดครบถวน  
ซ่ึงทําไดดังตัวอยางตอไปนี้ 
 

ตัวอยางท่ี 1      คะแนนการสอบวชิาภาษาอังกฤษ ซ่ึงมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน  
   ของนกัเรียน จํานวน 50 คน เปนดังนี้  
       65  78  42  65  74  77  55  49  53  74  
       76  68  38  79  56  70  69  70  79  54  
       58  47  75  45  69  84  66  50  67  63  
       39  82  73  61  68  43  81  67  48  38  
       83  75  60  52  70  64  59  80  52  62 

   จงสรางแผนภาพตน–ใบ 
 
    วิธีทํา  1) แบงน้ําหนักของนักเรียนออกเปนชวง ๆ ดังนี้ 30–39, 40–49, 50–59, 60–69, 70–79 และ 

80–89  
   2) นําขอมูลจากขอ 1 มาสรางเปนลําตน (STEM) โดยใชเลขโดดจากหลักสิบของแตละชวงไดดังนี้ 
     ตน   
      3    
       4    
      5    
      6    
      7    
      8    
 
 
  

แผนภาพตน–ใบ 
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วิธีทํา (ตอ)     
3) นําเลขโดดในหลักหนวยของขอมูลแตละชวง เชน ชวง 30–39 มีขอมูลคือ 38, 39 มาตอเปนใบ (LEAF) ได
ดังนี้ 
     ตน ใบ  
      3   8 9 
    จากนั้นนําขอมูลท้ังหมดมาเขียนเปนแผนภาพตน–ใบ ไดดังนี้ 
           ตน   ใบ 
      3   8 9 
       4   2 3 3 5 7 8 9 
      5   0 2 2 3 4 5 6 8 9 
      6   0 1 2 3 4 5 5 6 7 7 8 8 9 9 
      7   0 0 0 3 4 4 5 5 6 7 8 9 9 
      8   0 1 2 3 4 

 
 
 
 
ตัวอยางท่ี 2 จงสรางแผนภาพตน–ใบความสูงของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2/1 และความสูงของ

นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2/2 เปนดังนี้ 
ม.2/1      150  131  166  136  136  134  144  145  149  140   
             145  158  157  160  160  143  161  163  147  139 
ม.2/2      162  163  163  172  157  156  154  165  161  172   
             160  148  144  160  175  190  169  155  157  176 

 

วิธีทํา  จากความสูงของนักเรียนท้ังสองหอง สามารถนําเสนอขอมูลพรอมกันโดยใชแผนภาพตน–ใบ  
ไดดังนี้ 
  1) ในกรณีท่ีขอมูลมีจํานวนท่ีเขียนแสดงดวยตัวเลขมากกวาสองหลัก การเขียนแผนภาพตน–ใบ 
ในสวนของตนจะเขียนสวนท่ีไมใชเลขโดดในหลักหนวย เชน ขอมูล 135 จะเขียน 13 เปนสวนของตน  
จากขอมูลท่ีกําหนดใหเขียนสวนท่ีเปนตนรวมกัน ไดดังนี้ 
       ใบ (ความสูงของนักเรียน ม.2/1)   ตน ใบ (ความสูงของนักเรียน ม.2/1) 
                 13    
                  14    
                 15    
                 16    
                 17    
                 18  
                 19   
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  2) เขียนสวนท่ีเปนใบจากขอมูลท้ังสองชุด ไดดังนี้ 
 
       ใบ (ความสูงของนักเรียน ม.2/1)   ตน ใบ (ความสูงของนักเรียน ม.2/2) 
                 13  1 4 6 6 9  
             4 8    14  0 3 4 5 5 7 9   
         4 5 6 7 7    15  0 7 8  
      0 0 1 2 3 3 5 9    16  0 0 1 3 6  
          2 2 5 6    17    
                 18  
             0    19   
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ใบงานท่ี 2 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
จุดประสงค  สรางแผนภาพตน–ใบแสดงขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางถูกตอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 
 
  1. คะแนนการสอบวชิาวิทยาศาสตร ซ่ึงมีคะแนนเต็ม 50 คะแนน ของนักเรยีน จํานวน 30 คน เปนดังนี้  
   45   26  46   23   32  42  40  37   34  25   
   40   42  27   30   30  34  36  44   43  28   
   20   27  31   38   46  42  39  40   22  38 
     จงสรางแผนภาพตน–ใบ 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงคะแนนการสอบวชิาวิทยาศาสตร ไดดังนี้ 

 

           ตน    ใบ 
       
       
  
          

 
  2. จงสรางแผนภาพตน–ใบ จากขอมูลท่ีเปนความดันโลหิต (มิลลิเมตรปรอท) ของคนไข จํานวน 30 คน

ตอไปนี้ 
    154  151  148  131  160  154  150  161  144  183   
    160  206  176  166  129  151  137  159  175  129  
    198  189  180  158  135  123  185  153  132  170 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงความดันโลหิต (มิลลิเมตรปรอท) ของคนไข ไดดังนี้ 

 

           ตน    ใบ 
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  3. นักเรียนหองหนึ่งมีผลการสอบของวิชาภาษาไทยและวิชาภาษาอังกฤษ ซ่ึงแตละวิชามีคะแนนเต็ม 100 

คะแนน เปนดังนี้ 
 คะแนนสอบวิชาภาษาไทย 
  40  53  55  58  60  62  65  66  69  70  
  72  72  75  75  81  82  85  100  100  100  

  คะแนนสอบวิชาภาษาอังกฤษ 
   32  39  68  70  75  78  78  78  79  80  
   82  84  85  85  85  86  90  93  95  98 

     จงสรางแผนภาพตน–ใบ 
 

     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงคะแนนสอบของวิชาภาษาไทยและวิชาภาษาอังกฤษ ไดดังนี้ 
 

       ใบ (คะแนนสอบวิชาภาษาไทย)   ตน ใบ (คะแนนสอบวิชาภาษาอังกฤษ) 
              

 
 
 
 
 

  
 4. จงเขียนแผนภาพตน–ใบ จากขอมูลแสดงระดับของแผนดินไหวท่ีมีหนวยเปนรกิเตอร (RICHTER) ของเมือง

แหงหนึ่ง ดังนี้  
  1.0  8.3  3.1  1.1  5.1  1.2  1.0  4.1  1.1  4.0   

2.0  1.9  1.4  6.3  1.3  3.3  2.2  2.3  2.1  2.1   
1.4  2.7  2.4  3.0  4.1  5.0  2.2  1.2  7.7  1.5 

      (กําหนดแผนภาพตน–ใบ  8 | 3 แทนขอมูล 8.3) 
 

     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงระดับของแผนดินไหวท่ีมีหนวยเปนริกเตอร ไดดังนี้   

 

           ตน    ใบ 
       
       
 
 
  



42 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 2 เรื่อง การสรางแผนภาพตน–ใบ 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (1) 

รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 

จุดประสงค  สรางแผนภาพตน–ใบแสดงขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางถูกตอง 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 

   1. คะแนนการสอบวชิาวิทยาศาสตร ซ่ึงมีคะแนนเต็ม 50 คะแนน ของนักเรยีน จํานวน 30 คน เปนดังนี้  
   45   26  46   23   32  42  40  37   34  25   
   40   42  27   30   30  34  36  44   43  28   
   20   27  31   38   46  42  39  40   22  38 
     จงสรางแผนภาพตน–ใบ 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงคะแนนการสอบวชิาวิทยาศาสตร ไดดังนี้ 
           ตน    ใบ 
      2   0 2 3 5 6 7 7 8 
      3   0 0 1 2 4 4 6 7 8 8 9 
      4   0 0 1 2 2 2 3 4 5 6 6 
   2. จงสรางแผนภาพตน–ใบ จากขอมูลท่ีเปนความดันโลหิต (มิลลิเมตรปรอท) ของคนไข จํานวน 30 คน

ตอไปนี้ 
    154  151  148  131  160  154  150  161  144  183   
    160  206  176  166  129  151  137  159  175  129  
    198  189  180  158  135  123  185  153  132  170 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงความดันโลหิต (มิลลิเมตรปรอท) ของคนไข ไดดังนี้ 

 

           ตน    ใบ 
      12   3 9 9 
      13   1 2 5 7 
      14   4 8 
      15   0 1 1 3 4 4 8 9 
      16   0 0 1 6 
      17   0 5 6 
      18   0 3 5 9 
      19   8 
      20   6 
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   3. นักเรียนหองหนึ่งมีผลการสอบของวิชาภาษาไทยและวิชาภาษาอังกฤษ ซ่ึงแตละวิชามีคะแนนเต็ม  

100 คะแนน เปนดังนี้ 
 คะแนนสอบวิชาภาษาไทย 
  40  53  55  58  60  62  65  66  69  70  
  72  72  75  75  81  82  85  100  100  100  

  คะแนนสอบวิชาภาษาอังกฤษ 
   32  39  68  70  75  78  78  78  79  80  
   82  84  85  85  85  86  90  93  95  98 

     จงสรางแผนภาพตน–ใบ 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงคะแนนสอบของวิชาภาษาไทยและวิชาภาษาอังกฤษ ไดดังนี้ 
       ใบ (คะแนนสอบวิชาภาษาไทย)   ตน ใบ (คะแนนสอบวิชาภาษาอังกฤษ) 
               3  2 9 
             0  4 
           8 5 3  5    
         9 6 5 2 0  6  8 
         5 5 2 2 0  7  0 5 8 8 8 9 
           5 2 1  8  0 2 4 5 5 5 6 
               9  0 3 5 8 
           0 0 0    10          

   
 4. จงเขียนแผนภาพตน–ใบ จากขอมูลแสดงระดับของแผนดินไหวท่ีมีหนวยเปนริกเตอร (RICHTER) ของเมือง

แหงหนึ่ง ดังนี้  
  1.0  8.3  3.1  1.1  5.1  1.2  1.0  4.1  1.1  4.0   

2.0  1.9  1.4  6.3  1.3  3.3  2.2  2.3  2.1  2.1   
1.4  2.7  2.4  3.0  4.1  5.0  2.2  1.2  7.7  1.5 

      (กําหนดแผนภาพตน–ใบ  8 | 3 แทนขอมูล 8.3) 
     สรางแผนภาพตน–ใบ แสดงระดับของแผนดินไหวท่ีมีหนวยเปนริกเตอร ไดดังนี้   
           ตน    ใบ 
      1   0 0 1 1 2 2 3 4 4 5 9 
      2   0 1 1 2 2 3  4 7 
      3   0 1 3 
      4   0 1 1 
      5   0 1 
      6   3 
      7   7 
      8   3             (8 | 3 แทนขอมูล 8.3) 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 2 แผนภาพตน–ใบ (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
สรางแผนภาพตน–ใบ แสดง
ขอมูลที่กําหนดใหไดอยาง

ถูกตอง 
มีวินัย 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
    ฮิสโทแกรม 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
     สราง อาน แปล
ความหมายของขอมูลท่ีเขียน
ในรูปฮิสโทแกรมได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 
 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรู 
2. ครูยกตัวอยางตารางแจกแจงความถ่ี แลวสุมถามนักเรียนเก่ียวกับองคประกอบของตารางแจกแจง
ความถ่ีท่ีเรียนในชั่วโมงท่ีผานมาแลว ดังนี ้
  
  ตัวอยาง  จากตารางแจกแจงความถ่ี อายุของคุณครูในโรงเรียน จํานวน 50 คน 

อายุ (ป) ความถ่ี 

23 – 28 
29 – 34 
35 – 40 
41 – 46 
47 – 52 
53 – 58 
59 – 64 

7 
8 
10 
14 
9 
1 
1 

- ขอบลาง–ขอบบน ของชั้นท่ี 2 มีคาเทาใด (28.5 – 34.5) 
  - แตละชั้นมีความกวางเทากันหรือไม และกวางเทาใด (เทากัน กวาง 6) 
  - จุดก่ึงกลางชั้น ของชั้นท่ี 4 มีคาเทาใด (43.5) 
ข้ันสอน    
1. ครูถามนักเรียนเพ่ือกระตุนความคิดวานักเรียนสามารถนําขอมูลแจกแจงความถ่ีดังกลาว มา

นําเสนอขอมูลในรูปแบบอ่ืนไดหรือไม (สามารถนําชวงคะแนนมานําเสนอขอมูลท่ีเรียกวาฮิสโทแกรม) 

แหลงการเรียนรู 
1.  หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2.  หองสมุดโรงเรียน 

ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 2 เรื่อง ฮิสโทแกรม 
(1) 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. ครูใหนักเรียนแตละคนศึกษาวิธีการสรางฮิสโทแกรม จากตัวอยางจากใบความรูท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม 

โดยครูเปนผูคอยชี้แนะและใหความชวยเหลือ 

3. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 3 โดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย 

4. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรมและรูปหลายเหลี่ยมของความถี่ 

นักเรียนซักถามขอสงสัยในสวนท่ีไมเขาใจ ครูและนักเรียนชวยกันตอบและสรปุ 

ข้ันสรุป 
1. ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับฮิสโทแกรมและรูปหลายเหลีย่มของความถ่ี ดังนี้ 

  ฮิสโทแกรม เกิดจากรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากวางเรียงติดกัน โดยมีความกวางแตละรูปเทากับ
ความกวางของอันตรภาคชั้น และความยาวของแตละแทงเทากับความถ่ีของแตละอันตรภาคชั้น 
จํานวนรูปสี่เหลี่ยมเทากับจํานวนอันตรภาคชั้น จุดบนแกนนอนจะกําหนดดวย ขอบลาง–ขอบบน 
ของอันตรภาคชั้นและเม่ือตอจุดก่ึงกลางของดานบนแตละแทง เรียกวา  
2. ครูแนะใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติมไดท่ีหองปฏิบัติการคณิตศาสตร    
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การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
สราง อาน แปล
ความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมได 
 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดไมครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 2 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 3 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 4 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดไมครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 2 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 3 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 4 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปฮิสโทแกรมไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 

ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

มีวินัย ตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 2 ขอ สงชากวา
กําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 2 ขอ สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป แตสงชากวา
กําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 2 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 
หนวยท่ี  1  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปฮิสโทแกรมได 

ฮิสโทแกรม (HISTOGRAM) 
 เกิดจากรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากวางเรียงติดตอกัน โดยมีความกวางของแตละรูปเทากับความกวางของ
อันตรภาคชั้น และความยาวของแตละแทงเทากับความถ่ีของแตละอันตรภาคชั้น จํานวนรูปสี่เหลี่ยมเทากับ
จํานวนอันตรภาคชั้น จุดบนแกนนอนจะกําหนดดวย ขอบลาง–ขอบบน ของอันตรภาคชั้น 
 

   การสรางฮิสโทแกรม  มีวิธีการและข้ันตอนดังตอไปนี ้
 
  ข้ันท่ี 1    หาขอบลางและขอบบนของอันตรภาคชั้นทุกๆ ชั้น จากตารางแจกแจงความถ่ีท่ี

กําหนดให 

 ข้ันท่ี 2  กําหนดแกนพิกัดฉาก โดยใหแกนนอนเปนแกนของขอมูล หรืออันตรภาคชั้น ซ่ึงแตละ
อันตรภาคชั้นใชขอบลางเปนตัวแทนเขียนลงในแกนนอน สวนแกนต้ังแสดงความถ่ี
ในแตละอันตรภาคชั้น 

 ข้ันท่ี 3   เขียนแทงสี่เหลี่ยมผืนผา โดยใหความกวางเทากับความกวางของอันตรภาคชั้น 

 ข้ันท่ี 4       หาความสูงของแทงสี่เหลี่ยมในกรณีท่ีความกวางของอันตรภาคชั้นเทากันทุกอันตรภาคชั้น
ความสูงของแตละแทงจะเทากับความถ่ีของอันตรภาคชั้นนั้น 
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  ตัวอยางท่ี 1   จากตารางแจกแจงความถ่ีของอายุการทํางานของพนกังานบรษัิทหนึ่ง จํานวน 50 คน 
 
 
 
 
 
 
 
 
จากตัวอยางท่ี 1 สรางฮิสโทแกรมไดดังนี้ 

 
             ข้ันท่ี 1    หาขอบลางและขอบบนของอันตรภาคชั้นทุก ๆ ชั้น จากตารางแจกแจงความถ่ีท่ีกําหนดให 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ข้ันท่ี 2    กําหนดแกนพิกัดฉาก โดยใหแกนนอนเปนแกนของขอมูล หรืออันตรภาคชั้น ซ่ึงแตละ

อันตรภาคชั้นใชขอบลางเปนตัวแทนเขียนลงในแกนนอน สวนแกนตั้งแสดงความถ่ี 
ในแตละอันตรภาคชั้น 

 
 
 
 
 
 
 
 
  

อายุทํางาน (ป) ความถ่ี 

12-15 
16-19 
20-23 
24-27 
28-31 

6 
11 
15 
12 
6 

ช้ันอายุการทํางาน ความถ่ี ขอบลาง ขอบบน 

12-15 
16-19 
20-23 
24-27 
28-31 

6 
11 
15 
12 
6 

11.5 
15.5 
19.5 
23.5 
27.5 

15.5 
19.5 
23.5 
27.5 
31.5 

http://i687.photobucket.com/albums/vv237/4-one/4-1/Bl-tt-1.png
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 ข้ันท่ี 3 และ 4    เขียนแทงสี่เหลี่ยมผืนผา โดยใหความกวางเทากับความกวางของอันตรภาคชั้น 

หาความสูงของแทงสี่เหลี่ยม ในกรณีท่ีความกวางของอันตรภาคชั้นเทากัน
ทุกอันตรภาคชั้น ความสูงของแตละแทงจะเทากับความถ่ีของอันตรภาคชั้น
นั้น 
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ใบงานท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 

หนวยท่ี  1  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปฮิสโทแกรมได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 
1. จากตารางแจกแจงความถ่ีตอไปนี้ จงสรางฮิสโทแกรม 

คะแนน ความถ่ี ขอบลาง–ขอบบน 

10-19 15  

20-29 18  

30-39 25  

40-49 21  

50-59 11  
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2. ใหนักเรียนเติมตารางโดยใชขอมูลจากรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีท่ีกําหนดให 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขอมูล รอยขีด ความถ่ี ขอบลาง ขอบบน จุดก่ึงกลางชั้น 

    40 – 49   _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  49.5 _ _ _ _ _ _  

_ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  9 _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  

60 - 69 _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  59.5 _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  

_ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  74.5 

_ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  4 _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  _ _ _ _ _ _  
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3. ฮิสโทแกรมตอไปนี้แสดงคะแนนสอบวิชาภาษาไทยของนักเรียนหองหนึ่งซ่ึงมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน  
และนักเรียนท่ีจะสอบผานตองไดคะแนนตั้งแต 50 คะแนนข้ึนไป จงตอบคําถามตอไปนี้ 

 

 
จงตอบคําถามตอไปนี้ 

1) มีนักเรียนเขาสอบท้ังหมดก่ีคน ตอบ......................................... 

2) นักเรียนสวนใหญไดคะแนนอยูในชวงใด ตอบ......................................... 

3) คะแนนท่ีอยูในชวงสูงสุดมีนักเรียนก่ีคน ตอบ......................................... 

4) มีนักเรียนสอบไดและสอบตกอยางละก่ีคน ตอบ......................................... 

5) นักเรียนท่ีไดคะแนนนอยกวา 40 คะแนน มีจํานวนก่ีเปอรเซ็นตของนักเรียนท้ังหมด 
 ตอบ............................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 55 
 
 

เฉลยใบงานท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 
หนวยท่ี  3  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ฮิสโทแกรม (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

 
จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปฮิสโทแกรมได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 
2. จากตารางแจกแจงความถ่ีตอไปนี้ จงสรางฮิสโทแกรม 

คะแนน ความถ่ี ขอบลาง-ขอบบน 

10-19 15 9.5 – 19.5 
20-29 18 19.5 – 29.5 
30-39 25 29.5 – 39.5 
40-49 21 39.5 – 49.5 
50-59 11 49.5 – 59.5 
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2. ใหนักเรียนเติมตารางโดยใชขอมูลจากรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีท่ีกําหนดให 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขอมูล รอยขีด ความถ่ี ขอบลาง ขอบบน จุดก่ึงกลางชั้น 
40-49 

 

5 39.5 49.5 44.5 
50-59 

 

9 49.5 59.5 54.5 
60-69 

 

12 59.5 69.5 64.5 
70-79 

 

10 69.5 79.5 74.5 
80-89 

 

4 79.5 89.5 84.5 
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3. ฮิสโทแกรมตอไปนี้แสดงคะแนนสอบวิชาภาษาไทยของนักเรียนหองหนึ่งซ่ึงมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน  
และนักเรียนท่ีจะสอบผานตองไดคะแนนตั้งแต 50 คะแนนข้ึนไป จงตอบคําถามตอไปนี้ 

 

 
จงตอบคําถามตอไปนี้ 

1) มีนักเรียนเขาสอบท้ังหมดก่ีคน ตอบ 52 คน 

2) นักเรียนสวนใหญไดคะแนนอยูในชวงใด ตอบ 60–69 คะแนน 

3) คะแนนท่ีอยูในชวงสูงสุดมีนักเรียนก่ีคน ตอบ 12 คน 

4) มีนักเรียนสอบไดและสอบตกอยางละก่ีคน ตอบ สอบตก 9 คน    สอบได 43 คน 

5) นักเรียนท่ีไดคะแนนนอยกวา 40 คะแนน มีจํานวนก่ีเปอรเซ็นตของนักเรียนท้ังหมด 
 ตอบ สอบไดนอยกวา 40 คะแนน มี 3 คน คิดเปน 6 เปอรเซ็นต 
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เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สราง อาน แปล
ความหมายของ

ขอมูลท่ีเขียนในรูป
ฮิสโทแกรมได 

 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              

 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 3 ฮิสโทแกรม (1) หอง.......... 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 59 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
คาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ี
ไมไดแจกแจงความถ่ี 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูล
ท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา  
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. คุณครูสอบถามนักเรียนวาปดภาคเรียนท่ีแลวนักเรียนไปเท่ียวไหนกันบาง  

(ตอบตามประสบการณของนักเรียน) 
3. ครูเลาเหตุการณเม่ือชวงปดภาคเรียนท่ีผานมาวา ครู และเพ่ือน ๆ รวม 5 คน ไปเท่ียวพัทยา 

เปนเวลา 3 วัน 2 คืน มีคาใชจายท่ีแตละคนทดลองจายกอน ดังนี้  
 
       ครแูอ         จาย 4,200 บาท 
       เพ่ือนคนท่ี 1 จาย 5,500 บาท 
       เพ่ือนคนท่ี 2 จาย 4,500 บาท 
       เพ่ือนคนท่ี 3 จาย 3,700 บาท 
       เพ่ือนคนท่ี 4 จาย 6,000 บาท 

 
    เม่ือนําคาใชจายมารวมกันจะไดเปน   
    4,200 + 5,500 + 4,500 + 3,700 + 6,000 = 23,900 บาท  

ครูใหนักเรียนชวยกันคิดวาเฉลี่ยแลวทุกคนตองจายเงินคนละก่ีบาท (
23,900 = 4,780

5
 บาท)  

4. ครูบอกนักเรียนวาในทางสถิติ เราเรียกคาเฉลี่ยดังกลาววา คาเฉล่ียเลขคณิต และคาเฉลี่ย 
เลขคณิตอาจเรียกสั้น ๆ วา คาเฉล่ีย  

 
 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 
ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 3 เรื่อง คาเฉลี่ยเลข
คณิต (1) 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 4 เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต 
(1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสอน    
1. ครูแบงกลุมนักเรียน กลุมละ 4–5 คน ประกอบดวยนักเรียนคละความสามารถ เกง ปานกลาง 

และออน  
2. ครูแจกใบความรูท่ี 3 เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต ใหนักเรียนแตละกลุมรวมกันศึกษาเก่ียวกับการ

หาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับการหาคาเฉลี่ยเลขคณิต โดยครูกระตุนนักเรียนโดยใช

การถามตอบ  ดังนี้  
- คากลางของขอมูลประกอบดวยอะไรบาง (1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) 

2. มัธยฐาน (Median) 
3. ฐานนิยม (Mode)) 

   - คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) คืออะไร (คาเฉลี่ยเลขคณิต หรือเรียกสั้น ๆ วา 
คาเฉลี่ย (mean) คือ จํานวนท่ีไดจากการหาร ผลรวมของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล
ท้ังหมด  

   - เราหาคาเฉลี่ยเลขคณิตไดดวยวิธีใด (วิธีการหาคาเฉลี่ยเลขคณิต  
           1.  นําขอมูลทุกตัวมาบวกกัน 

         2.  นําผลบวกในขอ 1 มาหารดวยจํานวนขอมูลท้ังหมด 
         3.  ผลท่ีไดจากขอ 2 เรียกวา คาเฉลี่ยเลขคณิต 
 
                                                                               ) 
 

 

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    = 
  ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

4. ครูใหนักเรียนพิจารณาชุดขอมูลชุดหนึ่ง จากนั้นครูตั้งคําถามใหนักเรียนรวมแสดงความคิดเห็น 
ดังนี้ 

พิจารณาขอมูลตอไปนี้ : จํานวนคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียน 
ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 จํานวน 20 คน จากคะแนนเต็ม 50 คะแนน 

 
32 
40 
35 
37 

42 
45 
32 
42 

40 
42 
39 
42 

37 
36 
35 
43 

42 
42 
39 
36 

ครูตั้งคําถามกระตุนความคิดของนักเรียนเก่ียวกับการหาคาเฉลี่ยของขอมูล ดังนี้  
      - จากขอมูลขางตนผลรวมของคะแนนท้ังหมดของนักเรียน 20 คน เทากับเทาใด 
        (778 คะแนน) 
      - จากขอมูลขางตนมีจํานวนนักเรียนท้ังหมดก่ีคน (20 คน) 
      - ผลหารท่ีไดจากผลบวกของคะแนนท้ังหมดกับจํานวนของนักเรียนท้ังหมดเทากับเทาไร     
        (38.9) 
5. เพ่ือตรวจสอบความเขาใจของนักเรียน ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 4 เรื่อง การหาคาเฉลี่ย 

เลขคณิต (1) 
6. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 4 เม่ือมีขอสงสัยครูอธิบายเพ่ิมเติมเพ่ือใหนักเรียนเขาใจ

มากข้ึน  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับคาเฉลี่ยเลขคณิต ดังนี้ 
- คาเฉลี่ยเลขคณิต คืออะไร (คือ จํานวนท่ีไดจากการหารผลรวมของขอมูลท้ังหมดดวย

จํานวนขอมูลท้ังหมด) 
-  คาเฉลี่ยเลขคณิตหาไดอยางไร 

                                                                                              
 

 
 
 

 ครูแนะนําใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติมไดท่ีหองปฏิบัติการคณิตศาสตรและหองสมุดโรงเรียน  
 

 

  (คาเฉลี่ยเลขคณิต    =                                       ) 
                    

  ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
หาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
ของขอมูลท่ีไมแจกแจง
ความถ่ีได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจง
ความถ่ีไดถูกตองครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 2 หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจง
ความถ่ีไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 3 หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจง
ความถ่ีไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 
ระดับ 4 หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจง
ความถ่ีไดถูกตองครบถวน 4 ขอ 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 
แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
สงทันกําหนด 

 
 

 
 
 
 
  



64 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 3 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
 
 
 
 การหาคากลางของขอมูล ท่ีเปนตัวแทนของขอมูลท้ังหมด เพ่ือความสะดวกในการสรุปเรื่องราว
เก่ียวกับขอมูลนั้น ๆ จะชวยทําใหเกิดการวิเคราะหขอมูลถูกตองดีข้ึน การหาคากลางของขอมูลมีวิธีหาหลายวิธี
แตละวิธีมีขอดีและขอเสีย และมีความเหมาะสมในการนําไปใชไมเหมือนกัน ข้ึนอยูกับลักษณะขอมูลและ
วัตถุประสงคของผูใชขอมูลนั้น ๆ   

 คากลางของขอมูลท่ีใชโดยท่ัว ๆ ไป ไดแก  
1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) 
2. มัธยฐาน (Median)      
3. ฐานนิยม (Mode)               

คาเฉล่ียเลขคณิต  (Arithmetic mean) 
                 คาเฉลี่ยเลขคณิต หรือเรียกสั้น ๆ วา คาเฉลี่ย (mean) คือ จํานวนท่ีไดจากการหารผลบวก 
ของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล 
 
     วิธีการหาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
    สามารถหาได ดังนี้ 
   1. นําขอมูลทุกตัวมาบวกกัน 
  2. นําผลบวกในขอ 1 มาหารดวยจํานวนขอมูลท้ังหมด 
  3. ผลท่ีไดจากขอ 2 เรียกวา คาเฉลี่ยเลขคณิต 
 
 
 
 

 
 

 
  

คากลางของขอมูล 
 

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    = 
  ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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ตัวอยางท่ี 1 นักเรียน 12 คน มีคาเฉลี่ยเลขคณิตของน้ําหนักเปน 46.5 กิโลกรัม  
 นักเรียนท้ัง 12 คน มีน้ําหนักรวมก่ีกิโลกรัม 

 
 วิธีทํา       =       

 
       = 
 
  ผลรวมของน้ําหนักนักเรียนท้ังหมด  =   46.5 ×  12 

       =   558 

  นั่นคือ นักเรียน 12 คน มีน้ําหนักรวมเทากับ 558 กิโลกรัม 
 
 
 
 
 
 ตัวอยางท่ี 2      ขอมูลชุดหนึ่ง มีขอมูล 3, 5, 7, 8, x, 9, 10 ขอมูลชุดนี้มีคาเฉลี่ยเทากับ 7 จงหาคา x 
 

     

วิธีทํา  
  
           7  = 

         49  =        42 + x 

          x  =        49 – 42  

          x  =        7 

      นั่นคือ x มีคาเทากับ 7 

  
 
 
 
 
 
 
 

คาเฉลี่ยเลขคณิต 
ผลรวมของน้ําหนักนักเรยีนท้ังหมด 

จํานวนนักเรียนท้ังหมด 

      46.5 
ผลรวมของน้ําหนักนักเรยีนท้ังหมด 

             12 

  3 + 5 + 7 + 8 + x + 9 + 10  
 

 
           7 

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    =   ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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    ตัวอยางท่ี 3 สินคา 8 ชิ้น มีคาเฉลี่ยเลขคณิตของราคาเทากับ 12 บาท เม่ือเพ่ิมสินคาอีก 1 ชิ้น 

คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 11 บาท สินคาท่ีเพ่ิมเขามาราคาเทาไร 
 

 
วิธีทํา 

 
 
 
    = 

 
     12 = 
 
   ผลรวมราคาสินคา =   12 ×  8 
   ผลรวมราคาสินคา =      96 
   นั่นคือ ผลรวมราคาสินคา 8 ชิ้น มีคาเทากับ  96 บาท 
 

  
 

 
 

 

    = 

 
       
     11 = 
 
   ผลรวมราคาสินคา =    11 ×  9 
   ผลรวมราคาสินคา =     99 
   ผลรวมราคาสินคา 9 ชิ้น มีคาเทากับ  99  บาท 

  ∴ สินคาท่ีเพ่ิมเขามาราคา  99 – 96 =  3 บาท  
 
 
  

หาราคารวมของสินคา 8 ชิ้น 

คาเฉล่ียเลขคณิต 
   ผลรวมของราคา 

จํานวนสินคา 

คาเฉลี่ยเลขคณิต 
   ผลรวมของราคา 

จํานวนสินคา 

   ผลรวมของราคา 
      8 

หาราคารวมของสินคา 9 ชิ้น 

   ผลรวมของราคา 

      9 



68 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 
ใบงานท่ี 4 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) 
รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
ช่ือ............................................................นามสกุล..............................................ช้ัน ม.2/........ เลขท่ี......... 
จุดประสงค  หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 

 
1)  จํานวนผูโดยสารของรถประจําทาง  5 คัน 
            41 คน      35 คน          36 คน 
 
 
 
    39 คน           34 คน 
 
  
  มีผูโดยสารรถประจําทางจํานวน       คัน 
  จํานวนผูโดยสารท้ังหมดท่ีนั่งในรถประจําทาง  คน 
  โดยเฉลี่ยมีผูโดยสารในรถประจําทาง   คน 
 

  2) จงเติมจํานวนลงในตารางใหสมบูรณ 

ขอท่ี ขอมูล 
ผลรวม 

ของขอมูล 
จํานวน 
ขอมูล 

คาเฉล่ีย 

1 12  17  18  21  23  17 108 -------- ------------ 

2 25  23  24  27  30  23  29  39 ---------- -------- ------------ 

3 25  30  18  37  40 ---------- 5 ------------ 

4 43  45  38  34  37  41  42 ---------- -------- ------------ 
5 23  22.6  23.8  23.4 ---------- -------- 23.2 
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ตอบ        

ตอบ        

ตอบ        

ตอบ        

3) ใหนักเรียนเลือกคําตอบขางบนเติมลงในชองคําตอบใหถูกตอง  

 

      3.1  นักเรียนกลุมหนึ่งมีความสูงรวม 1,336 เซนติเมตร ความสูงเฉลี่ย 167 เซนติเมตร  
            นักเรียนกลุมนี้มีก่ีคน 

  
   

     3.2  ขอมูลชุดหนึ่งมีคาเปน 2, 7, x, x, 10, 17 คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 8 แลว  x  มีคาเทาใด 

 
      

     3.3  ขอมูลชุดหนึ่งมีคาเปน 6, 6, 7, 8, 9, 13, 14 มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับเทาใด 

   
   

     3.4  ขอมูลชุดหนึ่งเรียงจากมากไปนอย ดังนี้ 17, 14, 14, 11, 6, 4, x พิสัยเทากับ 13  
               คาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลชุดนี้เปนเทาไร 

 

 

4)  คาเฉลี่ยเลขคณิตน้ําหนักของนักเรียน 4 คน เทากับ 42.5 กิโลกรัม ถามีนักเรียนซ่ึงมีน้ําหนัก 48 กิโลกรัม   
มาเพ่ิมอีก 1 คน คาเฉลี่ยเลขคณิตของน้ําหนักของนักเรียน 5 คน มีคาเทาไร 

     วิธีทํา  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ง. 10 ค. 9 ข. 8 ก. 6 จ. 11 
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เฉลยใบงานท่ี 4 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (1) 

รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  หาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 

1.  ใหนักเรียนเขียนคําตอบในชองวางใหสมบูรณและถูกตอง 
 
 
 1)   มีผูโดยสารรถประจําทางจํานวน   5 คัน 
  จํานวนผูโดยสารท้ังหมดท่ีนั่งในรถประจําทาง 185 คน 
  โดยเฉลี่ยมีผูโดยสารในรถประจําทาง 37 คน 

 

 2) จงเติมจํานวนลงในตารางใหสมบูรณ 
 

ขอท่ี ขอมูล 
ผลรวม 

ของขอมูล 
จํานวน 
ขอมูล 

คาเฉล่ีย 

1 12  17  18  21  23  17 108 6 18 
2 25  23  24  27  30  23  29  39 220 8 27.5 
3 25  30  18  37  40 150 5 30 

4 43  45  38  34  37  41  42 280 7 40 

5 23  22.6  23.8  23.4 92.8 4 23.2 
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ตอบ   8  คน   

ตอบ               6    
    

ตอบ   9     

ตอบ   10     

3) ใหนักเรียนเลือกคําตอบขางบนเติมลงในชองคําตอบใหถูกตอง 

  

 

3.1 นักเรียนกลุมหนึ่งมีความสูงรวม 1,336 เซนติเมตร ความสูงเฉลี่ย 167 เซนติเมตร  
 นักเรียนกลุมนี้มีก่ีคน 

    

      

3.2 ขอมูลชุดหนึ่งมีคาเปน 2, 7, x, x, 10, 17 คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 8 แลว  x  มีคาเทาใด 

 

     

3.3 ขอมูลชุดหนึ่งมีคาเปน 6, 6, 7, 8, 9, 13, 14 มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับเทาใด 

   

     

3.4 ขอมูลชุดหนึ่งเรียงจากมากไปนอย ดังนี้ 17, 14, 14, 11, 6, 4, x พิสัยเทากับ 13 
 คาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลชุดนี้เปนเทาไร 

 

 

 

 

 
  

ง. 10 ค. 9 ข. 8 ก. 6 จ. 11 
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4) คาเฉลี่ยเลขคณิตน้ําหนักของนักเรียน 4 คน เทากับ 42.5 กิโลกรัม ถามีนักเรียนซ่ึงมีน้ําหนัก 48 กิโลกรัม 
มาเพ่ิมอีก 1 คน คาเฉลี่ยเลขคณิตของน้ําหนักของนักเรียน 5 คน มีคาเทาไร 

     วิธีทํา  
 
  
 
 = 
 
   
  = 
 
         ผลรวมของนักเรียน                                            =    42.5  x   4  
                                                                            =       170  
                  ผลรวมน้ําหนกัของนักเรียน 4 คน คือ 170 กิโลกรัม 
  
 

              น้ําหนักของนักเรียน 5 คน                       =        170 + 48  

              น้ําหนักของนักเรียน 5 คน คือ  218  กิโลกรัม       =        218  
                
     
 

 
  
 =    
 
 
 = 
 
                                                                            = 43.6  
 
               คาเฉลี่ยเลขคณิตน้ําหนักของนักเรียน 5 คน คือ 43.6 กิโลกรัม     
 
 
  

คาเฉลี่ยเลขคณิตน้ําหนักของนักเรียน 5 คน 
ผลรวมน้ําหนักของนักเรียน 

       จํานวนนักเรียน 

 218 

   5 

หานํ้าหนักรวมของนักเรียน 4 คน 

หานํ้าหนักรวมของนักเรียน 5 คน 

หาคาเฉลีย่นํ้าหนักของนักเรียน 5 คน 

                                            42.5  ผลรวมน้ําหนักของนักเรียน 

          4 

คาเฉล่ียเลขคณิตน้าํหนักของนักเรยีน 4 คน 
ผลรวมน้ําหนักของนักเรียน 

       จํานวนนักเรียน 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 4 คาเฉล่ียเลขคณิต (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

หาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
ของขอมูลท่ีไมแจก
แจงความถ่ีได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
คาเฉลี่ยเลขคณิต (mean)  
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลข
คณิตได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูทบทวนความรูเรื่องคาเฉลี่ยเลขคณิตท่ีเรียนในคาบเรียนท่ีแลว โดยใชการถาม-ตอบ  
ข้ันสอน 
1. ครูยกตัวอยางท่ี 1 และ 2 โดยครูใชการถาม – ตอบประกอบการอธบิาย  
   ตัวอยางท่ี 1 เงาะจํานวน 165 กิโลกรัม จัดใสเขงน้ําหนักเฉลี่ยเขงละ 15 กิโลกรัม จะจัดไดก่ีเขง  
   วิธีทํา กําหนดใหจัดเงาะจํานวน X เขง 
     
 
                       

                          15  =     
x

165
 

                          X    =      11 
 
ตอบ จัดเงาะได 11 เขง 
 
 
 
 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 4 เรื่อง คาเฉลี่ย 
เลขคณิต (2) 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 5 เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต 
(2) 
 

 คาเฉลี่ยเลขคณิต   = 
ผลรวมของขอมูล 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 2  น้ําหนักของมังคุดแตละเขง คือ 40, 46, 44, 49 และ 43 กิโลกรัม หากพอคานํา
มังคุดมาเพ่ิมอีก 1 เขง ทําใหคาเฉลี่ยเลขคณิตของน้ําหนักของมังคุดท้ัง 6 เขง เปน 46 กิโลกรัม  
จงหาน้ําหนักของมังคุดเขงท่ี 6 
วิธีทํา กําหนดใหมังคุดเขงท่ี 6 มีคาเปน X  กิโลกรัม 
 

 

    

                46         = 

                46 · 6       =       222 + X 

        276        =       222 + X 
                   X         =       276 – 222 
                                      X         =   54 

ตอบ มังคุดเขงท่ี 6  มีน้ําหนัก 54 กิโลกรัม 

 
2. ครูใหนักเรียนเขากลุม กลุมละ 5 คน ตามท่ีจัดไว โดยคละความสามารถ  เกง ปานกลาง และออน 
และศึกษาเนื้อหาใบความรูท่ี  8  เรื่อง คาเฉลี่ยเลขคณิต (2)  และใบกิจกรรมท่ี  8   เรื่อง คาเฉลี่ย
เลขคณิต (2)   
 
 
 

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    = 
  ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 

40 + 46 + 44 + 49 + 43 + X 

 6 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 
1. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 5   โดยใหนักเรียนเปลี่ยนกันตรวจ 
2. ครูใหนักเรียนสรุปความถูกตองและรวมชื่นชมนักเรียนท่ีสามารถทําคะแนนไดสูง ใหกําลังใจกับ
นักเรียนทําคะแนนไดไมผานเกณฑ และใหคําอธิบายเพ่ิมเติมกับนักเรียนท่ีไมผานเกณฑนอกเวลา
เรียน 
3. ครูและนักเรียนชวยกันสรุป การหาคาเฉลี่ยเลขคณิต ดังนี้  

 
    

     
 

คาเฉลี่ยเลขคณิต    =  
ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
แกโจทยปญหาคาเฉลี่ย 
เลขคณิตได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได 
ถูกตองครบถวน 1  ขอ 
ระดับ 2 แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได
ถูกตองครบถวน 2–3 ขอ 
ระดับ 3 แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได
ถูกตองครบถวน 4–5 ขอ 
ระดับ 4 แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได
ถูกตองครบถวน 6–7 ขอ 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

มีวินัย ตรวจ 
ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 4 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 4 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 4 ขอข้ึนไป  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 4 ขอข้ึนไป  
สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 4 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
จุดประสงค  อธิบายความหมายของคาเฉลี่ยเลขคณิตได 
ตัวอยางท่ี 1      จากการสุมสอบถามอายุของนักเรียนจํานวน 10 คน ปรากฏวามีอายุดังตอไปนี้  
   15, 17, 14, 16, 15, 13, 14, 15, 17, 18 ป ตามลําดับ จงหาอายุเฉลี่ยของนักเรียน 
 
 
    วิธีทํา   คาเฉลี่ยเลขคณิตของอายุนักเรียน =   
 

        =   
10

18+17+15+14+13+15+16+14+17+15
 

                                                       =  
10

154
 

                                                       =  15.4 
  นั่นคือ นักเรียนมีอายุเฉลี่ย เทากับ  15.4  ป 
 

เนื่องจากขอมูลขางบน มีบางคะแนนซํ้ากัน  เขียนไดตามตารางดังนี้ 
 
 
 
 
 
  
            ซ่ึงอาจหาคําตอบไดอีกวิธีหนึ่ง คือ 
     
       = 
    

       =   
10

154
 

       =   15.4 

 นั่นคือ นักเรียนมีอายุเฉลี่ย เทากับ 15.4 ป

อายุ 13 14 15 16 17 18 
ความถี่ 1 2 3 1 2 1 

            

คาเฉลี่ยเลขคณิต 
(13×1) + (14×2) + (15×3) + (16×1) + (17×2) + (18×1) 

                10 

 

ผลรวมอายุของนักเรียนท้ังหมด 

จํานวนนักเรียนท้ังหมด 
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1. ช่ือ ………………………….……สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
2. ช่ือ …………………….…………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
3. ช่ือ …………………….…………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
4. ช่ือ ……………………….………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
5. ช่ือ ……………………….………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 

 
ใบงานท่ี 5 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) 
รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
 
 
 
 
จุดประสงค  แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ 

1. การใชจายเงินประจําวันของนักเรียนกลุมหนึง่ ซ่ึงมี 30 คน มีดังนี้ ใชวันละ 30 บาท มี 5 คน ใชวันละ 
40 บาท  มี 17 คน ใชวันละ 50 บาท มี 6 คน ใชวันละ 60 บาท มี 2 คน จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. น้ําหนักของนักเรียนกลุมหนึ่ง ซ่ึงมี 20 คน มี 52 กิโลกรัม 4 คน มี 48 กิโลกรัม 3 คน มี 60 กิโลกรัม 

5 คน มี 56 กิโลกรัม 7 คน และมี 44 กิโลกรัม 1 คน จงหาน้ําหนักเฉลี่ยของนักเรียนกลุมนี้ 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 
3. จากขอมูลตอไปนี้  5, 1, 2, 3, 3, 4, 2, 2, 4, 3, 5, 1, 5, 5, 5  จงหาคาเฉลี่ย 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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1. ช่ือ ………………………….……สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
2. ช่ือ …………………….…………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
3. ช่ือ …………………….…………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
4. ช่ือ ……………………….………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
5. ช่ือ ……………………….………สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 

เฉลยใบงานท่ี 5 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2)  
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง คาเฉล่ียเลขคณิต (2) 

รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 
 
 
 
 
 
จุดประสงค  แกโจทยปญหาคาเฉลี่ยเลขคณิตได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ 

1. การใชจายเงินประจําวันของนักเรียนกลุมหนึง่ ซ่ึงมี 30 คน มีดังนี้ ใชวันละ 30 บาท มี 5 คน ใชวันละ 
40 บาท  มี 17 คน ใชวันละ 50 บาท มี 6 คน ใชวันละ 60 บาท มี 2 คน จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
   

 แทนคา            = ( ) ( ) ( ) ( )30×5 + 40×17 + 50×6 + 60×2
30

       

= 150+680+300+120
30

 ≈ 41.67          

 ∴  คาเฉลี่ยเลขคณิตในการใชจายเงินประจําวันของนักเรียนกลุมนี้  ≈ 41.67   บาท 
 

2. น้ําหนักของนักเรียนกลุมหนึ่ง ซ่ึงมี 20 คน มี 52 กิโลกรัม 4 คน มี 48 กิโลกรัม 3 คน มี 60 กิโลกรัม 
5 คน มี 56 กิโลกรัม 7 คน และมี 44 กิโลกรัม 1 คน จงหาน้ําหนักเฉลี่ยของนักเรียนกลุมนี้ 
   

แทนคา               = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )52×4 + 48×3 + 60×5 + 56×7 + 44×1
30

   

                   = 208+144 +300+392+44
20

  = 54.4 

 ∴  น้ําหนักเฉลี่ยของนักเรียนกลุมนี้  เทากับ 54.4 กิโลกรัม 

 
3. จากขอมูลตอไปนี้  5, 1, 2, 3, 3, 4, 2, 2, 4, 3, 5, 1, 5, 5, 5  จงหาคาเฉลี่ย 

  

แทนคา   = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )5×5 + 1×2 + 2×3 + 3×3 + 4×2
15

                     

 = 25+2+6+9+8
15

  ≈ 3.33   

 ∴  คาเฉลี่ยของขอมูลนี้   ≈ 3.33  
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 5 คาเฉล่ียเลขคณิต (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

แกโจทยปญหา
คาเฉลี่ยเลขคณิตได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง มัธยฐาน เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
มัธยฐาน (Median) 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
1. อธิบายความหมายของ
คามัธยฐานได 
2. หาคามัธยฐานได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสารและการสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาทบทวนเก่ียวกับการหาคาเฉลี่ยเลขคณิตโดยครูตั้งคําถาม
เก่ียวกับวิธีการหาคาเฉลี่ยเลขคณิตจากนั้นครูตั้งคําถามใหนักเรียนรวมแสดงความคิดเห็นเพ่ือ
เชื่อมโยงสูเรื่องมัธยฐาน ดังนี้ 
   - นักเรียนคิดวาการหาคากลางของขอมูลนอกจากคาเฉลี่ยเลขคณิตยังสามารถใชคาอ่ืนได
อีกหรือไม (ได เชน มัธยฐาน และฐานนิยม หรือตามประสบการณ การเรียนรูของนักเรียน) 
ข้ันสอน 
1. ครใูชการถาม–ตอบประกอบการอธิบายถึงวิธีการหามัธยฐาน 
ของขอมูล ดังนี้ 
       ข้ันท่ี 1 เรียงขอมูลจากมากไปนอยหรือนอยไปมาก 
       ข้ันท่ี 2 หาตําแหนงก่ึงกลาง  
       ข้ันท่ี 3 คาท่ีอยูตําแหนงก่ึงกลางของขอมูลท้ังหมด เรียกวา มัธยฐาน 
2. ครูยกตัวอยางท่ี 1 และ 2 โดยใชการถามตอบประกอบการอธิบายดังนี้ 
 ตัวอยางท่ี 1 ขอมูล 17, 15, 20, 14, 16, 17, 19 

 วิธีทํา  ข้ันท่ี 1 เรียงขอมูลจากนอยไปมาก 14,  15,  16,  17,  17,  19,  20 

 

 

 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 5 เรื่อง มัธยฐาน 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 
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17 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง มัธยฐาน เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

        ข้ันท่ี 2  หาตําแหนงก่ึงกลาง   
  
  14, 15, 16,         ,     17,  19,  20 
             
         ข้ันท่ี 3 คาท่ีอยูตําแหนงก่ึงกลางของขอมูล คือ  
ตอบ      มัธยฐาน คือ 17 
 
ตัวอยางท่ี 2  ขอมูล 27, 24, 29, 24, 26, 25, 23, 30 

 วิธีทํา   ข้ันท่ี 1  เรียงขอมูลจากนอยไปมาก หรือมากไปนอย 
     23, 24, 24, 25, 26, 27, 29, 30  
         ข้ันท่ี 2  ตําแหนงก่ึงกลางของขอมูล  
                   คือ ตําแหนงท่ี 4 และ 5 
          ข้ันท่ี 3    

 
 

          ขอมูลตําแหนงท่ี 4  คือ  25  ตําแหนงท่ี 5  คือ  26     
 

     
              =     25.5 

   ตอบ      มัธยฐาน คือ 25.5 

           มัธยฐาน =  
 

ขอมูลตําแหนงท่ี 4 + ขอมูลตําแหนงท่ี 5 

2 

           มัธยฐาน =  
 

25 + 26 
2 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง มัธยฐาน เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครูสุมนักเรียน จํานวน 5 คน เขียนขอมูลคนละ 1 ชุด  
บนกระดาน และสุมนักเรียนอีกจํานวน 5 คน เพ่ือหาคามัธยฐาน 
จากโจทยท่ีเพ่ือนกําหนดไว โดยครูและเพ่ือน ๆ รวมกันตรวจสอบความถูกตอง 
4. ครูใหนักเรียนศึกษาใบความรูท่ี 5 เรื่อง มัธยฐาน 
5. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน  
6. ครูใหนักเรียนรวมกันเฉลยคําตอบในใบงานและแกไขใหถูกตอง นักเรียนสามารถแลกเปลี่ยน
ความคิดเห็นกันได โดยนักเรียนท่ีเรียนเกง ใหคําแนะนํา ชวยเหลือนักเรียนท่ีเรียนออน และมี
ความถนัดครูคอยสังเกตการณและใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 
ข้ันสรุป 
1. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายและสรุปเก่ียวกับมัธยฐานโดยเชื่อมโยงจากตัวอยางและคําตอบ 
ดังนี้  
        “มัธยฐาน (MEDIAN) คือ คาท่ีมีตําแหนงก่ึงกลางของขอมูล เม่ือนําขอมูลดังกลาว มาเรียง
จากนอยไปมาก  หรือเรียงจากมากไปหานอย” 
2. ครูและนักเรียนสรุปคะแนนจากใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน และรวมชื่นชมนักเรียนท่ีสามารถทํา
คะแนนไดสูง ใหกําลังใจนักเรียนท่ีไดคะแนนไมผานเกณฑ และใหคําอธิบายเพ่ิมเติมนอกเวลาเรียน 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
อธิบายความหมายของ
คามัธยฐานได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1 อธิบายความหมายของคามัธยฐานพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 1  ขอ 
ระดับ 2 อธิบายความหมายของคามัธยฐานพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 3 อธิบายความหมายของคามัธยฐานพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 
ระดับ 4 อธิบายความหมายของคามัธยฐานพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 4 ขอ 

หาคามัธยฐานได 
การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 
แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 5 เรื่อง มัธยฐาน 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. สามารถอธิบายความหมายของคามัธยฐาน 
   2. สามารถหาคามัธยฐานของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
 
มัธยฐาน (Median)   

มัธยฐาน คือ คาก่ึงกลางของขอมูลชุดนั้น หรือคาท่ีอยูในตําแหนงกลางของขอมูลชุดนั้น ซ่ึงแสดงวา  
มีขอมูลจํานวนครึ่งหนึ่งหรือ 50% ของขอมูลท้ังหมดมีคาสูงสุดกวาคาท่ีเปนมัธยฐาน และมีขอมูลจํานวนอีก
ครึ่งหนึ่งหรือ  50% ของขอมูลชุดเดียวกัน มีคาต่ํากวาคาท่ีเปนมัธยฐาน 
     

การหามัธยฐานมี ดังนี้ 

1. เรียงลําดับขอมูลจากคานอยไปคามาก หรือจากคามากไปคานอย 
2. หาคามัธยฐานถา จํานวนขอมูล เปนจํานวนค่ี คามัธยฐานจะอยูก่ึงกลางพอดี 

เชน              2       3       5        7        9        11       12       
คามัธยฐาน คือ   7 

3. หาคามัธยฐาน ถา จํานวนขอมูล เปนจํานวนคู โดย ตําแหนงมัธยฐานจะอยูก่ึงกลางของ 
คูกลางของขอมูล คามัธยฐาน คือ คาเฉลี่ยของขอมูลคูกลาง 
เชน               2       3       5        7        9        11      12       13       

คามัธยฐานคือ     
2

97 +
 = 8 
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ใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค  สามารถหาคามัธยฐานได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ 

 
1. จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   126, 120, 131, 125,124, 121,125, 128, 130, 132, 125, 135 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

     2. จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   12, 12, 13, 15, 14, 11, 15, 18, 13, 15, 13, 14, 16 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3. จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   146, 150, 131, 145, 144, 151, 145, 148, 150, 152  

………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

     4. จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   26, 10, 21, 22, 24, 21, 25, 28, 23, 22, 25, 26, 22 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยใบงานท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง มัธยฐาน 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค  สามารถหาคามัธยฐานได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้ 

 
1.  จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   126, 120, 131, 125, 124, 121, 125, 128, 130, 132, 125, 135 

เรียงขอมูลจากนอยไปหามากจะได   120, 121, 124, 125, 125, 125, 126, 128, 130, 131, 132, 135 

คามัธยฐานคือ   =
125 + 126

125.5
2

 

 
2.  จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   12, 12, 13, 15, 14, 11, 15, 18, 13, 15, 13, 14, 16 

เรียงขอมูลจากนอยไปหามากจะได   11, 12, 12, 13, 13, 13, 14, 14, 15, 15, 15, 16, 18 
คามัธยฐานคือ   14 

 

3.  จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   146, 150, 131, 145, 144, 151, 145, 148, 150, 152 

เรียงขอมูลจากนอยไปหามากจะได   131, 144, 145, 145, 146, 148, 150, 150, 151, 152 

คามัธยฐานคือ   
146 + 148

2
  = 148 

 
4.   จงหามัธยฐานของขอมูลตอไปนี้   26, 10, 21, 22, 24, 21, 25, 28, 23, 22, 25, 26, 22 

เรียงขอมูลจากนอยไปหามากจะได  10, 21, 21, 22, 22, 22, 23, 24, 25, 25, 26, 26, 28 
คามัธยฐานคือ   23 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 6 มัธยฐาน หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายความหมาย
ของคามัธยฐานได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

หาคามัธยฐานได 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฐานนิยม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
ฐานนิยม (mode)  
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
1. อธิบายความหมายของ 
ฐานนิยมได 
2. หาฐานนิยมของขอมูลท่ีไม
แจกแจงความถ่ีได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสารและการสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาทบทวนเกี่ยวกับคากลางของขอมูลที่นักเรียนเคยเรียนมาและมี
ประสบการณมาแลว คือ คาเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐาน โดยครูยกตัวอยางชุดขอมูลบนกระดาน  
ใหนักเรียนรวมกันหาคาเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานจากชุดขอมูล ดังนี ้
 

2, 5, 7, 8, 12, 15, 16 
 

คาเฉลี่ยเลขคณิต =   2+5+7+8+12+14 +15
7

 

                     =   9  
มัธยฐาน           =   8 
จากนั้นครูตั้งคําถามกระตุนความคิดนักเรียน ดังนี้ นอกจากคาเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานแลวมี 
คากลางของขอมูลอีกหรือไม (ตามประสบการณของนักเรียน) 
 
 
 
 
 
 
 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 6 เรื่อง ฐานนิยม 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 7 เรื่อง ฐานนิยม 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฐานนิยม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสอน 
1. ครูใหนักเรียนพิจารณาขอมูล 2 ชุด แลวตั้งคําถามกระตุนความคิดนักเรียน ดังนี้ 
พิจารณาขอมูลตอไปนี้ 
ขอมูลชุดท่ี 1 คะแนนสอบวิชาภาษาไทยของนักเรียน 15 คน จากคะแนนเต็ม 20 คะแนน มีดังนี้ 

11 
18 
16 

14 
19 
15 

13 
19 
18 

15 
12 
13 

12 
15 
17 

ขอมูลชุดท่ี 2   น้ําหนักของนักเรียน 10 คน หนวยเปนกิโลกรัม มีดังนี้ 
                    25   23   26   24   35   36   28   27  29   34 

- จากขอมูลชุดท่ี 1 คะแนนเทาใดมีความถ่ีมากท่ีสุด (15) 
- จากขอมูลชุดท่ี 1 ขอมูลท่ีมีความถ่ีของขอมูลมากท่ีสุดเรียกวาอะไร (ฐานนิยม) 
- จากขอมูลชุดท่ี 2 ขอมูลใดมีความถ่ีของขอมูลมากท่ีสุด (ขอมูลมีความถ่ีเทากันหมด) 
- จากขอมูลชุดท่ี 2 มีฐานนิยมหรือไม(ไมมีฐานนิยม เพราะขอมูลมีความถ่ีเทากัน คือ ความถ่ี

เทากับ 1) 
- นักเรียนคิดวาฐานนิยมของขอมูลในแตละชุดนั้นสามารถมีคาฐานนิยมไดสูงสุดก่ีคา 
    (ฐานนิยมของขอมูลชุดหนึ่งสามารถมีไดไมเกิน 2 คา หากมากกวา 2 คา แสดงวาขอมูลชุดนั้นไมมี

ฐานนิยม) 
2. ครูยกตัวอยางการหาฐานนิยมของขอมูล ใหนักเรียนพิจารณาเพ่ิมเติม ดังนี้ 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฐานนิยม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 1 จากการสํารวจคาอาหารกลางวันของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3/1 จํานวน 43 คน 
พบวาผลสํารวจเปนดังตารางตอไปนี้ 

 

     จากตารางขางตน จะเห็นวา นักเรียนท่ีนําคาอาหารกลางวันมาวันละ 20 บาท มีมากท่ีสุดเปน 
จํานวน 12 คน ในขณะนักเรียนท่ีนําคาอาหารกลางวันแตกตางกันวันละ 25 บาท มีจํานวน 6 คน  
30 บาท จํานวน 5 คน 35 บาท จํานวน 8 คน 40 บาท จํานวน 5 คน และ 45 บาท จํานวน 7 คน 
     ดังนั้น คาอาหารกลางวัน วันละ 20 บาท เปนฐานนิยม ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3/1 
3. ครูกําหนดขอมูลใหนักเรียนพิจารณา 2 ชุดขอมูล แลวใหผูแทนนักเรียน 2 คน หาฐานนิยมของ
ขอมูลจากชุดขอมูลท่ีครูกําหนด พรอมใหเหตุผลประกอบ โดยครูและนักเรียนรวมกันตรวจสอบ
ความถูกตอง 
พิจารณาขอมูลความถ่ีตอไปนี้ 
               1)     15  20  25  16  23  25  12   

22 25  15  12  24  16  17 

ฐานนิยม คือ 25 
 
 
 

20 บาท 25 บาท 30 บาท 35 บาท 40 บาท 45 บาท 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฐานนิยม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

          2)     156  187  166  165  158  165 
                  166  158  156  156  157  166 

         ฐานนิยม คือ 156 
4. นักเรียนศึกษา ใบความรูท่ี 6 เรื่อง ฐานนิยม ครูใหนักเรียนที่เปนตัวแทนกลุมออกมารับใบงาน 
ที่ 7 เรื่อง ฐานนิยม โดยใหสมาชิกในกลุมชวยกันหาคําตอบจากโจทยท่ีกําหนดใหท้ัง 2 ขอ โดยครู
เปนผูคอยชี้แนะและใหความชวยเหลือในการคิดหาคําตอบ 
5. ครูสุมตัวแทนกลุมออกมาเฉลยคําตอบและวิธีทําบนกระดาน โดยครูและนักเรียนรวมกัน
ตรวจสอบความถูกตอง  
ข้ันสรุป 
1. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปราย และสรุปเก่ียวกับคาฐานนิยมของขอมูล ดังนี้ 
     ฐานนิยม คือ ขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุด 
โดยท่ัวไปบางชุดขอมูลอาจมีฐานนิยมไดมากกวาหนึ่งคา แตถาชุดขอมูลชุดใด มีฐานนิยมมากกวา 2 คา 
แสดงวาไมมีฐานนิยมหรือขอมูลชุดใดท่ีมีความถ่ีของขอมูลเทากันทุกตัว คือ ความถ่ีเทากับ  
1. ขอมูลชุดนั้นไมมีฐานนิยม 
2. ครูใหนักเรียนสรุปคะแนนจากใบงานท่ี 7 เรื่อง ฐานนิยม ของแตละคนรวมกัน และรวมชื่นชม
นักเรียนท่ีสามารถทําคะแนนไดสูง ใหกําลังใจกับนักเรียนท่ีไดคะแนนไมผานเกณฑ และใหคําอธิบาย
เพ่ิมเติมกับนักเรียนท่ีไมผานเกณฑนอกเวลาเรียน 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
อธิบายความหมายของคา
ฐานนิยมได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 7 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 7 

ระดับ 1 อธิบายความหมายของคาฐานนยิมพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 1  ขอ 
ระดับ 2 อธิบายความหมายของคาฐานนยิมพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 3 อธิบายความหมายของคาฐานนยิมพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 
ระดับ 4 อธิบายความหมายของคาฐานนิยมพรอม
หาคาไดถูกตองครบถวน 4–5 ขอ 

หาคาฐานนิยมของขอมูลท่ี
ไมแจกแจงความถ่ีได 
การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 7 
แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 7 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอข้ึนไป  
สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 6 เรื่อง ฐานนิยม 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ฐานนยิม 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. สามารถอธิบายความหมายของคาฐานนิยมได 
   2. สามารถหาคาฐานนิยมของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
 
ฐานนิยม  (Mode) 

 
 

พิจารณาขอมูลตอไปนี้ 22, 20, 22, 23, 25, 28, 23, 25, 27, 23 
เรียงขอมูลจากนอยไปหามาก 20, 22, 22, 23, 23, 23, 25, 25, 28, 27 
              ขอมูลท่ีมีความถ่ีมากท่ีสุดคือ  23 

                    ดังนั้น ฐานนิยม  คือ     23                   
                                     
        ตัวอยาง   จงหาฐานนิยมของขอมูลตอไปนี้ 17, 14, 16, 18, 18, 13, 12, 19 
             วิธีทํา      เพ่ือใหสะดวกตอการหาฐานนิยม เรียงขอมูลจากนอยไปหามาก จะได  

12, 13, 16, 17, 18, 18, 19 
                          ขอมูลท่ีมีความถ่ีมากท่ีสุด คือ    18   
                          ดังนั้น      ฐานนิยม เทากับ     18         
                                                       
         ตัวอยาง   จงหาฐานนิยมของขอมูลตอไปนี้ 26, 20, 31, 25, 24, 21, 25, 28, 30, 32, 25, 35 
            วิธีทํา      เพ่ือใหสะดวกตอการหาฐานนิยม เรียงลําดับจากคะแนนนอยไปหามาก  จะได 
                          20, 21, 24, 25, 25, 25, 26, 28, 31, 30, 30, 32, 35 
                          ขอมูลท่ีมีความถ่ีมากท่ีสุด คือ   25 
                          ดังนั้น  ฐานนิยม  เทากับ   25                                                        
 
 
  

      ฐานนิยม คือ ขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุด  
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ใบงานท่ี 7 เรื่อง ฐานนิยม 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ฐานนยิม 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

ช่ือ ………………………….……สกุล..................................... ช้ัน .............. เลขท่ี............. 
 
จุดประสงค 1. สามารถอธิบายความหมายของคาฐานนิยมได 
   2. สามารถหาคาฐานนิยมของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
คําช้ีแจง  จงหาฐานนิยมของขอมูลตอไปนี้ 
 
1. 110    130    130    160    170    200    190 
 ฐานนิยม คือ………………………………………………………………………………… 
2. 250    126    128    203    226    229    225    250 
 ฐานนิยม  คือ ………………………………………………………………………………… 
3. ความสูงของนักเรียนชุดหนึ่ง เปนดังนี้  
 157    156    160    151    175    163    158 
 ฐานนิยม  คือ ………………………………………………………………………………… 
4. คะแนนชุดหนึ่งมีดังนี้   5, 14, 6, x, 6, 8, 8, 9, 5, 11, 10 ถาคาเฉลี่ยเลขคณิตในคะแนนชุดนี้เทากับ 8  

จงหาฐานนิยม 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………….…………………………………………………………………………………………..…… 

5. สํารวจขอมูลของนักเรียนจํานวน 10 คน ท่ีนําเงินมาโรงเรียนในแตละวัน ไดดังนี้ 
 

18 20 x 16 17 
20 19 15 10 16 
 

 ถาคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 17 และมัธยฐานเทากับ 17.5 จงหาฐานนิยม 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………….………………………………………………………………………………………………….. 
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เฉลยใบงานท่ี 7 เรื่อง ฐานนิยม 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ฐานนยิม 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. สามารถอธิบายความหมายของคาฐานนิยมได 
   2. สามารถหาคาฐานนิยมของขอมูลท่ีไมแจกแจงความถ่ีได 
คําช้ีแจง  จงหาฐานนิยมของขอมูลตอไปนี้ 
1. ขอมูล     110    130   130    160    170    200   190 
 ฐานนิยม คือ…………130………………………………………………………………………………..…… 
2. ขอมูล    250   126   128    203   226   229   225   250 
 ฐานนิยม  คือ …………250…………………………………………………………………………….…… 
3. ความสูงของนักเรียนชุดหนึ่ง ดังนี้  
 157     156     160     151     175     163     158 
 ฐานนิยม  คือ ……ขอมูลชุดนี้ไมมีฐานนิยม………………………………………………………… 
4. คะแนนชุดหนึ่งมีดังนื้   5, 14, 6, x, 6, 8, 8, 9, 5, 11, 10 ถาคาเฉลี่ยเลขคณิตในคะแนนชุดนี้เทากับ 8  

จงหาคาฐานนิยม 
 
 

 

   จะได          8   =   
5+14 +6+ x +6+8+8+9+5+11+10

11
 

        8   =  
82+ x

11
       

                           x   =  6       
             ดังนั้น ฐานนิยมคือ   6 

5. สํารวจขอมูลของนักเรียน จํานวน 10 คน ท่ีนําเงินมาโรงเรียนในแตละวัน ไดดังนี้ 
18 20 x 16 17 
20 19 15 10 16 

 ถาคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 17 และมัธยฐานเทากับ 17.5 จงหาฐานนิยม 
 

 

     จะได                17   =   18+20+ x +16+17+20+19+15+10+16
10

 

                                              17   =  151+ x
10

  

                                               x    =   19      
            ดังนั้น ขอนี้ไมมีฐานนิยม เพราะฐานนิยมของขอมูลชุดหนึ่งสามารถมีไดไมเกิน 2 คา

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    =   ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 
จํานวนขอมูลท้ังหมด 

   คาเฉลี่ยเลขคณิต    = 
  ผลรวมของขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 7 ฐานนิยม หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายความหมาย
ของคาฐานนิยม
พรอมหาคาได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง แผนภาพจุด (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
แผนภาพจุด 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
อาน แปลความหมายและหา
คากลางของขอมูลท่ีเขียนในรูป
แผนภาพจุดได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 
 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรู 
2. ครูทบทวนความรูเดิมเก่ียวกับแผนภาพจุดและคากลางของขอมูลท่ีเรียนผานมา 
ข้ันสอน    
1. ครูแบงกลุมนักเรียน กลุมละ 4–5 คน ประกอบดวยนักเรียนเกง ปานกลาง และออน  
2. ครูแจกใบความรูท่ี 7 เรื่อง แผนภาพจุด (2) ใหนักเรียนแตละกลุมรวมกันศึกษาเก่ียวกับการหา

คากลางของแผนภาพจุด 
3. จากการศึกษาใบความรูท่ี 7 ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับการหาคากลางของ

แผนภาพจุด โดยครูกระตุนนักเรียนโดยใชการถามตอบ  ดังนี้  
- คากลางของขอมูลท่ีหาไดจากแผนภาพจุดประกอบดวยอะไรบาง  

(1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) 
 2. มัธยฐาน (Median) 
 3. ฐานนิยม (Mode)) 

   -   คาเฉลี่ยเลขคณิต  (Arithmetic mean) คืออะไร  
 (คาเฉลี่ยเลขคณิต หรือเรียกสั้นๆ วา คาเฉลี่ย (mean) คือ จํานวนท่ีไดจากการหารผลบวก

ของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล)                          
    - มัธยฐานคืออะไร (คาก่ึงกลางของขอมูลชุดนั้นหรือคาท่ีอยูในตําแหนงกลางของขอมูล) 
    - ฐานนิยมคืออะไร (ขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุดในขอมูลชุดนั้น)   
ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปเนื้อหาท่ีเรียน 
2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
1. ใบความรูท่ี 7 เรื่อง แผนภาพ

จุด (2) 
2. ใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด 

(2) 
 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
1. อาน แปลความหมาย

และหาคากลางของ
ขอมูลท่ีเขียนในรูป
แผนภาพจุดได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 8 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 8 

ระดับ 1 อาน แปลความหมายของแผนภาพจุดได
ถูกตองครบถวน 1 ขอ 
ระดับ 2 อาน แปลความหมายของแผนภาพจุดได
ถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 3 อาน แปลความหมายของแผนภาพจุดได
ถูกตองครบถวน 3 ขอ 
ระดับ 4 อาน แปลความหมายของแผนภาพจุดได
ถูกตองครบถวน 4–5 ขอ 

2. การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 

3. ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 

4. มีวินัย ตรวจ 
ใบงานท่ี 8 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 8 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 
หรือไมครบถวน 
ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง 
ครบถวน 
ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มี
ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 
ระดับ 4 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 
ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 7 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  อาน แปลความหมายและหาคากลางของขอมูลท่ีเขียนในรูปแผนภาพจุดได 
 

 
 
 
 การหาคากลางของขอมูล ท่ีเปนตัวแทนของขอมูลท้ังหมด เพ่ือความสะดวกในการสรุปเรื่องราว
เก่ียวกับขอมูลนั้น ๆ จะชวยทําใหเกิดการวิเคราะหขอมูลถูกตองดีข้ึน การหาคากลางของขอมูลมีวิธีหาหลายวิธี
แตละวิธีมีขอดีและขอเสีย และมีความเหมาะสมในการนําไปใชไมเหมือนกัน ข้ึนอยูกับลักษณะขอมูลและ
วัตถุประสงคของผูใชขอมูลนั้น ๆ   
 คากลางของขอมูลท่ีใชโดยท่ัว ๆ ไป ไดแก  

1. คาเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic mean) 
2. มัธยฐาน (Median)      
3. ฐานนิยม (Mode)               

คาเฉล่ียเลขคณิต  (Arithmetic mean) 
 คาเฉลี่ยเลขคณิต หรือเรียกสั้น ๆ วา คาเฉลี่ย (mean) คือ จํานวนท่ีไดจากการหารผลบวกของขอมูล
ท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล 
 
 วิธีการหาคาเฉลี่ยเลขคณิต 
 สามารถหาได ดังนี้ 
   1. นําผลบวกทุกตัวมาบวกกัน 
  2. นําผลบวกในขอ 1 มาหารดวยจํานวนขอมูลท้ังหมด 
  3. ผลท่ีไดจากขอ 2 เรียกวา คาเฉลี่ยเลขคณิต 
 
คาเฉลี่ยเลขคณิต =  
 
มัธยฐาน  คือ คาก่ึงกลางของขอมูลชุดนั้น  หรือคาท่ีอยูในตําแหนงกลางของขอมูล 
ฐานนิยม คือ ขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุดในขอมูลชุดนั้น   

คากลางของขอมูล 
 

ผลรวมของจํานวนขอมูลท้ังหมด 

จํานวนขอมูลท้ังหมด 
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     ตัวอยางท่ี 1      จากแผนภาพจุดแสดงวันเกิดของนักเรียนในหอง  จงหาฐานนิยมของวันเกิดดังกลาว 

 
 
    วิธีทํา  เนื่องจากขอมูลแสดงวันเกิดของนักเรียนในหองเรียนเปนขอมูลเชิงคุณภาพ คากลางของขอมูลท่ีจะ
สามารถหาไดมีเพียง “ฐานนิยม” เทานั้น ซ่ึงการหาฐานนิยมหาไดจากการดูวาแถบขอมูลแถบไหนท่ีมีความสูง
มากท่ีสุด แถบขอมูลนั้นก็คือ ฐานนิยม แตถามีแถบของขอมูลท่ีสูงเทากันก็ถือวาเปนฐานนิยมเหมือนกัน แตฐานนิยม
มีไดไมเกิน 2 คา ถาเทากันมากกวา 2 คาจะถือวาไมมีฐานนิยม 
    

 
  
  
 
 
 
 
 จากแผนภาพจุดในตัวอยางจะเห็นวาวันพฤหัสบดีมีจุดของขอมูลสูงท่ีสุด 
 ดังนั้นฐานนิยมของแผนภาพจุดดังกลาวคือ วันพฤหัสบดี 
 
 
 
 
 
  

สูงท่ีสุด 
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ตัวอยางท่ี 2 คะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 คะแนนเต็ม 10 คะแนน 
จํานวน 13 คน เขียนเปนแผนภาพจุดไดดังรูป อาน แปลความหมายและตอบคําถาม
ดังตอไปนี้ 

 

1. คาเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบ 
2. มัธยฐานของคะแนนสอบ 
3. ฐานนิยมของคะแนนสอบ 
4. พิสัยของคะแนนสอบ 
 
 

            วิธีทํา  1. คาเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบ 
 
          คาเฉลี่ยเลขคณิต =       

 
       =  
 
     = 
 
               =      5.15 

  นั่นคือ คาเฉลี่ยคะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรของนักเรียน 13 คน เทากับ 5.15 
 
   
 
 
 
  

ผลรวมของคะแนนสอบของนักเรียนท้ังหมด 

จํานวนนักเรียนท้ังหมด 

67 
13 

13 
2+3+4+4+5+5+5+5+6+6+6+7+9 
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2. มัธยฐานของคะแนนสอบ 

   ตําแหนงของมัธยฐาน = 
N 1 13 1 14

7
2 2 2

= = =
+ +

 

 

 
   จากแผนภาพจุด ตําแหนงท่ี 7 ตรงกับแถบขอมูล 5  
   ดังนั้น มัธยฐานของคะแนนสอบ เทากับ 5 
  3. ฐานนิยมของคะแนนสอบ 

 
   จากแผนภาพจุด ขอมูลท่ีมีความสูงมากท่ีสุด คือขอมูลในแถบ 5  
   ดังนั้น ฐานนิยม เทากับ 5 

4. พิสัยของคะแนนสอบ 
 

 
 
   พิสัย  = คะแนนมากสุด – คะแนนนอยสุด 
    = 9 – 2 = 7 
   ดังนั้น พิสัยของคะแนนสอบเทากับ 7 
 
  

สูงท่ีสุด 

มากสุด นอยสุด 

1 5 3 
4 

2 

7 
6 

8 

9 

11 
10 

12 13 
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 ตัวอยางท่ี 3      จํานวนเงินท่ีนักเรียนไดรับมาโรงเรียนในแตละวันของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2  
จํานวน 20 คน เขียนเปนแผนภาพจุดไดดังรูป อาน แปลความหมายและตอบคําถามดังตอไปนี้ 

 
1. คาเฉลี่ยเลขคณิตของจํานวนเงิน 
2. มัธยฐานของจํานวนเงิน 
3. ฐานนิยมของจํานวนเงิน 
4. พิสัยของจํานวนเงิน 
 

       วิธีทํา 1. คาเฉลี่ยเลขคณิตของจํานวนเงิน 
 
        คาเฉลี่ยเลขคณิต = 

 
           =  
 

           = 
 
                  = 51.75 

       นั่นคือ คาเฉลี่ยเลขคณิตของจํานวนเงินท่ีนักเรียนไดรับแตละวัน จํานวน 20 คน เทากับ 51.75 บาท 
 

2. มัธยฐานของจํานวนเงิน 

  ตําแหนงของมัธยฐาน = 
N 1 20 1 21

10.5
2 2 2

= = =
+ +

 

 
 

  

จํานวนนักเรียนท้ังหมด 

1,035 

20 

20 

5+20+30+35+40+40+50+50+50+50+55+55+55+55+60+60+65+70+90+100 

ผลรวมของจํานวนเงินท่ีนักเรียนไดรับท้ังหมด 

ตําแหนงท่ี 11 ตําแหนงท่ี 10 
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  จากแผนภาพจุด มัธยฐานอยูตําแหนงท่ี 10.5 ซ่ึงอยูก่ึงกลางระหวางตําแหนงท่ี 10 และ 11 
  ตําแหนงท่ี 10 ตรงกับขอมูลคือ 50 
  ตําแหนงท่ี 11 ตรงกับขอมูลคือ 55 

  มัธยฐานของจํานวนเงิน คือ 
50 55 105

52.5
2 2

= =
+

  

    3. ฐานนิยมของจํานวนเงิน 
 

 
   
  จากแผนภาพจุด พบวาแถบท่ี 50 และ 55 สูงท่ีสุดและมีความสูงเทากัน 
  ดังนั้น ฐานนิยม เทากับ 50 และ 55 
 

4. พิสัยของจํานวนเงิน 
 

 

 
    

พิสัย  = จํานวนเงินมากสุด – จํานวนเงินนอยสุด 
   = 100 – 5 = 95 
  ดังนั้น พิสัยของจํานวนเงินเทากับ 95 
 
 
 
 
    
  

สูงเทากัน 

มากสุด นอยสุด 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 111 

ใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 
ช่ือ............................................................นามสกุล..............................................ช้ัน ม.2/........ เลขท่ี......... 
จุดประสงค  อาน แปลความหมายและหาคากลางของขอมูลท่ีเขียนในรูปแผนภาพจุดได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 

 
1)  แผนภาพจุดแสดงเดือนเกิดของนักเรียนในหอง  

 
 

 จงตอบคําถามตอไปนี ้
 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) เดือนใดที่มีนักเรียนเกิดมากที่สุด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) เดือนที่มีนักเรียนเกิดมากที่สดุ มีจํานวนนักเรียนก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) เดือนใดที่ไมมีนักเรียนเกิดเลย 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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2)  แผนภาพจุดแสดงคะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 20 คะแนน  

 

 
 
 
 
         
 
 
 

จงตอบคําถามตอไปนี ้
 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสูงสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดที่มีจํานวนนักเรียนสอบไดมากที่สุด และสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตําแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  

5) ถาถือเกณฑตัดสินวาผูที่สอบผานจะตองไดคะแนน 10 คะแนนข้ึนไป แลวมีผูที่สอบผานคิดเปนก่ีเปอรเซ็นต
ของจํานวนนักเรียนที่สอบทั้งหมด 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
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3)  แผนภาพจุดแสดงจํานวนเงินของนักเรียนหองหนึ่งท่ีไดรับไปโรงเรียนในแตละวัน  

 
 
 
 
 
 
 
 
จงตอบคําถามตอไปนี ้

 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) จํานวนเงินสงูสุดทีไ่ดรับไปโรงเรียนคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) จํานวนเงินสงูสุดกับจํานวนเงนิต่ําสดุที่ไดรับไปโรงเรียนคร้ังนีค้าตางกันเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนไดรับเงินไปโรงเรียนในตําแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดไดเงนิก่ีบาท 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) จํานวนเงินใดที่มีจาํนวนนักเรียนไดรับมาโรงเรียนมากที่สุด และไดรับมาก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยของจํานวนเงินทีไ่ดรับไปโรงเรียนของนักเรียนทั้งหมดไดเงินก่ีบาท 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
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4)  คะแนนสอบของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 100 มีคะแนนสอบดังนี้  

78 70 77 77 71 71 72 73 74 74 
  75 75 75 77 77 77 78 78 78 78 

  80 81 84 85 86 86 95 96 96 99 
 
ใหนักเรียนเขียนแผนภาพจุดแทนขอมูลและตอบคําถามตอไปนี ้

  
 
 
 
 

 
 
1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดที่มีจาํนวนนักเรียนสอบไดมากที่สุดและสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตาํแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) คะแนนสอบสูงสุดและต่าํสุดคร้ังนี้ตางกันก่ีคะแนน
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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5)  คะแนนสอบของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 40 มีคะแนนสอบดังนี้  

25   25   15   17   21   30   34   27   29   40 
36   36   36   26   34   23   32   28   35   29 
34   33   37   33   24   35   29   29   28   37 

  34   33   29   35   26   35   26   36   36   39 
ใหนักเรียนเขียนแผนภาพจุดแทนขอมูลและตอบคําถามตอไปนี ้

  
 
 
 
 

 
 
1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดทีม่ีจาํนวนนักเรียนสอบไดมากที่สุดและสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตาํแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) คะแนนสอบสูงสุดและต่าํสุดคร้ังนี้ตางกันก่ีคะแนน
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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ช่ือ............................................................นามสกุล..............................................ช้ัน ม.2/........ เลขท่ี......... 
จุดประสงค  อาน แปลความหมายและหาคากลางของขอมูลท่ีเขียนในรูปแผนภาพจุดได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 

 
1)  แผนภาพจุดแสดงเดือนเกิดของนักเรียนในหอง  

 
 

 จงตอบคําถามตอไปนี ้
 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) เดือนใดที่มีนักเรียนเกิดมากที่สุด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) เดือนที่มีนักเรียนเกิดมากที่สดุ มีจํานวนนักเรียนก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) เดือนใดที่ไมมีนักเรียนเกิดเลย 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 
 
 
  

เฉลย ใบงานท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง แผนภาพจุด (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

37 คน 

กรกฎาคม 

8 คน 

มีนาคม 
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2)  แผนภาพจุดแสดงคะแนนสอบรายวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 20 คะแนน  

 

 
 
 
 
         
 
 
 

จงตอบคําถามตอไปนี ้
 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดทีม่ีจาํนวนนักเรียนสอบไดมากที่สุดและสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตาํแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  

5) ถาถือเกณฑตัดสินวาผูที่สอบผานจะตองไดคะแนน 10 คะแนนข้ึนไป แลวมีผูทีส่อบผานคิดเปนก่ี
เปอรเซ็นตของจํานวนนักเรียนที่สอบทั้งหมด 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  

 
 
 

  

33 คน 

20 คะแนน 

11 คะแนน สอบไดจํานวน 7 คน 

10 คะแนน 

63.64 % 

10.18 คะแนน 
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3)  แผนภาพจุดแสดงจํานวนเงินของนักเรียนหองหนึ่งท่ีไดรับไปโรงเรียนในแตละวัน  

 
 
 
 
 
 
 
 
จงตอบคําถามตอไปนี ้

 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) จํานวนเงินสงูสุดทีไ่ดรับไปโรงเรียนคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) จํานวนเงินสงูสุดกับจํานวนเงนิต่ําสดุที่ไดรับไปโรงเรียนคร้ังนีค้าตางกันเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนไดรับเงินไปโรงเรียนในตําแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดไดเงนิก่ีบาท 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) จํานวนเงินใดที่มีจาํนวนนักเรียนไดรับมาโรงเรียนมากที่สุดและไดรับมาก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยของจํานวนเงินทีไ่ดรับไปโรงเรียนของนักเรียนทั้งหมดไดเงินก่ีบาท 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  

 
 
 
 
 
 

  

40 8O 

100 บาท 

95 บาท 

47.5 บาท 

40 และ 50  จํานวน ๆ ละ 7 คน 

48 บาท 
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4)  คะแนนสอบของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 100 มีคะแนนสอบดังนี้  

78 70 77 77 71 71 72 73 74 74 
  75 75 75 77 77 77 78 78 78 78 

  80 81 84 85 86 86 95 96 96 99 
 
ใหนักเรียนเขียนแผนภาพจุดแทนขอมูลและตอบคําถามตอไปนี ้

 
  
 
 
 
 

 
 
 
1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดทีม่ีจาํนวนนักเรียนสอบไดมากที่สุดและสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตาํแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) คะแนนสอบสูงสุดและต่าํสุดคร้ังนี้ตางกันก่ีคะแนน
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
   
  

30 คน 

99 คะแนน 

77 และ 78 สอบไดอยางละ 5 คน 

77.5 คะแนน 

29 คะแนน 

76.9 คะแนน 
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5)  คะแนนสอบของนักเรียนหองหนึ่ง คะแนนเต็ม 40 มีคะแนนสอบดังนี้  

25   25   15   17   21   30   34   27   29   40 
36   36   36   26   34   23   32   28   35   29 
34   33   37   33   24   35   29   29   28   37 

  34   33   29   35   26   35   26   36   36   39 
ใหนักเรียนเขียนแผนภาพจุดแทนขอมูลและตอบคําถามตอไปนี ้

  
 
 
 
 

 
 
1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสุดในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนใดทีม่ีจาํนวนนักเรียนสอบไดมากที่สุดและสอบไดก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในตาํแหนงตรงกลางของนักเรียนทั้งหมดสอบไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) คะแนนสอบสูงสุดและต่าํสุดคร้ังนี้ตางกันก่ีคะแนน
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 6) คาเฉลี่ยคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
   

  

40 คน 

40 คะแนน 

29 และ 36 สอบไดอยางละ 5 คน 

32.5 คะแนน 

25 คะแนน 

30.65 คะแนน 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 8 แผนภาพจุด (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
อาน แปลความหมาย และ

หาคากลางของขอมูลท่ี
เขียนในรูปแผนภาพจุดได 

มีวินัย 
การสื่อสารและ 

การสื่อความหมายทาง
คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิต ิ(2) เรื่อง แผนภาพตน-ใบ (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
การอานและแปลความหมาย
ของแผนภาพตน–ใบ 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
อานและแปลความหมายของ
แผนภาพตน–ใบท่ีกําหนดใหได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรู 
2. ครแูละนักเรียนรวมกันทบทวนความรูเดิมเก่ียวกับแผนภาพตน-ใบท่ีเรียนในชั่วโมงผานมา 
ข้ันสอน    
1. ครูแบงกลุมนักเรียน กลุมละ 4–5 คน โดยคละความสามารถเกง ปานกลาง และออน  
2. ครยูกตัวอยาง โดยใชการถาม–ตอบ ประกอบการอธิบาย ดังนี้ 
ตัวอยาง 1 แผนภาพตน–ใบท่ีกําหนดใหแสดงคาประมาณความสูงของเสาธงโรงเรียนของนักเรียน 
20 คน โดยท่ี 5 | 2 แทนความสูง 5.2 เมตร 
        ตน ใบ 
  5  2   5   5   5   8 
  6  1   2   3 
  7  0   4   9 
  8  2   5   7 
  9  1   3   3   9 
  10  0   4 
 

 1. มีนักเรียนท้ังหมดก่ีคนท่ีทําการประมาณ  (20 คน) 
 2. คาประมาณความสูงของเสาธงท่ีต่ําท่ีสุด มีคาประมาณเทาไร  (5.2 เมตร) 
 3. คาประมาณความสูงของเสาธงท่ีสูงท่ีสุด มีคาประมาณเทาไร  (10.4 เมตร) 
 4. ถาเสาธงสูงจริง 7 เมตร มีนักเรียนรอยละเทาใดท่ีประมาณไมตรงกับความสูงจริง  
             (รอยละ 95) 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตรเลม 2  
ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 9 เรื่อง การอานและ
แปลความหมายของแผนภาพ 
ตน–ใบ 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิต ิ(2) เรื่อง แผนภาพตน-ใบ (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยาง 2 ถาน้ําหนัก (กิโลกรัม) ของนักเรียน 2 กลุม ๆ ละ 10 คน เขียนเปนแผนภาพตน–ใบ  
        ไดดังนี้  

ใบ (นักเรียนกลุมท่ี 1) ตน ใบ (นักเรียนกลุมท่ี 2) 
8   6   4 

8   7   3   3   0 
4   2 

3 
4 
5 

1   3   6   7   9 
2   2   4 
1   3 

 จงตอบคําถามตอไปนี้ 
1. น้ําหนักสวนใหญของนักเรียนกลุมที่ 1 และนักเรียนกลุมที่ 2 อยูในชวงใด   
    (น้ําหนักสวนใหญของนักเรียนกลุมที่ 1 อยูในชวง 40–48 กิโลกรัม และนักเรียนกลุมที่ 2 

อยูในชวง 31–39 กิโลกรัม) 
 2. นักเรียนท่ีมีน้ําหนักต่ํากวา 50 กิโลกรัม มีก่ีคน (16 คน) 
 3. นักเรียนท่ีมีน้ําหนักในชวง 50–54 กิโลกรัม คิดเปนก่ีเปอรเซ็นต (20 เปอรเซ็นต) 
ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปเนื้อหาท่ีเรียน 
2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 9 เรื่อง การอานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบ 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
ดานความรู 
1. อานและแปล

ความหมายของ
แผนภาพตน–ใบท่ี
กําหนดใหได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก
การตรวจ 
ใบงานท่ี 9 

ระดับ 1 อานและแปลความหมายของแผนภาพ
ตน–ใบไดถูกตองครบถวน 4–5 ขอ 
ระดับ 2 อานและแปลความหมายของแผนภาพ
ตน–ใบไดถูกตองครบถวน 6–7 ขอ 
ระดับ 3 อานและแปลความหมายของแผนภาพ
ตน–ใบไดถูกตองครบถวน 8–9 ขอ 
ระดับ 4 อานและแปลความหมายของแผนภาพ
ตน–ใบไดถูกตองครบถวน 10–11 ขอ 

2. การสื่อสาร และการสื่อ
ความหมายทาง
คณิตศาสตร 

3. มีวินัย  
 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 9 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 
หรือไมครบถวน 
ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง 
ครบถวน 
ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มี
ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 
ระดับ 4 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 
ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 9 เรื่อง การอานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบ 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  อานและแปลความหมายของแผนภาพตน-ใบท่ีกําหนดใหได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามใหถูกตอง 

 
1. แผนภาพตน–ใบตอไปนี้ เปนขอมูลคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนกลุมหนึ่ง  
 โดยท่ี 2 | 0 แทนคะแนนสอบ  20  คะแนน 
           ตน ใบ 

  2 0 2 2 7 9 
  3 0 1 3  
  4 1 2 2 2 2 4 
  5 2 4 4 8 
  6 4 8 
 

 
    จงตอบคําถามตอไปนี ้
 1) จํานวนนักเรียนทั้งหมดมีก่ีคน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) คะแนนสงูสดุในการสอบคร้ังนี้เทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) คะแนนสงูสดุกับคะแนนต่ําสดุในการสอบคร้ังนี้มีคาตางกันเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) นักเรียนที่สอบไดคะแนนในชวง 40–49 คะแนน ซึง่ไดคะแนนเทากันมีก่ีคนและไดก่ีคะแนน 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 5) ถาถือเกณฑตัดสินวาผูที่สอบผานจะตองไดคะแนน 50 คะแนนข้ึนไป แลวมีผูทีส่อบผานคิดเปน 
     ก่ีเปอรเซ็นตของจํานวนนักเรียนที่สอบทัง้หมด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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2. จากการชั่งน้ําหนักของนักเรียนชายและนักเรียนหญิงของโรงเรียนแหงหนึ่ง เขียนแผนภาพตน–ใบ ไดดังนี้ 
 

            ใบ (นักเรียนชาย)  ตน    ใบ (นักเรียนหญิง) 
8   5   3 

9   9   7   1 
7   6   4   3   3 

9   8   6   5   5   1   0 
 

6   4   1   0   0 

3 
4 
5 
6 
7 
8 

1   3   6   9 
5   7   7 
1   1   2   4    5    8    9 
3   3   4   6    7 
8   8   9 
2   4 

 
     จงตอบคําถามตอไปนี้ 
 1) จํานวนนักเรียนท้ังหมดท่ีทําการชั่งน้ําหนักเทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2) น้ําหนักสูงสุดและน้าํหนักต่ําสุดของนักเรียนชายเทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3) น้ําหนักสูงสุดและน้าํหนักต่ําสุดของนักเรียนหญิงเทากับเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4) น้ําหนักสูงสุดของนักเรียนชายตางจากน้ําหนักต่าํสุดของนักเรียนหญิงเทาใด 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

5) น้ําหนักสวนใหญของนักเรียนชายและนักเรียนหญิงอยูในชวงใด   
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

6) จํานวนนักเรียนทั้งหมดที่มนี้าํหนักอยูในชวง 60–69 กิโลกรัมเปนเทาใด  
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยใบงานท่ี 9 เรื่อง การอานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบ 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง แผนภาพตน–ใบ (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  อานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบท่ีกําหนดใหได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนตอบคําถามใหถูกตอง 

 
1. แผนภาพตน–ใบตอไปนี้ เปนขอมูลคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนกลุมหนึ่ง  
 โดยท่ี 2 | 0 แทนคะแนนสอบ  20  คะแนน 
           ตน ใบ 

  2 0 2 2 7 9 
  3 0 1 3  
  4 1 2 2 2 2 4 
  5 2 4 4 8 
  6 4 8 
 

    จงตอบคําถามตอไปนี้ 
 1) จํานวนนักเรียนท้ังหมดมีก่ีคน 
  20  คน  
    
 2) คะแนนสูงสุดในการสอบครั้งนี้เทากับเทาใด 
  68  คะแนน  
    
 3) คะแนนสูงสุดกับคะแนนต่ําสุดในการสอบครั้งนี้มีคาตางกันเทาใด 
  48  คะแนน  
    
 4) นักเรียนท่ีสอบไดคะแนนในชวง 40–49 คะแนน ซ่ึงไดคะแนนเทากันมีก่ีคนและไดก่ีคะแนน 
  4 คน ไดคะแนนเทากันคือ  42  คะแนน  
    
 5) ถาถือเกณฑตัดสินวาผูท่ีสอบผานจะตองไดคะแนน 50 คะแนนข้ึนไป แลวมีผูท่ีสอบผานคิดเปน 
     ก่ีเปอรเซ็นตของจํานวนนักเรียนท่ีสอบท้ังหมด 
  30  เปอรเซ็นต   
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2. จากการชั่งน้ําหนักของนักเรียนชายและนักเรียนหญิงของโรงเรียนแหงหนึ่ง เขียนแผนภาพตน–ใบ ไดดังนี้ 
 

            ใบ (นักเรียนชาย)  ตน    ใบ (นักเรียนหญิง) 
8   5   3 

9   9   7   1 
7   6   4   3   3 

9   8   6   5   5   1   0 
 

6   4   1   0   0 

3 
4 
5 
6 
7 
8 

1   3   6   9 
5   7   7 
1   1   2   4    5    8    9 
3   3   4   6    7 
8   8   9 
2   4 

 
     จงตอบคําถามตอไปนี้ 
 1) จํานวนนักเรียนท้ังหมดท่ีทําการชั่งน้ําหนักเทากับเทาใด 
  24  คน  
    
 2) น้ําหนักสูงสุดและน้ําหนักต่ําสุดของนักเรียนชายเทากับเทาใด 
  นักเรียนชายมีน้ําหนักสูงสุด คือ 86 กิโลกรัมและน้ําหนักต่ําสุดของ คือ 33 กิโลกรัม  
    
 3) น้ําหนักสูงสุดและน้ําหนักต่ําสุดของนักเรียนหญิงเทากับเทาใด 
  นักเรียนหญิงน้ําหนักสูงสุด คือ 84 กิโลกรัมและน้ําหนักต่ําสุดของ คือ 31 กิโลกรัม  
    
 4) น้ําหนักสูงสุดของนักเรียนชายตางจากน้ําหนักต่ําสุดของนักเรียนหญิงเทาใด 

 55 กิโลกรัม  
   
5) น้ําหนักสวนใหญของนักเรียนชาย และนักเรียนหญิงอยูในชวงใด   
 น้ําหนักสวนใหญของนักเรียนชายอยูในชวง 60–69 กิโลกรัม  
 และนักเรียนหญิงอยูในชวง 51–59 กิโลกรัม  
6) จํานวนนักเรียนท้ังหมดท่ีมีน้ําหนักอยูในชวง 60–69 กิโลกรัมเปนเทาใด  

  12  คน  
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 9 การอานและแปลความหมายของแผนภาพตน–ใบ หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
หาคาเฉลี่ยเลขคณิต 

ของขอมูลที่ไมแจกแจง
ความถ่ีได 

มีวินัย 
การสื่อสารและ 

การสื่อความหมายทาง
คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
รูปหลายเหลี่ยม 
ของความถ่ี 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
สราง อาน แปลความหมาย
ของขอมูลท่ีเขียนในรูปหลาย
เหลี่ยมของความถ่ีได 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
และการนําเสนอ 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 
 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรู 
2. ครแูสดงแผนภาพ ซ่ึงเปนขอมูลเก่ียวกับอายุการทํางานของขาราชการครูในโรงเรียนแหงหนึ่ง
ดังนี้ 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 
ส่ือการเรียนรู 
ใบความรูท่ี 8  
เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 

 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. สุมถามนักเรียนเก่ียวกับขอมูลตามแผนภาพ ดังนี้ 
     - มีขาราชการครูท้ังหมดก่ีคน     (50 คน) 

      - ชวงอายุการทํางานของขาราชการครชูวงใดมากท่ีสุด  (ชวงอายุขาราชการ 20–23 ป) 

      - ชวงอายุราชการของครูท่ีอยูในชวงสูงสุดมีครูก่ีคน    (15 คน) 

      - ขาราชการครูท่ีมีอายุราชการนอยกวา 15 ป มีจํานวนเทาใด และเปนก่ีเปอรเซ็นตของ
จํานวนขาราชการครูท้ังหมด 
  (จํานวน 6 คน คิดเปน 12 เปอรเซ็นต) 
 
ข้ันสอน    
1. ครูถามนักเรียนเพ่ือกระตุนความคิดวานักเรียนสามารถนําแผนภาพฮิสโทแกรมมานําเสนอ

ขอมูลในรูปแบบแผนภาพแบบอ่ืน ๆ ไดหรือไม (สามารถนําเสนอขอมูลท่ีเรียกวารูปหลายเหลี่ยมของ

ความถ่ี และเสนโคงความถ่ี) 

2. ครูใหนักเรียนแตละคนศึกษาวิธีการสรางรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ี และเสนโคงความถ่ี  

จากตัวอยางจากใบความรูท่ี 8 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) โดยครูเปนผูคอยชี้แนะและใหความชวยเหลือ  

3. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) โดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย 

4. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 4 เรื่อง ฮิสโทแกรม (4) นักเรียนซักถามขอสงสัยในสวน

ท่ีไมเขาใจ ครูและนักเรียนชวยกันตอบและสรุป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีและเสนโคงความถ่ี ดังนี้ 

 รูปหลายเหล่ียมของความถี่ (FREQUENCY POLYGON)  เปนกราฟเสนท่ีเกิดจาก
การลากเสนตรงตอโยงก่ึงกลางของแตละแทง จากฮิสโทแกรม หรืออาจจะเขียน รูปหลายของ
เหลี่ยมของความถ่ีโดยไมตองสรางฮิสโทแกรมกอนก็ได แตเขียนโดยลากเสนตรงโยงจุดท่ี
ประกอบดวยความถ่ี และจุดก่ึงกลางของแตละชั้น  
     เสนโคงความถี่ (FREQUENCY CURVE)  เปนโคงท่ีเกิดจากการปรับเสนของรูปหลายเหลี่ยม
ของความถ่ีใหเรียบข้ึน โดยการปรับจะตองใหพ้ืนท่ีภายใตเสนโคงท่ีปรับใหมมีขนาดใกลเคียงกับ
พ้ืนท่ีของรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ี 
2. ครูแนะใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติมไดท่ีหองปฏิบัติการคณิตศาสตร    
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
สราง อาน แปลความหมาย
ของขอมูลท่ีเขียนในรูป
หลายเหลี่ยมของความถ่ีได 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก
การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 สรางฮิสโทแกรมของขอมูลไดถูกตอง 
ระดับ 2 สรางฮิสโทแกรมพรอมรปูหลายเหลี่ยม
ของขอมูลได 
ระดับ 3 สราง อาน ของขอมูลท่ีเขียนในรูปหลาย
เหลี่ยมของความถ่ีได 
ระดับ 4 สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ี
เขียนในรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 
10 

แบบบันทึก 
การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 ทําใบงานไมถูกตอง ไมสมบูรณ 
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานไมถูกตอง ไมสมบูรณ 
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานถูกตอง สมบูรณ 
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานถูกตอง สมบูรณ  
สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีได 

รูปหลายเหลี่ยมของความถี่ (FREQUENCY POLYGON) 
เปนกราฟเสนท่ีเกิดจากการลากเสนตรงตอโยงก่ึงกลางของแตละแทง จากฮิสโทแกรม หรืออาจจะเขียนรูป
หลายของเหลี่ยมของความถ่ีโดยไมตองสรางฮิสโทแกรมกอนก็ได แตเขียนโดยลากเสนตรงโยงจุดท่ีประกอบดวย
ความถ่ีและจุดก่ึงกลางของแตละชั้น 
 

   การสรางรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ี  มีวิธีการและข้ันตอนดังตอไปนี้ 
 

  ข้ันท่ี 1    หาจุดก่ึงกลางของอันตรภาคชั้นของทุกอันตรภาคชั้น จากสูตร  
ขอบบน+ขอบลาง

2
  

 ข้ันท่ี 2   หาจุดก่ึงกลางของอันตรภาคชั้นท่ีอยูกอนหนาอันตรภาคชั้นท่ีต่ําท่ีสุดและหาจุดก่ึงกลาง
ของอันตรภาคชั้นท่ีอยูหลังอันตรภาคชั้นท่ีสูงท่ีสุด 

 ข้ันท่ี 3   ลงจุดก่ึงกลางของทุกอันตรภาคชั้นไวดานบนของฮิสโทแกรม 
 

 ข้ันท่ี 4       ลากเสนเชื่อมจุดก่ึงกลางชั้นท้ังหมด 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

ใบความรูท่ี 8 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 
หนวยท่ี  3  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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  ตัวอยางท่ี 1   จากตารางแจกแจงความถ่ีของอายุการทํางานของพนกังานบรษัิทหนึ่ง จํานวน 50 คน 
 
 
 
 
 
 
 
 
สรางฮิสโทแกรมไดดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             ข้ันท่ี 1    หาจุดก่ึงกลางของอันตรภาคชั้นของทุกอันตรภาคชั้น จากสูตร 
ขอบบน+ขอบลาง

2
 

 
  

อายุทํางาน (ป) ความถ่ี 

12-15 
16-19 
20-23 
24-27 
28-31 

6 
11 
15 
12 
6 

ช้ันอายุการทํางาน ความถี่ ขอบบน ขอบลาง จุดกึ่งกลางช้ัน 

12-15 
16-19 
20-23 
24-27 
28-31 

6 
11 
15 
12 
6 

15.5 
19.5 
23.5 
27.5 
31.5 

11.5 
15.5 
19.5 
23.5 
27.5 

13.5 
17.5 
21.5 
25.5 
29.5 

http://i687.photobucket.com/albums/vv237/4-one/4-1/Bl-tt-1.png
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 ข้ันท่ี 2    หาจุดก่ึงกลางของอันตรภาคชั้นท่ีอยูกอนหนาอันตรภาคชั้นท่ีต่ําท่ีสุด และหา 
   จุดก่ึงกลางของอันตรภาคชั้นท่ีอยูหลังอันตรภาคชั้นท่ีสูงท่ีสุด 

 
 

ข้ันท่ี 3 และ 4    ลงจุดก่ึงกลางของทุกอันตรภาคชั้นไวดานบนของฮิสโทแกรม ลากเสนเชื่อม 
จุดก่ึงกลางชั้นท้ังหมด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

ช้ันอายุการทํางาน ความถี่ ขอบบน ขอบลาง จุดกึ่งกลางช้ัน 

8-11 
12-15 
16-19 
20-23 
24-27 
28-31 
32-35 

0 
6 
11 
15 
12 
6 
0 

11.5 
15.5 
19.5 
23.5 
27.5 
31.5 
35.5 

7.5 
11.5 
15.5 
19.5 
23.5 
27.5 
31.5 

9.5 
13.5 
17.5 
21.5 
25.5 
29.5 
33.5 
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เสนโคงความถี่ (FREQUENCY CURVE) 
เปนโคงท่ีเกิดจากการปรับเสนของรูปหลายเหล่ียมของความถี่ใหเรียบข้ึน โดยการปรับจะตองให

พ้ืนท่ีภายใตเสนโคงท่ีปรับใหมมีขนาดใกลเคียงกับพ้ืนท่ีของรูปหลายเหล่ียมของความถี่  ดังรูป 
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ใบงานท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 

หนวยท่ี  1  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (4) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีได 
คําช้ีแจง  ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 

1. จงสรางฮิสโทแกรมและรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีของขอมูลตอไปนี้ 

ตารางแจกแจงความถ่ีของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียน  

คะแนน ความถี่ ขอบบน ขอบลาง จุดกึ่งกลางช้ัน 

 

10-19 
20-29 
30-39 
40-49 
50-59 
60-69 
70-79 
80-89 
90-99 

 

0 

4 
2 
4 
6 
9 
6 
5 
1 
1 
0 
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จากฮิสโทแกรมและรูปหลายเหล่ียมของความถี่ ตอบคําถามตอไปนี้ 

1. นักเรียนสวนใหญมีคะแนนอยูในชวงความถ่ีเทาใด 
  ตอบ………………………………………………………………………… 

2. นักเรียนท่ีสอบไดชวงคะแนนสูงสุดมีก่ีคน 
  ตอบ…………………………………………………………………………  

3. ในการแจกแจงความถ่ีของขอมูลครั้งนี้ มีจํานวนนักเรียนท้ังหมดก่ีคน  
 ตอบ………………………………………………………………………… 
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เฉลยใบงานท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (2) 

หนวยท่ี  1  แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ฮิสโทแกรม (4) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค  สราง อาน แปลความหมายของขอมูลท่ีเขียนในรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีได 
คําช้ีแจง ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวาง 
 1. จงสรางฮิสโทแกรม และรปูหลายเหลี่ยมของความถ่ีของขอมูลตอไปนี้ 

ตารางแจกแจงความถ่ีของคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียน  

คะแนน ความถี่ ขอบบน ขอบลาง จุดกึ่งกลางช้ัน 
0-9 

10-19 
20-29 
30-39 
40-49 
50-59 
60-69 
70-79 
80-89 
90-99 

100-109 

0 
4 
2 
4 
6 
9 
6 
5 
1 
1 
0 

9.5 
19.5 
29.5 
39.5 
49.5 
59.5 
69.5 
79.5 
89.5 
99.5 
109.5 

0 
9.5 
19.5 
29.5 
39.5 
49.5 
59.5 
69.5 
79.5 
89.5 
99.5 

4.5 
14.5 
24.5 
34.5 
44.5 
54.5 
64.5 
74.5 
84.5 
94.5 
104.5 
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สรางฮิสโทแกรมและรูปหลายเหลี่ยมของความถ่ีไดดังรูป 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากฮิสโทแกรมและรูปหลายเหล่ียมของความถี่ ตอบคําถามตอไปนี้ 

4. นักเรียนสวนใหญมีคะแนนอยูในชวงความถ่ีเทาใด 
  ตอบ 50-59  คะแนน 

5. นักเรียนท่ีสอบไดชวงคะแนนสูงสุดมีก่ีคน 
  ตอบ  1  คน 

6. ในการแจกแจงความถ่ีของขอมูลครั้งนี้ มีจํานวนนักเรียนท้ังหมดก่ีคน 
  ตอบ 38 คน 
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เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สราง อาน แปล
ความหมายของ

ขอมูลท่ีเขียนในรูป
หลายเหลี่ยมของ

ความถ่ีได 

การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              

 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 10 ฮิสโทแกรม (2) หอง.......... 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
การเลือกใชคากลางท่ี
เหมาะสม 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
1. หาคากลางของขอมูล 
ท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    
2. เลือกใชคากลางของขอมูล 
ท่ีกําหนดใหไดอยางเหมาะสม 
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสารและการสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูใหนักเรียนเขากลุม กลุมละ 5 คน ตามท่ีจัดไว โดยคละความสามารถ  เกง ปานกลาง และออน  

3. ครูทบทวนความรูเดิมของนักเรียนเก่ียวกับคากลางของขอมูล โดยใชการถาม–ตอบ ดังนี้  
          - นักเรียนคิดวา คากลางของขอมูลหนึ่งมีอะไรบาง (คาเฉล่ียเลขคณิต มัธยฐาน และฐาน
นิยม) 
          - นักเรียนคิดวา การหาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลมีวิธีการหาอยางไร (คาเฉล่ียเลขคณิต
หาไดจากจํานวนท่ีไดจากการหารผลบวกของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล) 
          - นักเรียนคิดวา คากลางของขอมูลท่ีไดจากการเรียงขอมูลจากนอยไปมาก หรือเรียงขอมูล
จากมากไปนอย เรียกคานี้วาอะไร (มัธยฐาน) 
ข้ันสอน 
1. ครูยกตัวอยางท่ี 1 และ 2 โดยใชการถาม–ตอบประกอบการอธิบายเพ่ือใหนักเรียนไดใชความคิด
เก่ียวกับสถานการณตาง ๆ และเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม ดังนี้  
ตัวอยางท่ี 1 ด.ช.แสนดี สํารวจราคาของอุปกรณวาดรูปท่ีใชในวิชาศิลปะของเพ่ือนในกลุม โดยจด
บันทึกแลว นํามาจัดเรียงลําดับราคา (บาท) จากนอยไปหามาก ดังนี้  75, 75, 80, 80, 90, 95, 300  
จากขอมูลขางตน จงหาคากลางท่ีเหมาะสม 
        - คาฐานนิยม เทากับเทาไร เพราะอะไร  (75 บาท และ 80 บาท เพราะเปนคาท่ีซํ้ากันมาก
ท่ีสุดท้ังสองคา) 
        -  มัธยฐาน เทากับเทาไร  (80 บาท เพราะเปนคากึ่งกลางเม่ือเรียงขอมูลจากนอยไปมาก) 
        -  คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับเทาไร (113.57 บาท)  

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
- 
 

ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 11 เรื่อง   
การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม 
(1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 -  คากลางท่ีเหมาะสม คือคาใด เพราะอะไร  (มัธยฐาน เพราะคาฐานนิยมมี 2 คา ไมสะดวก
ในการอางถึงและคาเฉล่ียเลขคณิตไมเหมาะสม เพราะมีราคาสุดทายสูงมาก ตางจากอีก 6 คา 
ซ่ึงมีคาใกลเคียงกัน) 
ตัวอยางท่ี 2  กลองใบหนึ่งมีลูกบอลสีเขียว 3 ลูก สีแดง 5 ลูก ผลการหยิบลูกบอลแบบสุมครั้งละ  
3 ลูก แลวใสคืนลงกลอง นับจํานวนลูกบอลสีเขียวท่ีหยิบไดในแตละครั้งปรากฏ ดังนี้ 

 -  การทดลองนี้มีการหยิบลูกบอลก่ีครั้ง (14 ครั้ง) 
 -  ฐานนิยมของจํานวนลูกบอลสีเขียวท่ีหยิบไดในแตละครั้งเปนเทาไร (ฐานนิยมของการหยิบ
ลูกบอลสีเขียวเทากับ 1 ลูก เพราะเกิดข้ึนซํ้ากันมากท่ีสุด คือ 6 ครั้ง) 
 -  มัธยฐานของจํานวนลูกบอลสเีขียวท่ีหยิบไดในแตละครั้งเปนเทาไร (มัธยฐานของการหยิบ
ลูกบอลสีเขียวหาไดจากการนําผลท่ีเกิดข้ึนมาเรียงลําดับจะได 0  0  0  0  1  1  1  1  1  1  2  
2  2  3  
 ดังนั้น มัธยฐานของการหยิบลูกบอลสีเขียวเทากับ            =        = 1 ลูก) 
 

 -  คาเฉลี่ยเลขคณิตของการหยิบไดลูกบอลสีเขียว  

(คาเฉลี่ยเลขคณติ =                                                =         = 1.07)  
              

ครั้งที่ของการหยบิลูกบอล 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 

จํานวนลูกบอลที่มีสีเขยีว 1 1 0 0 1 0 1 2 1 1 2 3 0 2 

1 + 1 
 2 

2 
2 

(4 X 0) + (6 X 1) + (3 X 2) + ( 1 X 3) 
4 + 6 + 3 + 1 

15 

14 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 -  คากลางท่ีเหมาะสมของการทดลองนี้ควรเปนคาใด (ขอมูลชุดนี้หาคากลางได 3 คา 
และมีคาใกลเคียงกัน แตคากลางท่ีเหมาะสมท่ีสุด คือ คาเฉล่ียเลขคณิต เนื่องจากคาสังเกตของ
การทดลองไมไดแตกตางกันมาก และคาเฉล่ียเลขคณิตคํานวณมาจากคาสังเกตทุกคา) 
2. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (1) 
ข้ันสรุป 
1. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 11 โดยเปลี่ยนกันตรวจภายในกลุม และหามตรวจใหกับ
ตนเอง 
2. ครูและนักเรียนสรุปคะแนนใบงานและใบกิจกรรมรวมกัน  และรวมชื่นชมกลุมท่ีสามารถทํา
คะแนนไดสูง ใหกําลังใจกับกลุมทําคะแนนไดไมผานเกณฑ และใหคําอธิบายเพ่ิมเติมกับกลุมท่ีไม
ผานเกณฑนอกเวลาเรียน 
3. ครูและนักเรียนในแตละกลุมรวมกันอภิปรายและสรุปเก่ียวกับคากลางของขอมูลพรอมท้ังการ
เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีเหมาะสมกับขอมูลหรือสถานการณ ดังนี้ 
 
 
 

 
 

4. ครูแนะนําใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติมไดท่ีหองสมุดหรือหองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
 

 

 คากลางของขอมูล ท่ีจะนํามาใชเปนตัวแทนของขอมูลใด ๆ โดยท่ัวไปจะนิยมใช 
คาเฉล่ียเลขคณิต กับขอมูลท่ีตองการคากลางของขอมูลท่ีใกลเคียงกันกับขอมูลมาก ๆ 
สําหรับ มัธยฐาน ใชกับขอมูลท่ีมีความแตกตางของขอมูลมาก ๆ และ ฐานนิยม จะนิยมใช
กับขอมูลท่ีมีความถ่ีของขอมูลนั้นมาก ๆ หรือขอมูลเชิงคุณภาพ 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
หาคากลางของขอมูล 
ท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    

ตรวจ 
ใบงานท่ี 

11 

แบบบันทึก
การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

ระดับ 1 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 1  ขอ 
ระดับ 2 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 2 ขอ 
ระดับ 3 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 3 ขอ 
ระดับ 4 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 4 ขอ 

เลือกใชคากลางของขอมูล 
ท่ีกําหนดใหไดอยาง
เหมาะสม 
การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 
11 

แบบบันทึก 
การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 3 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอ  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 3 ขอ  
สงทันกําหนด 
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บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (1) 

หนวยท่ี 1 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค 1. หาคากลางของขอมูลท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    
  2. เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางเหมาะสม  
 

พนักงานในบริษัทผลิตส่ือส่ิงพิมพแหงหนึ่งมีรายไดตอเดอืน ดังตอไปนี ้
 

รายไดตอเดือน (บาท) 120,000 50,000 15,000 12,000 10,000 8,500 
จํานวนพนักงาน (คน) 1 3 10 12 16 8 

 
1) จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม ของรายไดตอเดือนของพนักงานในบริษัทผลิตสื่อสิ่งพิมพ 

แหงนี้ (3 คะแนน) 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
 
2) ถามีการเจรจาเพ่ิมตกลงเรื่องการปรับข้ึนเงินเดือนของพนักงาน โดยมีผูเก่ียวของ 3 ฝาย คือ เจาของบริษัท 

ตัวแทนพนักงาน และคนกลางผูไกลเกลี่ย นักเรียนคิดวาแตละฝายนาจะเลือกคากลางใดเปนขออางในการ
เจรจา จงอธิบาย (2 คะแนน) 

    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
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3) จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยมจากขอมูลตอไปนี ้
 3.1 รายไดตอวันของเด็กลูกจาง 5 คน ดังนี้ 52, 65, 84, 90 และ 90 บาท 
           
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
 
 3.2 น้ําหนักเด็ก 4 คน ดังนี้ 60, 82, 52 และ 75 กิโลกรัม 

                      
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
    ......................................................................................................................................................................... 
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เฉลยใบงานท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (1) 

หนวยท่ี 1 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 11 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 
จุดประสงค 1. หาคากลางของขอมูลท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    
  2. เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางเหมาะสม  
 
พนักงานในบริษัทผลิตสื่อสิ่งพิมพแหงหนึ่งมีรายไดตอเดือน ดังตอไปนี้ 
 
 

รายไดตอเดือน (บาท) 120,000 50,000 15,000 12,000 10,000 8,500 
จํานวนพนักงาน (คน) 1 3 10 12 16 8 

 
 

1) จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม ของรายไดตอเดือนของพนักงานในบริษัทผลิตสื่อสิ่งพิมพ 
แหงนี ้

คาเฉลี่ยเลขคณิต = (1×120,000) + (3×50,000) + (10×15,000) + (12×12,000) + (16×10,000) + (8×8,500)
50

 

   =    792,000
50

  = 15,840   บาท     (1 คะแนน) 

     มัธยฐาน        เทากับ  12,000  บาท      (1 คะแนน) 
     ฐานนิยม        เทากับ  10,000  บาท      (1 คะแนน) 
 
 
2) ถามีการเจรจาเพ่ิมตกลงเรื่องการปรับข้ึนเงินเดือนของพนักงาน โดยมีผูเก่ียวของ 3 ฝาย คือ เจาของบริษัท 

ตัวแทนพนักงาน และคนกลางผูไกลเกลี่ย นักเรียนคิดวาแตละฝายนาจะเลือกคากลางใดเปนขออางในการ
เจรจา จงอธิบาย 

 
 มัธยฐาน  เพราะ  รายไดตอเดือนสูงสุดและรายไดตอเดือนต่ําสุดมีความแตกตางกันมาก  
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3) จงหาคาเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยมจากขอมูลตอไปนี ้
  3.1 รายไดตอวันของเด็กลูกจาง 5 คน ดังนี้ 52, 65, 84, 90 และ 90 บาท 

    คาเฉลี่ยเลขคณิตของรายไดตอวัน =   

    =   
    = 76.20  บาท  
    ขอมูลเรียงลําดับแลวและมี 5 จํานวน มัธยฐานตรงกับคาท่ี 3  
    มัธยฐานเทากับ   84  บาท  
    ฐานนิยมเทากับ   90 บาท (เพราะมีซํ้ากัน 2 คา)  
 
  3.2 น้ําหนักเด็ก 4 คน ดังนี้ 60, 82, 52 และ 75 กิโลกรัม 

    คาเฉลี่ยเลขคณิตของน้ําหนักเด็ก 4 คน =   

    =   
    = 67.25  กิโลกรัม  
    เรียงน้ําหนักจากนอยไปมาไดเปน  52, 60, 75 และ 82 กิโลกรัม  

    มัธยฐานของเด็กกลุมนี้  =                            =   67.5  กิโลกรัม  
    ฐานนิยมของน้ําหนักเด็กกลุมนี้ ไมมีเพราะความถ่ีเทากับ 1 ทุกน้ําหนัก  

 
  

52+65+84 +90+90
5

 

381
5

 

60+82+52+75
4

 

269
4

 

60+75
2
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 11 การเลือกใชคากลางขอมุลท่ีเหมาะสม (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี 
ชื่อ–นามสกุล 

  

ระดับคุณภาพ 

หาคากลางของ
ขอมูลท่ียังไมแจก
แจงความถ่ีได    การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย เลือกใชคากลาง
ของขอมูลท่ี
กําหนดใหไดอยาง
เหมาะสม 
1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
การเลือกใชคากลางท่ี
เหมาะสม 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู   
ดานทักษะและกระบวนการ   
การสื่อสารและการสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร 
ดานเจตคติ  
- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
ความสามารถในการสื่อสาร 
คุณลักษณะของผูเรียน 
มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครูใหนักเรียนเขากลุม กลุมละ 5 คน ตามท่ีจัดไว โดยคละความสามารถ  เกง ปานกลาง และออน  

3. ครูทบทวนความรูเดิมของนักเรียนเก่ียวกับคากลางของขอมูล โดยใชการถาม–ตอบ ดังนี้  
          - นักเรียนคิดวา คากลางของขอมูลหนึ่งมีอะไรบาง (คาเฉล่ียเลขคณิต มัธยฐาน และฐาน
นิยม) 
          - นักเรียนคิดวา การหาคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลมีวิธีการหาอยางไร (คาเฉล่ียเลขคณิต
หาไดจากจํานวนท่ีไดจากการหารผลบวกของขอมูลท้ังหมดดวยจํานวนขอมูล) 
          - นักเรียนคิดวา คากลางของขอมูลท่ีไดจากการเรียงขอมูลจากนอยไปมาก หรือเรียง
ขอมูลจากมากไปนอย เรียกคานี้วาอะไร (มัธยฐาน) 
ข้ันสอน 
4. ครูยกตัวอยางท่ี 1 และ 2 โดยใชการถาม–ตอบประกอบการอธิบายเพ่ือใหนักเรียนไดใช
ความคิดเก่ียวกับสถานการณตาง ๆ และเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม ดังนี้  
 

 

 

 

แหลงการเรียนรู 
1. หองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
2. หองสมุดโรงเรียน 
 

ส่ือการเรียนรู 
- 
 

ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 12 เรื่อง   
การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม 
(2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 1 คะแนนทดสอบของนักเรียน 8 คน ดังนี้   9,  7,  0,  8,  5,  0,  4  และ  0  คะแนน 

จากขอมูลขางตน จงหาคากลางท่ีเหมาะสม 

        -  คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับเทาไร 

(คาเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบของนักเรียน 8 คน = 9+7+0+8+5+0+4 +0
8

  

                         = 33
8

   

                         =  4.125  คะแนน)  
        -  คามัธยฐาน เทากับเทาไร  ( เรียงคะแนนจากนอยไปมากไดเปน 0, 0, 0, 4, 5, 7, 8, 9 

ขอมูลมี 8 คา ไดวา คามัธยฐาน 4 +5
2

= 4.5 คะแนน ) 

        -  คาฐานนิยม เทากับเทาไร เพราะอะไร ( 0 เพราะ มีความถ่ีสูงสุดเทากับ 3)  

        -  คากลางท่ีเหมาะสม คือคาใด เพราะอะไร  (มัธยฐาน เพราะคาฐานนิยมมี 2 คา ไมสะดวก 
ในการอางถึงและคาเฉลี่ยเลขคณิตไมเหมาะสม เพราะมีคะแนนสุดทายสูงมาก ตางจากคาขางตน 
ซ่ึงมีคาใกลเคียงกัน) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 
หนวยการเรียนรูท่ี 1 สถิติ (2) เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

5. ครูตั้งคําถามกระตุนความคิดของนักเรียนเก่ียวกับสถานการณท่ีไดรับจากใบงานท่ี 12 เรื่อง  
การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2)  
6. ครูสุมนักเรียนแตละกลุมออกมานําเสนอคําถามในใบงานท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลาง 
ท่ีเหมาะสม (2) ครูและนักเรียนชวยกันซักถาม ใหขอเสนอแนะและตรวจสอบความถูกตองของการ
นําเสนอขอมูล 
ข้ันสรุป 
1. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางท่ีเหมาะสม (2) โดยเปลี่ยนกัน
ตรวจภายในกลุม และหามตรวจใหกับตนเอง 
2. ครูและนักเรียนสรุปคะแนนใบงาน และใบกิจกรรมรวมกัน  และรวมชื่นชมกลุมท่ีสามารถทํา
คะแนนไดสูง ใหกําลังใจกับกลุมทําคะแนนไดไมผานเกณฑ และใหคําอธิบายเพ่ิมเติมกับกลุมท่ีไม
ผานเกณฑนอกเวลาเรียน 
3. ครูและนักเรียนในแตละกลุมรวมกันอภิปรายและสรุปเกี่ยวกับคากลางของขอมูลพรอมท้ัง
การเลือกใชคากลางของขอมูลท่ีเหมาะสมกับขอมูลหรือสถานการณ ดังนี้ 
 
 
 

 
 

4. ครูแนะนําใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติมไดท่ีหองสมุดหรือหองปฏิบัติการคณิตศาสตร 
 

 

 คากลางของขอมูล ท่ีจะนํามาใชเปนตัวแทนของขอมูลใด ๆ โดยท่ัวไปจะนิยมใช 
คาเฉล่ียเลขคณิต กับขอมูลท่ีตองการคากลางของขอมูลท่ีใกลเคียงกันกับขอมูลมาก ๆ 
สําหรับ มัธยฐาน ใชกับขอมูลท่ีมีความแตกตางของขอมูลมาก ๆ และ ฐานนิยม จะนิยมใช
กับขอมูลท่ีมีความถ่ีของขอมูลนั้นมาก ๆ หรือขอมูลเชิงคุณภาพ 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
หาคากลางของขอมูล 
ท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    

ตรวจ 
ใบงานท่ี 

12 

แบบบันทึก
การตรวจ 

ใบงานท่ี 12 

ระดับ 1 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 1–2  ขอ 
ระดับ 2 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 3–4 ขอ 
ระดับ 3 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 5–7 ขอ 
ระดับ 4 เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหได
อยางเหมาะสมถูกตองครบถวน 8–10 ขอ 

เลือกใชคากลางของขอมูล 
ท่ีกําหนดใหไดอยาง
เหมาะสม 
การสื่อสารและ 
การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร 
ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
มีวินัย ตรวจ 

ใบงานท่ี 
12 

แบบบันทึก 
การตรวจ 

ใบงานท่ี 12 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 6 ขอ  
สงชากวากําหนด 
ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 6 ขอ  
สงทันกําหนด 
ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 6 ขอ  
แตสงชากวากําหนด 
ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 6 ขอ  
สงทันกําหนด 

 
 

 
 
 
 
  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 159 

บันทึกผลหลังการสอน 
ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค 1. หาคากลางของขอมูลท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    
  2. เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางเหมาะสม  
 
ตอนท่ี 1  ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย  หนาขอความท่ีถูก และทําเครื่องหมาย   หนาขอความท่ีผิด 

 
1. คาเฉลี่ยเลขคณิต เปนคากลางของขอมูลท่ีเหมาะสําหรับใชแทนชุดขอมูลท่ีมีคาของขอมูล 

บางตัวต่ํากวาหรือสูงกวาคาของขอมูลอ่ืน ๆ มากจนผิดปกติ 
2. คาเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานไมสามารถหาไดจากขอมูลเชิงคุณภาพ 

3. มัธยฐานและฐานนิยมเปนคากลางของขอมูลท่ีเหมาะในการนําไปใชทางสถิติข้ันสูง 

4. ขอมูลท่ีมีคาสูงหรือต่ํากวาคาของขอมูลอ่ืน ๆ มาก จะไมสงผลกระทบตอมัธยฐานและฐานนิยม 
 
5. ฐานนิยมเปนคากลางของขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุด  
 
6. คาเฉลี่ยเลขคณิตเปนคากลางท่ีใหความสําคัญกับทุกคาในขอมูล เม่ือมีการเปลี่ยนแปลงบาง

คาของขอมูล จึงไมทําใหคาเฉลี่ยเลขคณิตเปลี่ยนไป 

ตอนท่ี 2 ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวางใหถูกตอง 

 “นายอบอุนเก็บรวบรวมขอมูลจํานวนเงินท่ีนักเรียนแตละคนในหองนํามาโรงเรียนได ดังนี้ 30, 

70, 30, 40, 40, 40, 50, 50, 50, 60, 60, 60, 70, 70, 780” 

จากขอมูลจงตอบคําถามตอไปนี ้

 
     1.   ฐานนิยม มีคาเทากับ …………………………....................................................... 

     2.   มัธยฐาน มีคาเทากับ …………………………....................................................... 

     3.   คาเฉลี่ยเลขคณิต มีคาเทากับ ………………………….......................................................  

     4.   คากลางท่ีเหมาะสมกับขอมูลชุดนี้ คือ ………………………….................................................   

 เพราะ…………………………....................................................... 

ใบงานท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (2) 
หนวยท่ี 1 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค 1. หาคากลางของขอมูลท่ียังไมแจกแจงความถ่ีได    
  2. เลือกใชคากลางของขอมูลท่ีกําหนดใหไดอยางเหมาะสม  
 
ตอนท่ี 1  ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย  หนาขอความท่ีถูก และทําเครื่องหมาย   หนาขอความท่ีผิด 

 
  1. คาเฉลี่ยเลขคณิต เปนคากลางของขอมูลท่ีเหมาะสําหรับใชแทนชุดขอมูลท่ีมีคาของขอมูลบาง

ตัวต่ํากวาหรือสูงกวาคาของขอมูลอ่ืน ๆ มากจนผิดปกติ 
  2. คาเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานไมสามารถหาไดจากขอมูลเชิงคุณภาพ 

  3. มัธยฐานและฐานนิยมเปนคากลางของขอมูลท่ีเหมาะในการนําไปใชทางสถิติข้ันสูง 

  4. ขอมูลท่ีมีคาสูงหรือต่ํากวาคาของขอมูลอ่ืน ๆ มาก จะไมสงผลกระทบตอมัธยฐานและฐานนิยม 
 
  5. ฐานนิยมเปนคากลางของขอมูลท่ีมีความถ่ีสูงสุด 
  
  6. คาเฉลี่ยเลขคณิตเปนคากลางท่ีใหความสําคัญกับทุกคาในขอมูล เม่ือมีการเปลี่ยนแปลง 

บางคาของขอมูล จึงไมทําใหคาเฉลี่ยเลขคณิตเปลี่ยนไป 

ตอนท่ี 2 ใหนักเรียนเติมคําตอบลงในชองวางใหถูกตอง 

 “นายอบอุนเก็บรวบรวมขอมูลจํานวนเงินท่ีนักเรียนแตละคนในหองนํามาโรงเรียนได ดังนี้ 30, 

70, 30, 40, 40, 40, 50, 50, 50, 60, 60, 60, 70, 70, 780” 

จากขอมูลจงตอบคําถามตอไปนี ้

 
     1.   ฐานนิยม มีคาเทากับ …………………ไมมี..................................................... 

     2.   มัธยฐาน มีคาเทากับ ……………………50……....................................................... 

     3.   คาเฉลี่ยเลขคณิต มีคาเทากับ …………100……………….......................................................  

     4.   คากลางท่ีเหมาะสมกับขอมูลชุดนี้ คือ ………มัธยฐาน……….................................................   

  เพราะ  คาฐานนิยมมีหลายคา ถือวาไมมีฐานนิยม คาเฉลี่ยเลขคณิตไมเหมาะสมเพราะมีคาสูงมาก 
  

เฉลยใบงานท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (2) 
หนวยท่ี 1 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 12 เรื่อง การเลือกใชคากลางขอมูลท่ีเหมาะสม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 1 ใบงานท่ี 12 การเลือกใชคากลางขอมุลท่ีเหมาะสม (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี 
ชื่อ–นามสกุล 

  

ระดับคุณภาพ 
หาคากลางของ
ขอมูลท่ียังไมแจก
แจงความถ่ีได    การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร 

มีวินัย เลือกใชคากลาง
ของขอมูลท่ี
กําหนดใหไดอยาง
เหมาะสม 
1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
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หนวยการเรียนรูท่ี 2 
ช่ือหนวยการเรียนรู ความเทากันทุกประการ                            
รหัสวิชา ค22102   รายวิชา คณิตศาสตร 4                     กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร       
ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2   ภาคเรียนท่ี 2                    เวลา 14 ช่ัวโมง 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 

1. มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 
สาระท่ี 2 การวัดและเรขาคณิต 
มาตรฐานการเรียนรู 
มาตรฐาน ค 2.2 เขาใจและวิเคราะหรูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต ความสัมพันธระหวางรูปเรขาคณิต

และทฤษฎีบททางเรขาคณิต และนําไปใช 
ตัวช้ีวัด ม.2/4 เขาใจและใชสมบัติของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการในการแกปญหาคณิตศาสตรและ

ปญหาในชีวิตจริง 

2. สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
รูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ เคลื่อนท่ีรูปหนึ่งไปทับอีกรูปหนึ่งไดสนิท 
สวนของเสนตรงสองเสนเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรงท้ังเสนนั้นยาวเทากัน  
มุมสองมุมเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ มุมท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน  
รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัยกันของรูป

สามเหลี่ยมท้ังสองรูปนั้น มีขนาดเทากันเปนคู ๆ 
ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน (ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคู 

และมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม (ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากัน 

สองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน (ด.ด.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากัน 

สามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน (ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากัน 

สองคูและดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากัน 
ทุกประการ 

ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (ฉ.ด.ด.) กลาวคือ สามเหลี่ยมท้ังสองเปน
สามเหลี่ยมมุมฉากซ่ึงมีดานประกอบมุมฉากยาวเทากัน และดานตรงขามมุมฉากยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูป
สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

 
สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

1. เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วออกเปนรูป
สามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ 

2. มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน 
3. เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะแบงครึ่งมุมยอดของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 
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4. เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐานของรูป
สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

ใชสัญลักษณ ≅  แทนคําวา "เทากันทุกประการ" 

3. สาระการเรียนรู 
    ดานความรู 
 1. ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิตใด ๆ เสนตรงและมุม 

2. ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 
3. ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบตาง ๆ 

    ดานทักษะและกระบวนการ 
การใหเหตุผล  

    ดานเจตคติ 
  –  

4. สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
  ความสามารถในการคิด (การคิดอยางเปนระบบ) 

5. คุณลักษณะอันพึงประสงค 
 1. มีวินัย     

2. ใฝเรียนรู 

6. การประเมินผลรวยยอด 
  ชิ้นงานหรือภาระงาน 

- แฟมสะสมงาน หนวยการเรียนรู เรื่อง ความเทากันทุกประการ จํานวน 21 ใบงาน ดังนี้ 
1. ใบงานท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 
2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 
3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 
4. ใบงานท่ี 4.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 
5. ใบงานท่ี 4.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 
6. ใบงานท่ี 5 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (3) 
7. ใบงานท่ี 6.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) 
8. ใบงานท่ี 6.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) 
9. ใบงานท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (3) 
10. ใบงานท่ี 8.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) 
11. ใบงานท่ี 8.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 
12. ใบงานท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (3) 
13. ใบงานท่ี 10.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 
14. ใบงานท่ี 10.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) 
15. ใบงานท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (3) 
16. ใบงานท่ี 12.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1) 
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17. ใบงานท่ี 12.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (2) 
18. ใบงานท่ี 12.3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3) 
19. ใบงานท่ี 13.1 เรื่อง สามเหลี่ยมหนาจั่ว 
20. ใบงานท่ี 13.2 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (1) 
21. ใบงานท่ี 14 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (2) 

 
 เกณฑการประเมินช้ินงานหรือภาระงาน 

รายการประเมิน 
เกณฑการใหคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 
1. ความเทากันทุก
ประการของรูป
เรขาคณิต 
 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 1–2  
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 1–2 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 1–2 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 1–2  
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

2. ความเทากันทุก
ประการของรูป
สามเหลี่ยม 

มีระดับคะแนนตาม
การวัดและ
ประเมินผลใน 
ใบงานท่ี 3 ระดับ 4 

มีระดับคะแนนตาม
การวัดและ
ประเมินผลใน 
ใบงานท่ี 3 ระดับ 3  

มีระดับคะแนนตาม
การวัดและ
ประเมินผลใน 
ใบงานท่ี 3 ระดับ 2  

มีระดับคะแนนตาม
การวัดและ
ประเมินผลใน 
ใบงานท่ี 3 ระดับ 1  

3. รูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธ
กันแบบ  
ดาน–มุม–ดาน 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 4–5 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 4–5 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 4–5 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 4–5  
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

4. รูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธ
กันแบบ  
มุม–ดาน–มุม 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 6–7 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 6–7 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 6–7 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 6–7  
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

5. รูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธ
กันแบบ  
ดาน–ดาน–ดาน  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 8–9 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 8–9 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 8–9 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 8–9  
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  
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รายการประเมิน 
เกณฑการใหคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 
6. รูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธ
กันแบบ  
มุม–มุม–ดาน  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 10–11 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 10–11 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 10–11 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 10–11 
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

7. รูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธ
กันแบบ  
ฉาก–ดาน–ดาน  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 12.1–12.3 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 12.1–12.3 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 12.1–12.3 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 12.1–12.3 
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

8. การนําความรู
เรื่องความเทากัน
ทุกประการไปใช  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 13–14 
และใบกิจกรรมท่ี 1 
ตั้งแต 3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 13–14 
และใบกิจกรรมท่ี 1 
ตั้งแต 2.50 แตไม
ถึง 3.5  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 13–14 
และใบกิจกรรมท่ี 1 
ตั้งแต 1.50 แตไม
ถึง 2.50  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 13–14 
และใบกิจกรรมท่ี 1 
ตั้งแต 1.0 แตไมถึง 
1.50  

9. ความมีวินัย ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย 90% 
ข้ึนไป 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย  
80–89 % 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย 
70–79 % 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ยไมถึง 
70 % 

10. การใฝเรียนรู ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย 90% 
ข้ึนไป 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย  
80–89 % 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ย 
70–79 % 

ไดรับผลการ
ประเมินเฉลี่ยไมถึง 
70 % 

 

เกณฑการตัดสินคุณภาพ 

ชวงคะแนน ระดับคุณภาพ 
31 - 40 ดีมาก 
21 - 30 ด ี
11 - 20 พอใช 

ต่ํากวา 10 ปรับปรุง 

เกณฑการผาน ตั้งแตระดับ พอใช ข้ึนไป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
ขอบเขตเนื้อหา 
ความเทากันทุกประการของรูป
เรขาคณิต 
 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู 
บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากัน
ทุกประการ 
ดานทักษะและกระบวนการ 
การใหเหตุผล 
ดานเจตคต ิ

- 
สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 
คุณลักษณะอันพึงประสงค 
1. มีวินัย 
2. การใฝเรียนรู 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครแูจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 
2. ครแูจกชุดภาพใหนักเรียนทุกคน รวมพิจารณาวา ภาพใดบางท่ีเทากัน  
3. ครูสุมใหนักเรียนตอบคําถามท่ีไดจากการพิจารณาวาภาพใดบางท่ีเทากัน และให

นักเรียนเสนอแนวคิดวามีวิธีตรวจสอบการเทากันของรูปเรขาคณิตดวยวิธีใดจากนั้น
ใหนักเรียนคนอ่ืนท่ีมีแนวคิดตางจากเพ่ือนท่ีนําเสนอไปกอนหนา นําเสนอแนวคิดของ
ตนเอง เพ่ือแลกเปลี่ยนแนวคิด (ตัดภาพ/การยกภาพซอนทับกัน) 

ข้ันสอน 
1. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1–2 (ใชแหลงเรียนรูตาง ๆ) โดยใหเวลานักเรียน

ศึกษาคนควาและลงมือปฏิบัติ 5 นาที  
2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายแนวคิดท่ีไดจากการทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 – 2 เพ่ือ

นําสูขอสรุปของนิยามเก่ียวกับความเทากันทุกประการ (รูปท้ังสองรูปเทากันทุกประการ 
เม่ือรูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี) และการใชสัญลักษณ ≅  โดยยกตัวอยาง
ประกอบ ดังนี้ 

 

 

แหลงการเรียนรู 
หองสมุด, หองคอมพิวเตอร หรือครู
เตรียมแหลงขอมูลเก่ียวกับการ
เทากันทุกประการใหนักเรียน 
 
ส่ือ 
1. ชุดภาพ 
2. กระดาษลอกลาย 
3. ไมบรรทัด, กรรไกร  
4. ใบงานท่ี 1 เรื่อง ความเทากัน 

ทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 
 
ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 1 เรื่อง ความเทากัน 
ทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

เม่ือรูป A และรูป B เทากันทุกประการจะเขียนวา รูป A ≅ รูป B 
สัญลักษณ ≅ แทนคําวา เทากันทุกประการ 

3. นักเรียนทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 3 โดยครูใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณในชั้น
เรียน 

4. ครทูบทวนความรูเรื่อง เสนตรง ดังนี้ 

 - เสนตรง เอบี เขียนแทนดวย AB
↔

             

 - รังสี เอบี เขียนแทนดวย AB
→

  

 - สวนของเสนตรง เอบี เขียนแทนดวย AB        
 - ความยาวของสวนของเสนตรงเอบี เขียนแทนดวย AB   
5. ใหนักเรียนคนควา นิยามของความเทากันทุกประการของสวนของเสนตรง จากแหลง

เรียนรูตาง ๆ แลวสุมถามนักเรียนเพ่ือใหไดคําตอบท่ีถูกตอง (สวนของเสนตรงสองเสน
เทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรงท้ังสองเสนนั้นยาวเทากัน)   

 ครูสราง AB  และ CD  โดยท่ี AB = CD ดังรูป 

 
ครูถามนักเรียนวาเราจะทราบไดอยางไรวา AB  ≅ CD  (อานวาสวนของเสนตรงเอบี
เทากันทุกประการกับสวนของเสนตรงซีดี) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

( - ใชการวัด โดยใชไมบรรทัดวัดขนาดตามความยาว 

  - ใชกระดาษลอกลาย ลอก AB  แลวนําไปทับ CD  ใหจุด A  ทับ จุด C เนื่องจาก 

AB = CD จะไดจุด B ทับจุด D ดังนั้น AB  และ CD  ทับกันสนิท นั่นคือ  

    ถา AB = CD แลว AB  ≅ CD ) 
ข้ันสรุป 
ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

-  นักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปใดๆ และสวนของ
เสนตรง อยางไร (รูปท้ังสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือรูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งได
สนิทพอด,ี สวนของเสนตรงสองเสนเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรง
ท้ังสองเสนนั้นยาวเทากัน) 

-  นักเรียนมีวิธีตรวจสอบความเทากันทุกประการอยางไร (การยกซอนทับ, การวัด
ความยาว, ใชกระดาษลอกลาย)  
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การวัดผลและประเมินผล 
 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธกีาร เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 
1. บอกไดวารูปเรขาคณิต

สองรูปเทากันทุก
ประการ 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 

1 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1   

 

รายการกิจกรรม 
- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1, 2 ครบถวน 
- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1, 2 มีความถูก
ตอง 
- เติมขอความลงในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 3 ครบถวน 
- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 3 มีความถูกตอง 
ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 
ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 
ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 
ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ทักษะการใหเหตุผล 
 

3. มีวินัย 
 

ตรวจ 
ใบงานท่ี 

1 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี 1 

 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด  
           หรือไมครบถวน 
ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 
ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มีขอผิดพลาด  
           หรือไมครบถวน 
ระดับ 4 งานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 
ครบถวน 

4. การใฝเรียนรู 
 

นักเรียน
ประเมิน
ตนเอง 

แบบบันทึก 
การตรวจ 
ใบงานท่ี  

1 
 

รายการกิจกรรม 
– มีการคนควาดวยตนเอง 
– ใชเทคโนโลยีในการคนควา 
– แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ 
– สามารถสรุปผลการคนควาได 
ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 
ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 
ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 
ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ปญหาและอุปสรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 
ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 
ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 
..............................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 
                                                                    (.......................................................) 
          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ชุดภาพ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 1 รูป 2 รูป 3 รูป 4                      
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 5 รูป 6 รูป 7 รูป 8                      
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 9 รูป 10 รูป 11 รูป 12                      
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จุดประสงค บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ 
 
1. ใหนักเรียนคนหานิยามของคําวา “ความเทากันทุกประการ”  
 1.1 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 1.2 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
  นักเรียนสรุปไดวา           
             
 

2. ใหนักเรียนคนหาเง่ือนไขท่ีทําใหรูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ  
 2.1 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 2.2 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 2.3 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
  นักเรียนสรุปไดวา                
             
             
 
นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1–2  :  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 
 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ   สามารถสรุปผลการคนควาได 

  

ใบงานท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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3.  จงหาวารูปเรขาคณิตใดบางท่ีเทากันทุกประการ (ใชกระดาษลอกลายลอกรูปแลวนําไปวางซอนกัน) 
 

     3.1    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          
 

     3.2    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          

     3.3    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          

     3.4    
 
 
     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          

     3.5    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          

     3.6    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ          
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เฉลย ชุดภาพ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 1 รูป 2 รูป 3 รูป 4                      
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 5 รูป 6 รูป 7 รูป 8                      
 
 
 
 
 
 
 
 

 รูป 9 รูป 10 รูป 11 รูป 12                      
 
 
แนวทางคําตอบ (สําหรับครู) 
รูป 1 ≅ รูป 8, รูป 2 ≅ รูป 11,  รูป 4 ≅ รูป 12  
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จุดประสงค บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ 
 
1. ใหนักเรียนคนหานิยามของคําวา “ความเทากันทุกประการ”  
 1.1 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 1.2 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
  นักเรียนสรุปไดวา    รูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี      
             
 

2. ใหนักเรียนคนหาเง่ือนไขท่ีทําใหรูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ  
 2.1 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 2.2 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
 2.3 แหลงท่ีมา            
  ขอคนพบ             
             
  นักเรียนสรุปไดวา      รูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือสามารถนํารูปเรขาคณิต  
     หนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี       
             
 
นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1–2  :  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 
 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ   สามารถสรุปผลการคนควาได 

  

เฉลย ใบงานท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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3.  จงหาวารูปเรขาคณิตใดบางท่ีเทากันทุกประการ (ใชกระดาษลอกลายลอกรูปแลวนําไปวางซอนกัน) 
 

     3.1    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ก  ≅  รูป ค   
 

     3.2    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ข  ≅  รูป ค   

     3.3    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ก  ≅  รูป จ   

     3.4    
 
 
     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ข  ≅  รูป ง   

     3.5    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ค  ≅  รูป ง   

     3.6    
 
 

     ก    ข      ค        ง            จ 
 ตอบ      รูป ข  ≅  รูป จ   
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 1 ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (1) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
บอกไดวารูป

เรขาคณิตสองรูป
เทากันทุกประการ 

มีวินัย ใฝเรียนรู 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
21              
22              
23              
24              
25              
26              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ความเทากันทุกประการของรูป

เรขาคณิต 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากัน

ทุกประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

1.  มีวินัย 

2.  การใฝเรียนรู 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูทบทวน การเทากันทุกประการของรูปใด ๆ และสวนของเสนตรง โดยการถามตอบ 

(รูปท้ังสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือรูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี สวนของ

เสนตรงสองเสนเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรงท้ังสองเสนนั้นยาว

เทากัน) 

ข้ันสอน 

1. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 (ใชแหลงเรียนรูตาง ๆ)  โดยใหเวลานักเรียนศึกษา

คนควาและลงมือปฏิบัติ 5 นาที  

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายแนวคิดท่ีไดจากการทําใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 เพ่ือนําสู

ขอสรุปของนิยามเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต  

    ( - รูปท้ังสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือรูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี 

      - สวนของเสนตรงสองเสนเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ สวนของเสนตรงท้ังสองเสน

นั้นยาวเทากัน  

      - มุมสองมุมเทากันทุกประการก็ตอเม่ือมุมท้ังสองมีขนาดเทากัน)   

3. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 2 ขอท่ี 2 โดยครูใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณ 

ในชั้นเรียน 

แหลงการเรียนรู 

หองสมุด, หองคอมพิวเตอร หรือครู

เตรียมแหลงขอมูลเก่ียวกับการ

เทากันทุกประการใหนักเรียน 

 

ส่ือ 

1. อุปกรณการวัดมุมแบบครึ่ง

วงกลม 

2. กระดาษลอกลาย 

3. ใบงานท่ี 2 เรื่อง ความเทากัน 

ทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุก

ประการของรูปเรขาคณิต (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

4. ครใูหนักเรียนคนควาหาเง่ือนไขท่ีทําใหมุมสองมุม มีความเทากันทุกประการ (ใชแหลง

เรียนรูตาง ๆ) โดยครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล แลวใหนักเรียนรวมกันหา

ขอสรุปท่ีถูกตอง (มุมสองมุมเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ มุมท้ังสองมีขนาดเทากัน) 

5. ครสูราง CBA
∧

 และ ZYX
∧

 ท่ีมี มุม B และ มุม Y เทากัน ดังรูป   

 
6. ครูใชคําถามชี้นํา ดังนี้ 

- จากการสังเกตนักเรียนคิดวา มุม B และ มุม Y มีขนาดของมุมเทากันหรือไม 

(เทากัน) 

- นักเรียนมีวิธีการตรวจสอบอยางไร วามุมท้ังสองมีขนาดของมุมเทากัน 

  (ใชกระดาษลอกลาย/วัดขนาดมุม) 

  (ครูอาจวัดขนาดของมุมหรือใชกระดาษลอกลายสาธิตใหนักเรียนดูไดตาม

สถานการณในชั้นเรียน) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

7. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 2 ขอท่ี 3 โดยครูใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณ 

ในชั้นเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

    -  การเทากันทุกประการของรูปท่ัวไป    

       (รูปสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือสามารถนํารูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี) 

    -  การเทากันทุกประการของเสนตรง   

       (สวนของเสนตรงสองเสนเทากันทุกประการเม่ือสวนของเสนตรงสองเสนนั้นมีความ

ยาวเทากัน) 

    -  การเทากันทุกประการของมุม    

       (มุมสองมุมเทากันทุกประการก็ตอเม่ือมุมท้ังสองมีขนาดเทากัน) 

    -  การเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต  

       (รูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือสามารถนํารูปเรขาคณิตหนึ่งทับอีกรูป

หนึ่งไดสนิทพอดี) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

สิ่งท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. บอกไดวารูปเรขาคณิต

สองรูปเทากันทุก

ประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 มีความถูกตอง 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 2 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 2 มีความถูกตอง 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 3 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 3 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3–4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  5–6 รายการ 

2. ทักษะการใหเหตุผล 

 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด หรือไม

ครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 

4. การใฝเรียนรู 

 

นักเรียน

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

รายการกิจกรรม 

– มีการคนควาดวยตนเอง 

– ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

– แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ 

– สามารถสรุปผลการคนควาได 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ 

 

1.  ใหนักเรียนคนหานิยามของการเทากันทุกประการของมุมสองมุมตอไปนี้ 

  1.1  แหลงท่ีมา            

        ขอคนพบ             

             

  1.2  แหลงท่ีมา            

        ขอคนพบ             

             

  1.3  แหลงท่ีมา            

        ขอคนพบ             

             

       นักเรียนสรุปไดวา                

             

2.  จงพิจารณาวา มุมท่ีกําหนดใหมีคูใดบางท่ีเทากันทุกประการ (ใชกระดาษลอกลาย) 

                                          
 
 
 
 รูป 1 รูป 2 รูป 3 รูป 4                      
 
                                   
 
 
 
 
 รูป 5 รูป 6 รูป 7 รูป 8                      
 
 ตอบ                
 
  

ใบงานท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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3.  จงพิจารณาวารูปเรขาคณิตสองรูปท่ีกําหนดใหเทากันทุกประการหรือไม เพราะอะไร 

 

    3.1                                 

 

 ตอบ                

 

    3.2        

 

 ตอบ                

    3.3              

 

 

 ตอบ                

 

นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ   สามารถสรุปผลการคนควาได 

 
 

  

A B 

C D 

E F 
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จุดประสงค บอกไดวารูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ 

 

1. ใหนักเรียนคนหานิยามของการเทากันทุกประการของมุมสองมุมตอไปนี้ 

 1.1 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ           

             

 1.2 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

 1.3 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

  นักเรียนสรุปไดวา    มุมสองมุมเทากันทุกประการก็ตอเม่ือมุมท้ังสองมีขนาดเทากัน  

             

2. จงพิจารณาวา มุมท่ีกําหนดใหมีคูใดบางท่ีเทากันทุกประการ (ใชกระดาษลอกลาย) 

                                          

 

 

 

 รูป 1 รูป 2 รูป 3 รูป 4                      

 

                                   

 

 

 

 รูป 5 รูป 6 รูป 7 รูป 8                      

 

 ตอบ      รูป 1  ≅ รูป 8,  รูป 4  ≅  รปู 6       
 
  

เฉลย ใบงานท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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3.  จงพิจารณาวารูปเรขาคณิตสองรูปท่ีกําหนดใหเทากันทุกประการหรือไม เพราะอะไร 

 

    3.1                                 

 

 ตอบ     เทากันทุกประการ  เพราะรูปท้ังสองทับกันสนิทพอดี      

 

    3.2        

 

 ตอบ     เทากันทุกประการ  เพราะรูปท้ังสองทับกันสนิทพอดี      

    3.3              

 

 

 ตอบ     ไมเทากันทุกประการ  เพราะรูปท้ังสองไมทับกันสนิทพอดี     

 

นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ   สามารถสรุปผลการคนควาได 
 
  

A B 

C D 

E F 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรยีนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 2 ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (2) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
บอกไดวารูป

เรขาคณิตสองรูป
เทากันทุกประการ 

มีวินัย ใฝเรียนรู 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
21              
22              
23              
24              
25              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 
ความเทากันทุกประการของรูป
สามเหลี่ยม 

 
จุดประสงคการเรียนรู 
ดานความรู 

1. บอกไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูป
เทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคู
ท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัยกัน

ของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูปนั้น มี
ขนาดเทากันเปนคู ๆ 

2. บอกดานคูท่ียาวเทากันและมุมคูท่ี

มีขนาดเทากันของรูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีเทากันทุกประการได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล  
ดานเจตคต ิ

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู 
ข้ันนํา 
1. ครแูจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนเก่ียวกับบทนิยามของความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิต (รูปเรขาคณิต
สองรูปเทากันทุกประการ เม่ือสามารถนํารูปเรขาคณิตหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี)
เพ่ือนํามาใชสํารวจและคนหาสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 

ข้ันสอน 
1. ครสูรางรูปสามเหลี่ยม ABC ดังรูป (ทบทวนความรูเก่ียวกับสามเหลี่ยม) 

 
รูปสามเหลี่ยม ABC เขียนสัญลักษณ ไดเปน  ∆ ABC 

      ∆ ABC ประกอบดวยดานสามดาน คือ AB , BC และ AC  และมุม 3 มุมคือ  

CAB
∧

, CBA
∧

, ACB
∧

 หรือ 
∧
A , 

∧
B , 

∧
C   

(ครูอธิบายเพ่ิมเติมวา รูปสามเหลี่ยม ABC คือ รูปท่ีประกอบดวย สวนของเสนตรง 3 เสน 

โดยเชื่อมตอกับจุด 3 จุด ท่ีไมอยูบนเสนตรงเดียวกัน เรียกจุด 3 จุด ( A, B, C) วา  
จุดยอดของรูปสามเหลี่ยม ABC และเรียกสวนของเสนตรง AB, สวนของเสนตรง AC 
และ สวนของเสนตรง BC วาดานของรูปสามเหลี่ยม ABC 

แหลงการเรียนรู 
หองสมุด, หองคอมพิวเตอร หรือครู
เตรียมแหลงขอมูลเก่ียวกับการ

เทากันทุกประการใหนักเรียน 
 
ส่ือ 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง ความเทากัน 
ทุกประการของรูปสามเหลี่ยม    
 

ภาระงาน/ช้ินงาน 
ใบงานท่ี 3 เรื่อง ความเทากัน 
ทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม เวลา 1 ช่ัวโมง 
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

1. มีวินัย 
2. การใฝเรียนรู 

2. นักเรียนทําใบงานท่ี 3 ขอท่ี 1 (คนควาจากแหลงเรียนรู) แลวรวมกันหาขอสรุปดังนี้  
รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัยกัน
ของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีขนาดเทากันเปนคู ๆ 

3. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 3 ขอท่ี 2  โดยครูใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณ 
ในชั้นเรียน  
ข้ันสรุป 

ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุปดังนี้   
- นักเรียนจะทราบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ  
(รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคู ท่ีสมนัยกันและมุมคู ท่ี 

สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีขนาดเทากันเปนคู ๆ)  
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การวัดผลและประเมินผล 
 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ี

ใช 

เกณฑ 

1. บอกไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูป

เทากันทุกประการ ก็

ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัย

กันและมุมคูท่ีสมนัยกัน

ของรูปสามเหลี่ยมท้ัง

สองรูปนั้น มีขนาด

เทากันเปนคู ๆ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

 

ตรวจจากใบงานท่ี 3 ขอท่ี 2 

ระดับ 1 ตอบผิดทุกขอ/ตอบถูกตอง 1–6 คําตอบ

ยอย 

ระดับ 2 ตอบถูกตอง 7–10 คําตอบยอย 

ระดับ 3 ตอบถูกตอง 11–14 คําตอบยอย 

ระดับ 4 ตอบถูกตอง 15–18 คําตอบยอย 

2. บอกดานคูท่ียาวเทากัน

และมุมคูท่ีมีขนาด

เทากันของรูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ี

เทากันทุกประการได 

3. ทักษะการใหเหตุผล 

4. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงาน 

ท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3  

 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 

5. การใฝเรียนรู 

 

นักเรียน

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

 

ตรวจจากใบงานท่ี 3 ขอท่ี 1 รายการกิจกรรม 

– มีการคนควาดวยตนเอง 

– ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

– แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ 

– สามารถสรุปผลการคนควาได 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค 1. บอกไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัย

กันของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูปนั้น มีขนาดเทากันเปนคู ๆ 

 2. บอกดานคูท่ียาวเทากันและมุมคูท่ีมีขนาดเทากันของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ

ได 

 

1. ใหนักเรียนคนหาเง่ือนไขท่ีทําใหรูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ  

 1.1 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

 1.2 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

 1.3 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

  นักเรียนสรุปไดวา           

             

 

2. กําหนดรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ จงพิจารณาแลวตอบคําถามใหถูกตอง 

 2.1  

 

   AB   สมนัยกับ        B
∧
A C  สมนัยกับ          . 

   BC   สมนัยกับ        A
∧
B C  สมนัยกับ           . 

   AC   สมนัยกับ        A
∧
CB  สมนัยกับ           . 

   

ใบงานท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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     2.2  

 

   AB   สมนัยกับ         B
∧
A D  สมนัยกับ           . 

   BD   สมนัยกับ         A
∧
B D  สมนัยกับ           . 

   AD   สมนัยกับ        AD
∧

B  สมนัยกับ           . 

 

     2.3 

 
   AB   สมนัยกับ        B

∧
A C  สมนัยกับ           . 

   BC   สมนัยกับ        A
∧
B C  สมนัยกับ           . 

   AC   สมนัยกับ        A
∧
CB  สมนัยกับ           . 

 

นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ  สามารถสรุปผลการคนควาได 
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จุดประสงค 1. บอกไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและมุมคูท่ีสมนัย

กันของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูปนั้น มีขนาดเทากันเปนคู ๆ 

 2. บอกดานคูท่ียาวเทากันและมุมคูท่ีมีขนาดเทากันของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ

ได 

 

1. ใหนักเรียนคนหาเง่ือนไขท่ีทําใหรูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ  

 1.1 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

 1.2 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

 1.3 แหลงท่ีมา            

  ขอคนพบ             

             

  นักเรียนสรุปไดวา   รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ ก็ตอเม่ือ ดานคูท่ีสมนัยกันและ  

   มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีขนาดเทากันเปนคู ๆ   

 

2. กําหนดรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ จงพิจารณาแลวตอบคําถามใหถูกตอง 

 2.1  

 

   AB   สมนัยกับ        B
∧
A C  สมนัยกับ          . 

   BC   สมนัยกับ        A
∧
B C  สมนัยกับ           . 

   AC   สมนัยกับ        A
∧
CB  สมนัยกับ           . 

  

เฉลย ใบงานท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

DE 

DF 

EF 

∧ 
EDF 
∧ 

DEF 
∧ 

DFE 
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    2.2  

 

   AB   สมนัยกับ         B
∧
A D  สมนัยกับ           . 

   BD   สมนัยกับ         A
∧
B D  สมนัยกับ           . 

   AD   สมนัยกับ        AD
∧

B  สมนัยกับ           . 

 

     2.3 

 
   AB   สมนัยกับ        B

∧
A C  สมนัยกับ           . 

   BC   สมนัยกับ        A
∧
B C  สมนัยกับ           . 

   AC   สมนัยกับ        A
∧
CB  สมนัยกับ           . 

 

นักเรียนประเมินตนเอง จากขอ 1  รายการกิจกรรมการประเมิน 

 มีการคนควาดวยตนเอง    ใชเทคโนโลยีในการคนควา 

 แหลงคนความีความหลากหลายและนาเชื่อถือ  สามารถสรุปผลการคนควาได 
  

CD 

CB 

DB 

∧ 
DCB 
∧ 

CDB 
∧ 

CBD 

ED 

EC 

DC 

∧ 
DEC 
∧ 

EDC 
∧ 

ECD 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรยีนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 3 ความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
บอกไดวารูปสามเหล่ียมสองรูป
เทากันทุกประการ ก็ตอเมือ่ ดานคูที ่
สมนัยกนัและมุมคูที่สมนัยกันของ 
รูปสามเหล่ียมทั้งสองรูปนั้น มีขนาด
เทากันเปนคู ๆ มีวินัย ใฝเรียนรู 
บอกดานคูที่ยาวเทากันและมมุคู 
ที่มีขนาดเทากันของรูปสามเหล่ียม
สองรูปทีเ่ทากนัทกุประการได 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              
2              
3              
4              
5              
6              
7              
8              
9              
10              
11              
12              
13              
14              
15              
16              
17              
18              
19              
20              
21              
22              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–มุม–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธ

กันแบบ ดาน–มุม–ดาน เทากันทุก

ประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูสนทนากับนักเรียนเก่ียวกับ ความเทากันทุกประการของรูปเรขาคณิตและความ

เทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ จากท่ีไดเรียนผานมา ซ่ึงจะตองตรวจสอบ

โดยใชกระดาษลอกลาย ลอกรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งไปซอนอีกรูปหนึ่ง แลวดูวาทับกัน

สนิทพอดีหรือไม ซ่ึงเปนวิธีท่ีไมสะดวก จึงตองหาวิธีการท่ีสะดวกกวา รวดเร็วกวา ดังจะ

เรียนตอไปนี้ 

ข้ันสอน 

1. นักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 4.1 

2. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน  

ข้ันสรุป 

1. ครใูชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

- จากใบงานท่ี 4.1 รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสรางข้ึน สรางจากเง่ือนไขท่ีกําหนดใหมีสิ่งใด 

ท่ีมีขนาดเทากันบาง (มีดานคูท่ีสมนัยกันยาวเทากัน 2 คู และมุมคูท่ีสมนัยกันมีขนาด

เทากัน 1 คู โดยมุมคูนั้นเปนมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากัน) 

- ภาพท้ังสองท่ีเกิดข้ึนจากการสราง มีลักษณะเปนอยางไรกัน (เทากันทุกประการ) 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

1. ไมโพรแทรกเตอรหรือ 

ไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

2. วงเวียน  

3. กระดาษลอกลาย 

4. ใบงานท่ี 4.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 

5. ใบงานท่ี 4.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

- ผลท่ีไดตามมาจากท่ีสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการคืออะไร (ดานท่ีสมนัยกัน 

ท่ีเหลืออีก 1 คู จะยาวเทากัน และมุมคูท่ีสมนัยกันท่ีเหลืออีก 2 คูจะมีขนาดเทากันเปนคู ๆ) 

- นักเรียนสามารถสรุปความรูท่ีเกิดจากการสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปตามเง่ือนไขท่ี

กําหนดขางตนไดหรือไม อยางไร (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย  ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาว

เทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ)   

2. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 4.2 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 4.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 

2. ใบงานท่ี 4.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธกีาร เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ  

ดาน–มุม–ดาน เทากัน

ทุกประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

4.1–4.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

4.1–4.2  

 

รายการกิจกรรม 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 4.1 ขอท่ี 1 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4.1 ขอท่ี 1  

   มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 4.1 ขอท่ี 2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4.1 ขอท่ี 2  

   มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 4.2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4.2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3–4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  5–6 รายการ 

2. การใหเหตุผล 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

4.1–4.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

4.1–4.2  

 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
    ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1 สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2 วัดขนาดมุม CB A
∧

ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.3 สราง F EH
∧

 ใหมีขนาดเทากับ CB A
∧

แลวลาก 
→
EH  

1.4 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ BA  ใช E เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคงตัด 
→
EH  ท่ีจุด D  

1.5 ลาก DF  

 

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.6 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ             

1.7 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว         เทากัน 1 คู คือ  BC   =           . 

  

ใบงานท่ี 4.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4  วิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 
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1.8 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให       มุมมีขนาด     เทากัน 1 คู คือ          =     

1.9 การสรางตามขอ 1.4–1.5 เพ่ือให         เทากัน 1 คู คือ          =     

1.10 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกันแบบใด 

(สรุปจากคําถามท่ี 1.6–1.9) 

ตอบ             

            

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.5 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป คือ  

               

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให                เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.3 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให           เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.4 การสรางตามขอ 1.4–1.5 เพ่ือให                  เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ             

            

            

  



204 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

 

จุดประสงค ระบไุดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

 

 

1.       ตอบ                . 

 

 

 

 

2.       ตอบ                . 

 

 

 

 

3.       ตอบ                . 

 

 

 

 

 

4.       ตอบ                . 

 

 

 

 

5. 

                                          ตอบ                . 

ใบงานท่ี 4.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
    ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1 สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2 วัดขนาดมุม CB A
∧

 ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.3 สราง F EH
∧

 ใหมีขนาดเทากับ CB A
∧

แลวลาก 
→
EH  

1.4 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ BA  ใช E เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคงตัด 
→
EH  ท่ีจุด D  

1.5 ลาก DF  

 

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.6 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ   สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี     

1.7 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว         เทากัน 1 คู คือ  BC   =              . 

  

เฉลย  ใบงานท่ี 4.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 
         

                       
 
 
 
 
 

EF 
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1.8 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให     มุมมีขนาด        เทากัน 1 คู คือ              =     

1.9 การสรางตามขอ 1.4–1.5 เพ่ือให  ดานมีความยาว     เทากัน 1 คู คือ              =              . 

1.10 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกันแบบ

ใด (สรุปจากคําถามท่ี 1.6–1.9) 

ตอบ  รูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC มีความสัมพันธกันแบบดาน – มุม – ดาน  

            

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.5 

 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป คือ  

   สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี        

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว         เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.3 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให    มุมมีขนาด           เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.4 การสรางตามขอ 1.4–1.5 เพ่ือให    ดานมีความยาว     เทากัน 1 คู คือ         =             . 

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ  รูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีความสัมพันธกันแบบดาน–มุม–ดาน    

            

            

 

***หมายเหตุ ขอ 2.2 – 2.4 ใหพิจารณาคําตอบจากภาพท่ีนักเรียนสรางข้ึน*** 
  

สามารถสรางรูปสามเหลี่ยมไดหลากหลาย ใหอยูในดุลยพินิจของครูผูสอน 
 

∧ 
CBA 

∧ 
FED 

BA ED 
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จุดประสงค ระบไุดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

 

 

1.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน        . 

 

 

 

 

2.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน       . 

 

 

 

 

3.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน       . 

 

 

 

 

 

4.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน        . 

 

 

 

 

5. 

                                          ตอบ     สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน        . 

เฉลย  ใบงานท่ี 4.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 



208 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรยีนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 4.1-4.2 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (1-2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม
สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 
ดาน–มุม–ดาน เทากัน 
ทุกประการ 

มีวินัย 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–มุม–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําสมบัติของความเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน ไปใชอางอิงในการ

พิสูจน 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการคิดอยางเปนระบบ 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ใชการถามตอบทบทวนวา ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (เขียน

แทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากัน 

มีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ จากใบงานท่ี 4.1–4.2  

ข้ันสอน 

1. ครูยกตัวอยางโดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย เพ่ือพิสูจนรูปสามเหลี่ยมสอง

รูปเทากันทุกประการ โดยใชความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน ดังนี้ 

ตัวอยางท่ี 1 จงแสดงวารูปสามเหลี่ยม ABC และรูปสามเหลี่ยม PQR เทากันทุกประการ

โดยใชความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน 

 

 

 

 

 

 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 5 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

ดาน–มุม–ดาน (3) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 5 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

ดาน–มุม–ดาน (3) 

60๐ 

A 

C 

B 

2 ซม. 

4 ซม. 

60๐ 

P 

R 

Q 

2 ซม. 

4 ซม. 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

    วิธีทํา จากรปู กําหนดให 1. AB = PQ = 4 ซม. 

     2. BC = QR = 2 ซม. 

     3. CBA
∧

= RQP
∧

 = °60  

 ตองการพิสูจนวา รูปสามเหลี่ยม ABC และรูปสามเหลี่ยม PQR เทากัน       

ทุกประการ 

 พิสูจน  1.  AB = PQ = 4 ซม.        (กําหนดให) 

     2. CBA
∧

= RQP
∧

 = °60    (กําหนดให) 

     3.  BC = QR = 2 ซม.      (กําหนดให) 

     4 . ∆ ABC ≅ ∆ PQR      (มีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน) 

ตัวอยางท่ี 2  กําหนดให BC = BD และ CBA
∧

= A BD
∧

จงแสดงวาสามเหลี่ยม ABC 

เทากันทุกประการกับสามเหลี่ยม ABD 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

   วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. BC = BD   

     2. CBA
∧

= DBA
∧

 

 ตองการพิสูจนวา รูปสามเหลี่ยม ABC และรูปสามเหลี่ยม ABD เทากัน

ทุกประการ 

 พิสูจน  1.  BC = BD         (กําหนดให) 

     2. CBA
∧

= DBA
∧

      (กําหนดให) 

     3.  AB = AB       (เปนดานรวม) 

     4.  ∆ ABC ≅ ∆ ABD      (มีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน) 

ตัวอยางท่ี 3  กําหนดให AO = BO และ CO = DO จงแสดงวา ∆ AOC ≅ ∆ BOD  

 
   วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. AO = BO   

     2. CO = DO 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 ตองการพิสูจนวา ∆ AOC ≅ ∆ BOD 

 พิสูจน     1.  AO = BO        (กําหนดให) 

        2. COA
∧

= DOB
∧

      (เปนมุมตรงขาม) 

        3.  CO = DO      (กําหนดให) 

        4 . ∆ AOC  ≅ ∆ BOD  (มีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน) 

ตัวอยางท่ี 4   จากรูป จงพิสูจนวา AD = AC 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. BD = BC 

     2. DBA
∧

= CBA
∧

 

             ตองการพิสูจนวา AD = AC 

 พิสูจน 1. BD = BC   (กําหนดให) 

   2. DBA
∧

= CBA
∧

  (กําหนดให) 

                     3.  AB = AB   (เปนดานรวม) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

   4.  ∆ ABD ≅ ∆ ABC  (มีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน) 

   5.  AD = AC   (∆ ABD ≅ ∆ ABC) 
2. ใหนักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 5  
3. ใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 
ข้ันสรุป 
1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 
- จากใบงานท่ี 5 นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากัน 
ทุกประการ (รูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน) 
- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ 
ดาน–มุม–ดาน (รูปสามเหลี่ยมสองรูปตองมีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดาน 
คูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน) 
- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวา ดานหรือมุมท่ีโจทยไมไดกําหนดให มีความ
เทากันทุกประการ (ตองตรวจสอบใหไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ  
ดาน–มุม–ดาน) 
- นักเรียนสรุปเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน ไดอยางไร 
(ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย  ด.ม.ด.) กลาวคือ  
มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูป
สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธกีาร เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. นําสมบัติของความ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–มุม–ดาน ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

 

ระดับ 1 ตอบผิดทุกขอ/ตอบถูกตอง 1–9 คําตอบ

ยอย 

ระดับ 2 ตอบถูกตอง 10–19 คําตอบยอย 

ระดับ 3 ตอบถูกตอง 20–29 คําตอบยอย 

ระดับ 4 ตอบถูกตอง 30–39 คําตอบยอย 

2. ความสามารถในการคิด

อยางเปนระบบ 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1. จากรูป จงพิสูจนวา ∆ AOB  ≅  ∆ DOC 

 
  วิธีทํา     จากรูป กําหนดให 1. AO = DO 

     2. BOA
∧

=      . 

     3. BO =   . 

 ตองการพิสูจนวา  ∆ AOB  ≅       . 

 พิสูจน  1.  AO = DO         (    กําหนดให          ) 

     2. BOA
∧

=            (                          ) 

     3.  BO =              (                          ) 

     4 . ∆ AOB  ≅           (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

2. ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยม มี AB = CD และ DBA
∧

 = BDC
∧

 จงพิสูจนวา ∆ ABD  ≅  ∆ CDB 

 

  วิธีทํา   จากรูป กําหนดให 1. AB =     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา           . 

 พิสูจน  1.  AB =              (       กําหนดให       ) 

     2.           =     (                          ) 

     3.           =     (      เปนดานรวม     ) 

     4 .      (มีความสัมพันธแบบ                           ) 
  

ใบงานท่ี 5 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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3. จากรูปกําหนดให AD = BC และ DAB
∧

 =  CBA
∧

จงพิสูจนวา DBA
∧

 = CAB
∧

 

 

  วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

     5.              (                               ) 

 

 



218 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

 

จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1. จากรูป จงพิสูจนวา ∆ AOB  ≅  ∆ DOC 

 
  วิธีทํา     จากรูป กําหนดให 1. AO = DO 

     2. BOA
∧

=      . 

     3. BO =   . 

 ตองการพิสูจนวา  ∆ AOB  ≅       . 

 พิสูจน  1.  AO = DO         (    กําหนดให          ) 

     2. BOA
∧

=            (                          ) 

     3.  BO =              (                          ) 

     4 . ∆ AOB  ≅           (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

2. ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยม มี AB = CD และ DBA
∧

 = BDC
∧

 จงพิสูจนวา ∆ ABD  ≅  ∆ CDB 

 

  วิธีทํา   จากรูป กําหนดให 1. AB =     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา           . 

 พิสูจน  1.  AB =              (       กําหนดให       ) 

     2.           =     (                          ) 

     3.           =     (      เปนดานรวม     ) 

     4 .      (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

 

เฉลย ใบงานท่ี 5 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∆ ABD  ≅  ∆ CDB 

 ∆ ABD  ≅  ∆ CDB ดาน – มุม – ดาน 
 

กําหนดให 

 CD 
∧ 

ABD 
∧ 

CDB 

 CD 

BD DB 

∧ 
ABD 

∧ 
CDB 

∆ DOC 

∧ 
DOC 

CO 

กําหนดให 

ดาน–มุม–ดาน ∆ DOC 

CO 

เปนมุมตรงขาม 
∧ 

DOC 
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3. จากรูปกําหนดให AD = BC และ DAB
∧

 =  CBA
∧

จงพิสูจนวา DBA
∧

 = CAB
∧

 

 

  วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

     5.              (                               ) 

 

 

 AD  BC 
∧ 

BAD 
∧ 

ABC 
∧ 

ABD =  
∧ 

BAC 

∆ ABC  ≅  ∆ BAD 
∧ 

ABD =  
∧ 

BAC 

 AB  BA เปนดานรวม 

กําหนดให 
∧ 

BAD 
∧ 

ABC 

 AD  BC กําหนดให 

 ∆ ABC  ≅  ∆ BAD ดาน–มุม–ดาน 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรยีนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 5 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
นําสมบัติของความเทากัน
ทุกประการของรูป
สามเหลี่ยมสองรูป 
ท่ีสัมพันธกันแบบ  
ดาน–มุม–ดาน ไปใช
อางอิงในการพิสูจน 

มีวินัย 

ความสามารถในการคิด
อยางเปนระบบ 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม เทากัน

ทุกประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสองรูปใด ๆ เทากัน 

ทุกประการ (รูปเรขาคณิตสองรูปเทากันทุกประการ เม่ือสามารถนํารูปเรขาคณิตหนึ่ง 

ทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี) และรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย  ด.ม.ด.) กลาวคือ  

มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูป

สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

ข้ันสอน 

1. นักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 6.1 

2. ครใูหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

- จากใบงานท่ี 6.1 รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสรางข้ึน สรางจากเง่ือนไขท่ีกําหนดใหมี 

สิ่งใดท่ีมีขนาดเทากันบาง (มีมุมคูท่ีสมนัยกันมีขนาดเทากัน 2 คู และดานท่ีเปนแขนรวม

ของมุมคูท่ีสมนัยกันยาวเทากัน 1 คู) 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

1. ไมโพรแทรกเตอรหรือ 

ไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

2. วงเวียน  

3. กระดาษลอกลาย 

4. ใบงานท่ี 6.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (1) 

5. ใบงานท่ี 6.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 - ภาพท้ังสองท่ีเกิดข้ึนจากการสราง มีลักษณะเปนอยางไรกัน (เทากันทุกประการ) 

- ผลท่ีไดตามมาจากท่ีสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการคืออะไร (ดานท่ีสมนัยกัน

ท่ีเหลืออีก 2 คู จะยาวเทากันเปนคู ๆ และมุมคูท่ีสมนัยกันท่ีเหลืออีก 1 คูจะมีขนาด

เทากัน) 

- นักเรียนสามารถสรุปความรูท่ีเกิดจากการสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปตามเง่ือนไข 

ท่ีกําหนดขางตนไดหรือไม อยางไร (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม  

(เขียนแทนดวย  ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวม

ของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ)   

2. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 6.2 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 6.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (1) 

2. ใบงานท่ี 6.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (2) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปมี

ความสัมพันธกันแบบ 

มุม–ดาน–มุม เทากัน

ทุกประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

6.1–6.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

6.1–6.2  

 

รายการกิจกรรม 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 6.1 ขอท่ี 1 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 6.1 ขอท่ี 1  

มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 6.1 ขอท่ี 2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 6.1 ขอท่ี 2  

มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 6.2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 6.2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3–4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  5–6 รายการ 

2. ทักษะการใหเหตุผล 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

6.1–6.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

6.1–6.2  

 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
    ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1  สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2  วัดขนาดมุม ABC
∧

 ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.3  สราง GEF
∧

 ใหมีขนาดเทากับ ABC
∧

แลวลาก 
→
EG  

1.4  วัดขนาดมุม ACB
∧

 ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.5  สราง HFE
∧

 ใหมีขนาดเทากับ ACB
∧

แลวลาก 
→
FH 

1.6  กําหนดใหจุด D เปนจุดตัดของ 
→
EG  และ 

→
FH  

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.7 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ           

1.8 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว       เทากัน 1 คู  คือ   BC   =     

1.9 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให      มุมมีขนาด       เทากัน 1 คู  คือ        =     

1.10 การสรางตามขอ 1.4–1.6 เพ่ือให                        เทากัน 1 คู  คือ       =     

ใบงานท่ี 6.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.6 
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1.11 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกัน 

แบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 1.7–1.10) 

ตอบ   

   

   

   
 

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.6 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.6 

 

 

 

 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป คือ  

                       

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให                                    เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.3 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให                              เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.4 การสรางตามขอ 1.4–1.6 เพ่ือให                              เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ   
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จุดประสงค ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม เทากันทุกประการ 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

 

 

1.       ตอบ                . 

 

 

 

 

2.       ตอบ                . 

 

 

 

 

3.       ตอบ                . 

 

 

 

 

4.       ตอบ                . 

 

 

 

 

5.       ตอบ                . 

 

ใบงานท่ี 6.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
 ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1 สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2  วัดขนาดมุม ABC
∧

 ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.3  สราง GEF
∧

 ใหมีขนาดเทากับ ABC
∧

แลวลาก 
→
EG  

1.4  วัดขนาดมุม ACB
∧

 ดวยไมโพรแทรกเตอรหรือไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

1.5  สราง HFE
∧

 ใหมีขนาดเทากับ ACB
∧

แลวลาก 
→
FH 

1.6  กําหนดใหจุด D เปนจุดตัดของ 
→
EG  และ 

→
FH  

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.7 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ           

1.8 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว       เทากัน 1 คู  คือ   BC   =     

1.9 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให      มุมมีขนาด       เทากัน 1 คู  คือ        =     

1.10 การสรางตามขอ 1.4–1.6 เพ่ือให                        เทากัน 1 คู  คือ       =     

เฉลย ใบงานท่ี 6.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.6 
 
 
 
 
 
 

 สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี 

EF 

มุมมีขนาด 

∧ 
CBA 

∧ 
FEG 

∧ 
BCA 

∧ 
EFH 
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1.11 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกัน 

แบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 1.7–1.10) 

ตอบ             

                   

                   

                   
 

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.6 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.6 

 

 

 

 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป คือ  

                       

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให                                    เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.3 การสรางตามขอ 1.2–1.3 เพ่ือให                              เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.4 การสรางตามขอ 1.4–1.6 เพ่ือให                              เทากัน 1 คู  คือ         =    

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ   

   

   

   

 

***หมายเหตุ ขอ 2.2–2.4 ใหพิจารณาคําตอบจากภาพท่ีนักเรียนสรางข้ึน*** 

รูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีความสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

รูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC มีความสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

สามารถสรางรูปสามเหลี่ยมไดหลากหลาย ใหอยูในดุลยพินิจของครูผูสอน 

ดานมีความยาว 

มุมมีขนาด 

มุมมีขนาด 

สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี 



230 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

จุดประสงค ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม เทากันทุกประการ 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

 

 

1.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม        . 

 

 

 

 

2.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม        . 

 

 

 

 

3.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม        . 

 

 
 

 

 

4.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม       . 

 

 
 

5.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม       . 

 

  

เฉลย  ใบงานท่ี 6.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 6.1-6.2  รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (1–2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม

สองรูปมีความสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม 

เทากันทุกประการ 
มีวินัย 

การใหเหตุผล 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําสมบัติของความเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม ไปใชอางอิง 

ในการพิสูจน 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการคิดอยางเปน

ระบบ 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (เขียน

แทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาว

เทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) และ รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู  

และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น

เทากันทุกประการ)  

ข้ันสอน 

1. ครูยกตัวอยางโดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย เพ่ือพิสูจนรูปสามเหลี่ยม 

สองรูปเทากันทุกประการ โดยใชความสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม ดังนี้ 

 

 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

มุม–ดาน–มุม (3) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

มุม–ดาน–มุม (3) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

 

ตัวอยางท่ี 1   จากรูป จงพิสูจนวา ∆ ABC  ≅  ∆ DEC 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให   1. CBA

∧
= CED

∧
 

2. BC = EC  

3. BCA
∧

= ECD
∧

 

 ตองการพิสูจนวา     ∆ ABC  ≅  ∆ DEC 

 พิสูจน    1. CBA
∧

= CED
∧

       (กําหนดให) 

2.  BC = EC        (กําหนดให) 

 3.  BCA
∧

= ECD
∧

       (กําหนดให) 

4 . ∆ ABC  ≅  ∆ DEC    (มีความสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 2   กําหนดให ADขนานกับ CB  และ OD = OC  

จงพิสูจนวา ∆ AOD  ≅  ∆ BOC 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให   1. ADขนานกับ CB  

                            2. OD = OC 

 ตองการพิสูจนวา     ∆ AOD  ≅  ∆ BOC 

 พิสูจน    1.  DOA
∧

= COB
∧

       (เปนมุมตรงขาม) 

2.  OD = OC        (กําหนดให) 

 3.  AD  // CB        (กําหนดให) 

        จะได ODA
∧

= OCB
∧

   (เปนมุมแยง) 

4 . ∆ AOD  ≅  ∆ BOC   (มีความสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม) 

 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 235 
 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 3   กําหนดให AB = AC และ EBA
∧

= DCA
∧

จงแสดงวา BE = CD และ 

AEB
∧

= ADC
∧

 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให   1. AB = AC  

          2. EBA
∧

= DCA
∧

 

ตองการพิสูจนวา     BE = CD และ AEB
∧

= ADC
∧

 

พิสูจน   1.  EBA
∧

= DCA
∧

       (กําหนดให) 

2.  AB = AC        (กําหนดให) 

3.  EAB
∧

= DAC
∧

       (เปนมุมรวม) 

4 . ∆ ABE ≅ ∆ ACD       (มีความสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม) 

5. BE = CD        (∆ ABE ≅ ∆ ACD) 

6. AEB
∧

= ADC
∧

       (∆ ABE ≅ ∆ ACD) 
2. ใหนักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 7 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

- จากใบงานท่ี 7 นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากัน 

ทุกประการ (รูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม) 

- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ 

มุม – ดาน – มุม (รูปสามเหลี่ยมสองรูปมีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปน 

แขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน) 

- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวา ดานหรือมุมท่ีโจทยไมไดกําหนดให มีความ

เทากันทุกประการ (ตองตรวจสอบใหไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ  

 มุม–ดาน–มุม) 

- นักเรียนสรุปเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธแบบ มุม–ดาน–มุม ไดอยางไร  

(ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ ท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ี

มีขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนั้นจะเทากันทุกประการ) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. นําสมบัติของความ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ  

มุม–ดาน–มุม ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

7 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7  

ระดับ 1 ตอบผิดทุกขอ/ตอบถูกตอง 1–10 คําตอบ

ยอย 

ระดับ 2 ตอบถูกตอง 11–21 คําตอบยอย 

ระดับ 3 ตอบถูกตอง 22–32 คําตอบยอย 

ระดับ 4 ตอบถูกตอง 33–43 คําตอบยอย 

2. ความสามารถในการ

คิดอยางเปนระบบ 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

7 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1. จากรูป กําหนดให  CAB
∧

 = ACD
∧

 และ ACB
∧

 = CAD
∧

 จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅  ∆ CDA 

 

  วิธีทํา     จากรูป กําหนดให 1. CAB
∧

 = ACD
∧

 

     2. ACB
∧

=     . 

 ตองการพิสูจนวา  ∆ ABC  ≅         . 

 พิสูจน  1.  CAB
∧

 = ACD
∧

        (      กําหนดให        ) 

     2.       =          (      เปนดานรวม     ) 

     3.  ACB
∧

 =                   (                          ) 

     4 . ∆ ABC  ≅         (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

  

ใบงานท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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2. จากรูปกําหนดให ∆ PQR  มี  PQ  =  PR  และ TQP
∧

 = SRP
∧

 จงพิสูจนวา  ∆ PQT  ≅  ∆ PRS 

 

    วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

3. จากรูป กําหนดให  AD   ตัดกับ  CB  ท่ีจุด O จงพิสูจนวา OBA
∧

= ODC
∧

 

 

  วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

     5.           =    (                               ) 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1. จากรูป กําหนดให  CAB
∧

 = ACD
∧

 และ ACB
∧

 = CAD
∧

 จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ CDA 

 

  วิธีทํา     จากรูป กําหนดให 1. CAB
∧

 = ACD
∧

 

     2. ACB
∧

=     . 

 ตองการพิสูจนวา  ∆ ABC  ≅         . 

 พิสูจน  1.  CAB
∧

 = ACD
∧

        (      กําหนดให        ) 

     2.    AC   =  CA      (      เปนดานรวม     ) 

     3.  ACB
∧

 =                   (      กําหนดให        ) 

     4 . ∆ ABC  ≅         (มีความสัมพันธแบบ   มุม–ดาน–มุม       ) 

  

เฉลย ใบงานท่ี 7 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∆ CDA 

∧ 
DAC 

∧ 
DAC 

∆ CDA 
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2. จากรูปกําหนดให ∆ PQR  มี  PQ  =  PR  และ TQP
∧

 = SRP
∧

 จงพิสูจนวา  ∆ PQT  ≅  ∆ PRS 

 

    วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

3.  จากรูป กําหนดให  AD   ตัดกับ  CB  ท่ีจุด O จงพิสูจนวา OBA
∧

= ODC
∧

 

 

  วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1.       =           . 

     2.       =           . 

 ตองการพิสูจนวา        

 พิสูจน  1.           =     (                               ) 

     2.           =    (                               ) 

     3.           =    (                               ) 

    4 .             (มีความสัมพันธแบบ                           ) 

     5.           =    (                               ) 

มุม–ดาน–มุม ∆ PQT  ≅  ∆ PRS 

กําหนดให 

กําหนดให 

เปนมุมรวม 

PQ PR 
∧ 

QPT 
∧ 

RPS 

∧ 
PRS 

∧ 
PQT 

∆ PQT  ≅  ∆ PRS 

∧ 
PRS 

∧ 
PQT 

PQ PR 

AO CO 
∧ 

ABO   =   
∧ 

CDO 

∧ 
BAO 

∧ 
DCO 

กําหนดให 

กําหนดให 

∆ ABO ≅ ∆ CDO มุม–ดาน–มุม 

∧ 
BAO 

∧ 
DCO 

AO CO 

เปนมุมตรงขาม 
∧ 

COD 
∧ 

AOB 

∆ ABO ≅ ∆ CDO 
∧ 

ABO      
∧ 

CDO 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 7 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

นําสมบัติของความเทากัน
ทุกประการของรูป
สามเหลี่ยมสองรูปท่ี
สัมพันธกันแบบ  
มุม–ดาน–มุม ไปใชอางอิง
ในการพิสูจน 

มีวินัย 

ความสามารถในการคิด
อยางเปนระบบ 

1 2 3 4 1 2 3 4 
1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–ดาน–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธ

กันแบบ ดาน–ดาน–ดาน เทากัน 

ทุกประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล  

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดาน 

คูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

และ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ี

สัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาด

เทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

ข้ันสอน 

1. นักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 8.1 

2. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน  

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

1. วงเวียน 

2. กระดาษลอกลาย 

3. ใบงานท่ี 8.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน (1)  

4. ใบงานท่ี 8.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 8.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน (1)  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

    - จากใบงานท่ี 8.1 รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสรางข้ึน สรางจากเง่ือนไขท่ีกําหนดใหมี

สิ่งใดท่ีมีขนาดเทากันบาง (ดานคูท่ีสมนัยกันยาวเทากัน 3 คู) 

   - ภาพท้ังสองท่ีเกิดข้ึนจากการสราง มีลักษณะเปนอยางไรกัน (เทากันทุกประการ) 

   - ผลท่ีไดตามมาจากท่ีสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการคืออะไร (มุมคูท่ีสมนัย

กันท่ีเหลืออีก 3 คู จะมีขนาดเทากันเปนคู ๆ) 

   - นักเรียนสามารถสรุปความรูท่ีเกิดจากการสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปตามเง่ือนไข

ท่ีกําหนดขางตนไดหรือไม อยางไร (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูป

นั้นเทากันทุกประการ)   

2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 8.2 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

2. ใบงานท่ี 8.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ  

ดาน–ดาน–ดาน 

เทากันทุกประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

8.1–8.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

8.1–8.2 

 

รายการกิจกรรม 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 8.1 ขอท่ี 1 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8.1 ขอท่ี 1  

  มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 8.1 ขอท่ี 2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8.1 ขอท่ี 2  

  มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 8.2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8.2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3–4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  5–6 รายการ 

2. การใหเหตุผล 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

8.1–8.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

8.1–8.2 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
    ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1 สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ BA  ใช E เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคง 

1.3 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ AC  ใช F เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคงตัดสวนโคงท่ีไดจากขอ 1.2 

1.4 กําหนด D คือจุดตัดท่ีไดจากการเขียนสวนโคงขอ 1.2 และ 1.3 

1.5 ลาก DE  และ DF  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.6 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ           

1.7 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือใหได      ดานมีความยาว      เทากัน 1 คู  คือ    =       . 

1.8 การสรางตามขอ 1.2 และ 1.4 เพ่ือใหได                          เทากัน 1 คู คือ           =   

ใบงานท่ี 8.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 
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1.9 การสรางตามขอ 1.3 และ 1.4 เพ่ือใหได                          เทากัน 1 คู คือ           =   

1.10 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกันแบบใด 

(สรุปจากคําถามท่ี 1.6–1.9) 

ตอบ   

  

  

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.5 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป  

คือ             

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.3 การสรางตามขอ 1.2 และ 1.4 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.4 การสรางตามขอ 1.3 และ 1.4 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ             
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

 

 

1.       ตอบ                 

 

 

 

 

2.       ตอบ                 

 

 

 

 

3.       ตอบ                 

 
 
 

 

 

4.       ตอบ                 

 

 
 

 

 

5.       ตอบ                 

ใบงานท่ี 8.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชาคณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. กําหนดรูปตนแบบสามเหลี่ยม ABC 

 
    ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม DEF ใหเทากันทุกประการกับรูปสามเหลี่ยม ABC โดยมีวิธีการสรางดังนี้ 

1.1 สราง EF  ใหมีความยาวเทากับ BC  

1.2 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ BA  ใช E เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคง 

1.3 กางวงเวียนใหรัศมีเทากับ AC  ใช F เปนจุดศูนยกลาง เขียนสวนโคงตัดสวนโคงท่ีไดจากขอ 1.2 

1.4 กําหนด D คือ จุดตัดท่ีไดจากการเขียนสวนโคงขอ 1.2 และ 1.3 

1.5 ลาก DE  และ DF  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

คําถาม 

1.6 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูป

สามเหลี่ยม ABC คือ    สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี    

  

เฉลย  ใบงานท่ี 8.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 
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1.7 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือให      ดานมีความยาว      เทากัน 1 คู  คือ    =       . 

1.8 การสรางตามขอ 1.2 และ 1.4 เพ่ือใหได                          เทากัน 1 คู คือ           =   

1.9 การสรางตามขอ 1.3 และ 1.4 เพ่ือใหได                          เทากัน 1 คู คือ           =   

1.10 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC วามีความสัมพันธกันแบบใด 

(สรุปจากคําถามท่ี 1.6–1.9) 

ตอบ  รูปสามเหลี่ยม DEF และรูปสามเหลี่ยม ABC มีความสัมพันธกันแบบ ดาน – ดาน – ดาน  

   

   

   

2. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยม 1 รูป เปนภาพตนแบบ (ลักษณะภาพท่ีตางจากขอ 1) และดําเนินการสราง

รูปสามเหลี่ยมอีก 1 รูป ตามขอ 1.1–1.5 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสรางตามขอ 1.1–1.5 

 

คําถาม 

2.1 ผลท่ีไดจากการใชกระดาษลอกลาย ตรวจสอบความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป  

คือ             

2.2 การสรางตามขอ 1.1 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.3 การสรางตามขอ 1.2 และ 1.4 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.4 การสรางตามขอ 1.3 และ 1.4 เพ่ือใหได เทากัน 1 คู คือ           =   

2.5 ใหนักเรียนสรุปลักษณะของรูปสามเหลี่ยมท้ัง 2 รูป วามีความสัมพันธกันแบบใด (สรุปจากคําถามท่ี 

2.1–2.4) 

ตอบ   รูปสามเหลี่ยมท้ังสองรูป มีความสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน    

                   

***หมายเหตุ ขอ 2.2–2.4 ใหพิจารณาคําตอบจากภาพท่ีนักเรียนสรางข้ึน*** 

ดานมีความยาว 

ดานมีความยาว 

BC EF 

BA ED 

DF AC 

สามารถสรางรูปสามเหลี่ยมไดหลากหลาย ใหอยูในดุลยพินิจของครูผูสอน 

ดานมีความยาว 

ดานมีความยาว 

ดานมีความยาว 

สามเหลี่ยมสองรูปซอนทับกันสนิทพอดี 
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จุดประสงค ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

 

 

1.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน        

 

 

 

 

2.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน        

 

 

 

 

3.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน        

 
 
 

 

 

4.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน        

 

 
 

 

 

5.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน        

  

เฉลย ใบงานท่ี 8.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 8.1–8.2 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (1–2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม
สองรูปมีความสัมพันธกัน
แบบ ดาน–ดาน–ดาน 
เทากันทุกประการ 

มีวินัย 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–ดาน–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําสมบัติของความเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน ไปใชอางอิง 

ในการพิสูจน 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

การคิดอยางเปนระบบ 

 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดาน 

คูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ)  

รูปสามเหลี่ยมสองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู  

และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น

เทากันทุกประการ) และ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน  

(ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) 

กลาวคือ มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

ข้ันสอน 

1. ครูยกตัวอยางโดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย เพ่ือพิสูจนรูปสามเหลี่ยม

สองรูปเทากันทุกประการ โดยใชความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน ดังนี้ 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

ดาน–ดาน–ดาน (3) 

  

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

ดาน–ดาน–ดาน (3) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

 

ตัวอยางท่ี 1   จากรูป จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ ADC 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. AB = CD  

     2. BC = DA  

          ตองการพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ ADC 

พิสูจน 1.  AB = CD          (กําหนดให) 

 2.  BC = DA          (กําหนดให) 

 3.  AC = CA          (เปนดานรวม) 

                     4 . ∆ ABC ≅ ∆ ADC  (มีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 2   จากรูป จงแสดงวา BCA
∧

= ADB
∧

 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. AC = BD  

     2. BC = AD 

 ตองการพิสูจนวา BCA
∧

= ADB
∧

 

พิสูจน 1.  AC = BD           (กําหนดให) 

  2.  BC = AD           (กําหนดให) 

  3.  AB = BA           (เปนดานรวม) 

  4 . ∆ ABC ≅ ∆ BAD  (มีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน) 

  5. BCA
∧

= ADB
∧

           (∆ ABC ≅ ∆ BAD) 

2. ครูใหนักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 9 

3. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุปดังนี้ 

- จากใบงานท่ี 9 นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวา มุมท่ีโจทยไมไดกําหนดให 

มีความเทากันทุกประการ (ตองตรวจสอบใหไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกัน

แบบ ดาน–ดาน–ดาน) 

- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ 

ดาน–ดาน–ดาน (รูปสามเหลี่ยมสองรูปตองมีดานยาวเทากันสามคู) 

- นักเรียนสรุปเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน ไดอยางไร 

(ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) 

กลาวคือ มีมีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. นําสมบัติของความ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–ดาน–ดาน ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

รายการกิจกรรม 

– แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 9 ขอท่ี 1  

– วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 9 ขอท่ี 1 มีความถูกตอง 

– แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 9 ขอท่ี 2  

– วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 9 ขอท่ี 2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 

2. การคิดอยางเปนระบบ 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1.  สี่เหลี่ยม  ABCD  มี  AB  =  CD , BC  =  DA  จงพิสูจนวา  ∆ DAC  ≅  ∆ BCA 

 
  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

  ………………………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

2.  สี่เหลี่ยม PQRS  มี PQ = PS และ QR = SR  จงพิสูจนวา RPQ
∧

 = RPS
∧

 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

 

1.  สี่เหลี่ยม  ABCD  มี  AB = CD, BC = DA  จงพิสูจนวา  ∆ DAC  ≅  ∆ BCA 

 
  วิธีทํา  ……………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

……………………………..………………………………………………………………………………………………………………

……………………………..………………………………………………………………………………………………………………

……………………………..………………………………………………………………………………………………………………

……………………………..………………………………………………………………………………………………………………

……………………………..………………………………………………………………………………………………………………

……………………………..……………………………………………………………………………………………………………… 

2.  สี่เหลี่ยม PQRS  มี PQ = PS และ QR = SR  จงพิสูจนวา RPQ
∧

 = RPS
∧

 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………….. 

 

 

เฉลย ใบงานท่ี 9 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

 จากรูป กําหนดให 1. AB = CD  

     2. BC = DA  

          ตองการพิสูจนวา ∆ DAC ≅  ∆ BCA 

พิสูจน    1.  AB = CD     (กําหนดให) 

2.  BC = DA     (กําหนดให) 

3.  AC = CA     (เปนดานรวม) 

                        4 . ∆ ABC ≅  ∆ ADC   (มีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน) 

∧ 
SPR 

∧ 
QPR 

วิธีทํา  จากรูป กําหนดให 1. PQ = PS  

    2. QR = SR  

    ตองการพิสูจนวา            =   

       พิสูจน    1.  PQ = PS       (กําหนดให) 

                  2.  QR = S       (กําหนดให) 

                  3.  PR = RP       (เปนดานรวม) 

                  4 . ∆ ABC ≅ ∆ ADC   (มีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน) 

                  5.          =               (∆ ABC ≅ ∆ ADC  )   

   

 

∧ 
SPR 

∧ 
QPR 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 9 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
นําสมบัติของความเทากัน 
ทุกประการของรูป
สามเหลี่ยมสองรูปท่ี
สัมพันธกันแบบ  
ดาน–ดาน–ดาน ไปใช
อางอิงในการพิสูจน 

มีวินัย 

การคิดอยางเปนระบบ 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน เทากัน

ทุกประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผล  

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาว

เทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธ กันแบบ มุม–ดาน– มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธ กันแบบ  

มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม .ด .ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู   

และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากัน

ทุกประการ) และ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (ถารูป

สามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) กลาวคือ  

มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

ข้ันสอน 

1. นักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 10.1  

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

1. ใบงานท่ี 10.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน (1)  

2. ใบงานท่ี 10.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน (2)  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 10.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน (1)  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 2. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน  (นักเรียน

สามารถแสดงแนวคิดไดหลายวิธี ครูสามารถชี้นําแนวคิดเพ่ิมเติมจากแนวคิดของ

นักเรียนไดตามศักยภาพของนักเรียน)  

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

     - จากการทําใบงานท่ี 10.1 นักเรียนสามารถสรุปความเทากันทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน ไดอยางไร (ถารูปสามเหลี่ยม 

ท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาด

เทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู แลว

รูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 10.2 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

2. ใบงานท่ี 10.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน (2)  
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน 

เทากันทุกประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10.1–10.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

10.1–10.2 

 

รายการกิจกรรม 

– แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 10.1  

– วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 10.1 มีความถูกตอง 

– เติมขอความลงในใบงานท่ี 10.2 ครบถวน 

– ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 10.2  มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 

2. การใหเหตุผล 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10.1–10.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

10.1–10.2 

 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

 

กําหนดให A B C
∧

= D EF
∧

, BCA
∧

 = DFE
∧

และ AB = DE จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ DEF 

 
    วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1.  BCA

∧
    =     

     2.             =  D EF
∧

. 

     3.             =       . 

 ตองการพิสูจนวา             . 

 พิสูจน  1.  BCA
∧

  =             (  กําหนดให  ) 

     2.           =  D EF
∧

.  (                         ) 

     3. ดังนั้น BA C
∧

 =            (  จากขอ 1, ขอ 2 และ มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม  .

          รวมกันได 180 องศา ซ่ึง        และ       เปนมุม   . 

          ท่ีเหลือของรูปสามเหลี่ยมสองรูป  ) 

     4.           =               (  กําหนดให  ) 

     5 . ∆ ABC  ≅  ∆ DEF   (  มีความสัมพันธแบบ          

          พิจารณาจาก ขอ        , ขอ  4  และ ขอ          ) 

 

ดังนั้น หากรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ          

สามเหลี่ยมสองรูปนั้นก็จะสัมพันธกันแบบ          ดวย 

ใบงานท่ี 10.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∧ 
EDF 

∧ 
EDF 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

 

 

1.       ตอบ                

 

 

 

 

2.       ตอบ                

 

 

 

 

3.       ตอบ                

 
 
 

 

 

4.       ตอบ                

 

 
 

 

 

5.       ตอบ                

 

ใบงานท่ี 10.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

 

กําหนดให A B C
∧

= D EF
∧

, BCA
∧

 = DFE
∧

และ AB = DE จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ DEF 

 
    วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1.  BCA

∧
    =     

     2.             =  D EF
∧

. 

     3.    AB      =      DE . 

 ตองการพิสูจนวา      ∆ ABC ≅ ∆ DEF    . 

 พิสูจน  1.  BCA
∧

  =             (  กําหนดให  ) 

     2.           =  D EF
∧

.  (  กําหนดให          ) 

     3. ดังนั้น BA C
∧

 =            (  จากขอ 1 , ขอ 2 และ มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม  .

          รวมกันได 180 องศา ซ่ึง         และ        เปนมุม   . 

          ท่ีเหลือของรูปสามเหลี่ยมสองรูป  ) 

     4.     AB    =   DE          (  กําหนดให  ) 

     5 . ∆ ABC  ≅  ∆ DEF   (  มีความสัมพันธแบบ   มุม–ดาน–มุม     

          พิจารณาจาก ขอ    2   , ขอ  4  และ ขอ    3     ) 

 

ดังนั้น หากรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ    มุม–ดาน–มุม     

สามเหลี่ยมสองรูปนั้นก็จะสัมพันธกันแบบ    มุม–มุม–ดาน     ดวย 

เฉลย  ใบงานท่ี 10.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∧ 
DFE 

∧ 
ABC 

∧ 
DFE 

∧ 
ABC 

∧ 
EDF 

∧ 
EDF 

∧ 
EDF 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน เทากันทุกประการ 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

 

 

1.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน        

 

 

 

 

2.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน        

 

 

 

 

3.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน        

 
 
 

 

 

4.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน        

 

 
 

 

 

5.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน        

  

เฉลย ใบงานท่ี 10.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 10.1-10.2 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (1-2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม
สองรูปมีความสัมพันธกัน
แบบ ดาน–ดาน–ดาน 
เทากันทุกประการ 

มีวินัย 

การใหเหตุผล 

1 2 3 4 1 2 3 4 
1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

มุม–มุม–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําสมบัติของความเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน ไปใชอางอิง 

ในการพิสูจน 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

การคิดอยางเปนระบบ 
คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดาน 

คูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ)  

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู  

และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น

เทากันทุกประการ)  รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (ถารูป

สามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) กลาวคือ  

มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) และ  

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบมุม–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกัน

แบบ มุม–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู 

และดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนัน้เทากันทุกประการ) 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

มุม–มุม–ดาน (3) 

  

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ  

มุม–มุม–ดาน (3) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 ข้ันสอน 

1. ครูยกตัวอยางโดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย เพ่ือพิสูจนรูปสามเหลี่ยม

สองรูปเทากันทุกประการ โดยใชความสัมพันธแบบมุม–มุม–ดาน ดังนี้ 

 

ตัวอยางท่ี 1   จากรูป จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ DEF 

 

วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. BA C
∧

 =  EDF
∧

  

     2. A B C
∧

 =  D EF
∧

 

     3.  AC    =  DF 

          ตองการพิสูจนวา         ∆ ABC  ≅  ∆ DEF 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

พิสูจน 1. BA C
∧

 = EDF
∧

 (กําหนดให) 

  2. A B C
∧

 = D EF
∧

 (กําหนดให) 

  3.  AC = DF  (กําหนดให) 

                     4 . ∆ ABC ≅ ∆ DEF   (มีความสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน) 

ตัวอยางท่ี 2   จากรูป จงแสดงวา A B O
∧

= CDO
∧

 

 
วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. AB = CD  

     2. BA O
∧

=DCO
∧

 

 ตองการพิสูจนวา   A B O
∧

= CDO
∧
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

พิสูจน  1. A OB
∧

= COD
∧

 (เปนมุมตรงขาม) 

   2. BA O
∧

=DCO
∧

 (กําหนดให) 

   3. AB = CD  (กําหนดให) 

   4. ∆ ABO ≅ ∆ CDO (มีความสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน) 

   5. A B O
∧

= CDO
∧

 (∆ ABO ≅ ∆ CDO) 

2. ครูใหนักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 11 

3. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 

 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

- จากใบงานท่ี 11 นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูป

เทากันทุกประการ (รูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน) 

- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ 

มุม–มุม–ดาน (รูปสามเหลี่ยมสองรูปมีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขาม

กับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

- นักเรียนสามารถตรวจสอบไดอยางไรวา ดานหรือมุมท่ีโจทยไมไดกําหนดให มีความ

เทากันทุกประการ (ตองตรวจสอบใหไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูป สัมพันธกันแบบ 

มุม–มุม–ดาน) 

- นักเรียนสรุปเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน ไดอยางไร 

(ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ม.ม.ด.) กลาวคือ 

มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากัน

หนึ่งคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. นําสมบัติของความ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ  

มุม–มุม–ดาน ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

11 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

รายการกิจกรรม 

– แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 11 ขอท่ี 1  

– วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 11 ขอท่ี 1 มีความถูกตอง 

– แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 11 ขอท่ี 2  

– วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 11 ขอท่ี 2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1 รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2 รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3 รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4 รายการ 

2. การคิดอยางเปนระบบ 

3. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

11 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

1.  จากรูป จงพิสูจนวา  AB = DE 

 
  วิธีทํา                 

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

  

ใบงานท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 281 
 

2.  รูปสี่เหลี่ยม ABCD  รูปสี่เหลี่ยมใดๆ จงพิสูจนวา A CD
∧

 = A CB
∧

 

 

 

 

 

 

 

 

  วิธีทํา                 
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จุดประสงค นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

1.  จากรปู จงพิสูจนวา  AB = DE 

 
  วิธีทํา      จากรูป  กําหนดให 1.     =       

        2.     =         

        3.  AC  =  DC       

     ตองการพิสูจนวา   AB  =  DE          

     พิสูจน 1.       =   (กําหนดให)     

      2.       =   (กําหนดให)     

      3.  AC  =  DC   (กําหนดให)     

      4.  ∆ ABC  ≅  ∆ DEC  (มีความสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน)  

      5.  AB  =  DE   (∆ ABC  ≅  ∆ DEC)    

                

                

                

                

  

เฉลย ใบงานท่ี 11 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∧ 
ACB 

∧ 
DCE 

∧ 
ABC 

∧ 
DEC 

∧ 
ACB 

∧ 
DCE 

∧ 
ABC 

∧ 
DEC 
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2.  รูปสี่เหลี่ยม ABCD  รูปสี่เหลี่ยมใดๆ จงพิสูจนวา A CD
∧

 = A CB
∧

 

 

 

 

 

 

 

 

  วิธีทํา   จากรูป  กําหนดให 1.     =         

        2.     =       

     ตองการพิสูจนวา            =            

     พิสูจน 1.       =   (กําหนดให)     

      2.       =   (กําหนดให)     

      3.  AC  =  AC   (เปนดานรวม)     

      4.  ∆ ACD  ≅  ∆ ACB  (มีความสัมพันธแบบ มุม–มุม–ดาน)  

      5.       =   (∆ ACD  ≅  ∆ ACB)    

                

                

                

                

  

∧ 
DAC 

∧ 
BAC 

∧ 
ADC 

∧ 
ABC 

∧ 
ACD 

∧ 
ACB 

∧ 
ADC 

∧ 
ABC 

∧ 
DAC 

∧ 
BAC 

∧ 
ACD 

∧ 
ACB 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 11 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
นําสมบัติของความเทากัน
ทุกประการของรูป
สามเหลี่ยมสองรูปท่ี
สัมพันธกันแบบ  
ดาน–ดาน–ดาน ไปใช
อางอิงในการพิสูจน 

มีวินัย 

การคิดอยางเปนระบบ 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

เทากันทุกประการ 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. นําสมบัติของความเทากันทุก

ประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน  

ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

2. การใหเหตุผล  

ดานเจตคต ิ

- 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ี

สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาว

เทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) รูปสามเหลี่ยม 

สองรปูท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม 

(เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวมของ

มุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) รูปสามเหลี่ยมสองรูป

ท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน 

(เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) กลาวคือ มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น

เทากันทุกประการ) และรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (ถารูป

สามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมี

ขนาดเทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู  

แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ 

1. ไมโพรแทรกเตอรหรือ 

ไมโพรแทรกเตอรครึ่งวงกลม 

2. วงเวียน 

3. กระดาษลอกลาย 

4. ใบงานท่ี 12.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1)  

5. ใบงานท่ี 12.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (2)  

6. ใบงานท่ี 12.3 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3)  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

การคิดอยางเปนระบบ 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย 

 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนออกเปนกลุม ๆ ละ 4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง 

ออน และแจกใบงานท่ี 12.1 โดยใหนักเรียนในแตละกลุมรวมกันอภิปรายและตอบคําถาม 

(ใหเวลาประมาณ 10 นาที) 

2. แตละกลุมสงตัวแทนออกมาอภิปรายแนวคิดท่ีไดจากการทําใบงาน โดยครูและนักเรียน

กลุมท่ีไมใชกลุมนําเสนอรวมอภิปรายเพ่ิมเติม เพ่ือแลกเปลี่ยนแนวคิด 

(ในแตละขอสามารถแสดงแนวคิดไดหลายวิธี ครูสามารถชี้นําแนวคิดเพ่ิมเติมจากแนวคิด

ของนักเรียนไดตามศักยภาพของนักเรียน) 

3. ครูใหนักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 12.2 (ใหเวลาประมาณ 5 นาที) 

4. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 

5. ครูยกตัวอยางโดยใชการถามตอบประกอบการอธิบาย เพ่ือพิสูจนรูปสามเหลี่ยมสองรูป

เทากันทุกประการ โดยใชความสัมพันธแบบฉาก–ดาน–ดาน ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 12.1 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1)  

2. ใบงานท่ี 12.2 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (2)  

3. ใบงานท่ี 12.3 เรื่อง รูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3)  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 1   จากรูป จงพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ MNO 

 

วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. A B C
∧

 = MNO
∧

  

     2. AB = MN 

     3. AC = MO 

          ตองการพิสูจนวา ∆ ABC ≅ ∆ MNO 

พิสูจน 1. A B C
∧

 = MNO
∧

 (กําหนดให) 

  2.  AB = MN  (กําหนดให) 

  3.  AC = MO  (กําหนดให) 

  4.  ∆ ABC ≅ ∆ MNO (มีความสัมพันธแบบ ฉาก–ดาน–ดาน) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตัวอยางท่ี 2   จากรูป จงแสดงวา  GH = ST 

 

วิธีทํา จากรูป กําหนดให 1. FGH
∧

 = R S T
∧

 

     2. FG = RS 

     3. FH = RT 

          ตองการพิสูจนวา ∆ FGH ≅ ∆ RST 

พิสูจน 1. FGH
∧

 = R S T
∧

 (กําหนดให) 

  2.  FG = RS  (กําหนดให) 

  3.  FH = RT  (กําหนดให) 

                     4.  ∆ FGH ≅ ∆ RST   (มีความสัมพันธแบบ ฉาก–ดาน–ดาน) 

  5.  GH = ST  (∆ FGH ≅ ∆ RST) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป ดังนี้ 

- นักเรียนคิดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ

หรือไม (เทากันทุกประการ) 

- นักเรียนสามารถสรุปความรู ท่ีเกิดจากการสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน 

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน ไดอยางไร (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

(เขียนแทนดวย ฉ.ด.ด.) กลาวคือ สามเหลี่ยมท้ังสองเปนสามเหลี่ยมมุมฉากซ่ึงมีดาน

ประกอบมุมฉากยาวเทากัน และดานตรงขามมุมฉากยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนั้นเทากันทุกประการ) 

2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 12.3 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 
 



290 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม

สองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

เทากันทุกประการ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

12.1–12.2 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

12.1–12.2 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 12.1 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 12.1 มีความถูกตอง 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 12.2 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 12.2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3–4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 5–6 รายการ 

2. การใหเหตุผล 

3. นําสมบัติของความ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ 

ฉาก–ดาน–ดาน ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

12.3 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 

12.3 

รายการกิจกรรม 

- แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 12.3 ขอท่ี 1  

- วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 12.3 ขอท่ี 1 มีความถูกตอง 

- แสดงวิธีพิสูจนในใบงานท่ี 12.3 ขอท่ี 2  

- วิธีพิสูจนในใบงานท่ี 12.3 ขอท่ี 2 มีความถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

4. การคิดอยางเปนระบบ 

5. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

12.1–12.2 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

12.1–12.2 

การสงงาน 

ระดับ 1 สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2 สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง 

ครบถวน 

ระดับ 3 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด  

มีขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4 สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด 

ถูกตอง ครบถวน 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 291 
 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงคการเรียนรู ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก – ดาน – ดาน พรอมท้ังอธิบายวิธีการสราง 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสราง 

    มีวิธีการสรางดังนี้ 

                  

                 

                 

                 

                 

                 

                 

2. นักเรียนคิดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการหรือไม 

    ตอบ                

3. นักเรียนมีวิธีในการตรวจสอบวาสามเหลี่ยมสองรูป เทากันทุกประการอยางไร 

    ตอบ                

4. ใหนักเรียนสรุปความสัมพันธกันท่ีไดจากการสรางสามเหลี่ยมสองรูป 

    ตอบ                

               

               

            

ใบงานท่ี 12.1 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค  ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

 

 

1.       ตอบ                 

 

 

 

 

2.       ตอบ                 

 

 

 

 

3.       ตอบ                 

 
 
 

 

 

4.       ตอบ                 

 

 
 

 

 

5.       ตอบ                 

ใบงานท่ี 12.2 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงคการเรียนรู นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ฉาก–ดาน–ดาน ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

1.  กําหนดให AE = DC , BE = BC และ DB C
∧

เปนมุมฉาก ดังรูป  จงพิสูจนวา AB = DB 

 
  วิธีทํา                 

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

  

ใบงานท่ี 12.3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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2.  กําหนดให ∆ ACG และ ∆ DBE เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากโดยมีมุม A และ มุม D เปนมุมฉาก  

    AG = DE และ GC = EB  จงพิสูจนวา A GC
∧

 = D EB
∧

 

 
  วิธีทํา                 

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

                

  



296 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

  

จุดประสงคการเรียนรู ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนศึกษาและตอบคําถาม ตอไปนี้    

1. ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน พรอมท้ังอธิบายวิธีการสราง 

รูปตนแบบ 

 

 

 

 

 

รูปท่ีไดจากการสราง 

    มีวิธีการสรางดังนี้ 

         - - - อยูในดุลยพินิจของครูผูสอน - - -     

                 

                 

                 

                 

                 

                 

2. นักเรียนคิดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการหรือไม 

    ตอบ    เทากันทุกประการ          

3. นักเรียนมีวิธีในการตรวจสอบวาสามเหลี่ยมสองรูป เทากันทุกประการ อยางไร 

    ตอบ    ใชกระดาษลอกลาย (หรือเหตุผลอ่ืนตามความเหมาะสม)      

4. ใหนักเรียนสรุปความสัมพันธกันท่ีไดจากการสรางสามเหลี่ยมสองรูป 

    ตอบ    (ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ฉ.ด.ด.) กลาวคือ 

   สามเหลี่ยมท้ังสองเปนสามเหลี่ยมมุมฉากซ่ึงมีดานประกอบมุมฉากยาวเทากัน และ   

   ดานตรงขามมุมฉากยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ)  

            

เฉลย  ใบงานท่ี 12.1 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102  ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

สามารถสรางรูปสามเหลี่ยมไดหลากหลาย ใหอยูในดุลยพินิจของครูผูสอน 
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จุดประสงคการเรียนรู ระบุไดวารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน เทากันทุกประการ 

 

โจทย   ใหนักเรียนพิจารณา วารูปสามเหลี่ยมสองรูปในขอใดท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน 

 

 

1.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน        

 

 

 

 

2.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน        

 

 

 

 

3.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน        

 
 
 

 

 

4.       ตอบ     ไมสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน        

 

 
 

 

 

5.       ตอบ     สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน        

เฉลย  ใบงานท่ี 12.2 เรื่อง รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงคการเรียนรู นําสมบัติของความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ฉาก–ดาน–ดาน ไปใชอางอิงในการพิสูจน 

1.  กําหนดให AE = DC , BE = BC และ DB C
∧

เปนมุมฉาก ดังรูป จงพิสูจนวา AB = DB 

 
  วิธีทํา      จากรูป  กําหนดให 1.         เปนมุมฉาก      

        2.  BE  =  BC       

        3.  AE  =  DC       

     ตองการพิสูจนวา   AB  =  DB          

     พิสูจน 1.   =    =  90° (กําหนดให)     

      2.  BE   =  BC   (กําหนดให)     

      3.  AE   =  DC   (กําหนดให)     

      4.  ∆ ABE  ≅  ∆ DBC  (มีความสัมพันธแบบ ฉาก–ดาน–ดาน)  

      5.  AB  =  DB   (∆ ABE  ≅  ∆ DBC)    

                

                

                

                

  

เฉลย ใบงานท่ี 12.3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ความเทากันทุกประการ 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 

∧ 
ABE 

∧ 
DBC 

∧ 
DBC 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 299 
 

2.  กําหนดให ∆ ACG และ ∆ DBE เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากโดยมีมุม A และ มุม D เปนมุมฉาก  

    AG = DE และ GC = EB  จงพิสูจนวา A GC
∧

 = D EB
∧

 

 
  วิธีทํา      จากรูป  กําหนดให 1.         และ        เปนมุมฉาก     

        2.  AG  =  DE       

        3.  GC  =  EB       

     ตองการพิสูจนวา           =        

     พิสูจน 1.   =    =  90° (กําหนดให)     

      2.  AG   =  DE   (กําหนดให)     

      3.  GC   =  EB   (กําหนดให)     

      4.  ∆ ACG  ≅  ∆ DBE  (มีความสัมพันธแบบ ฉาก–ดาน–ดาน)  

      5.         =   (∆ ACG  ≅  ∆ DBE)    

                

                

                

                

  

∧ 
GAC 

∧ 
EDB 

∧ 
AGC 

∧ 
DEB 

∧ 
GAC 

∧ 
EDB 

∧ 
AGC 

∧ 
DEB 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 12.1-12.2 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (1-2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
ระบุไดวารูปสามเหลี่ยม
สองรูปมีความสัมพันธกัน
แบบ ฉาก–ดาน–ดาน 
เทากันทุกประการ 

มีวินัย 

การใหเหตุผล 
1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  
รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 12.3 รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (3) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ  นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

นําสมบัติของความเทากัน

ทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมสองรูป 

ท่ีสัมพันธกันแบบ  

ฉาก–ดาน–ดาน ไปใช

อางอิงในการพิสูจน 

มีวินัย 

การคิดอยางเปนระบบ 

1 2 3 4 1 2 3 4 
1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง การนําไปใช (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

1. รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

2. ความเทากันทุกประการ 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

บอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

ดานทักษะกระบวนการ 

1. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและ

แกปญหาได 

2. การใหเหตุผล 

ดานเจตคต ิ

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรยีนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ การเทากันทุกประการ 

ท่ีมีความสัมพันธกันแบบตางๆ (สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน , สัมพันธกันแบบ 

มุม–ดาน–มุม , สัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน , สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

และ สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน) 

ข้ันสอน 

1.  ใหนักเรียนจับคู  แลวครูแจกใบงานท่ี 13.1 โดยใหนักเรียนสํารวจรูปสามเหลี่ยม

หนาจั่วท่ีไดรับแลว เขียนขอคนพบใหไดมากท่ีสุด 

2. ถามทีละคู เพ่ือใหไดสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมากท่ีสุด (ถาไมครบ ครูควร

ใชคําถามในการกระตุนหาคําตอบ) แลวครูอธิบายเพ่ิมเติม เก่ียวกับสมบัติของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีสามารถนําไปใชอางอิงในการพิสูจนการเทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยม ดังนี้  

– เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว

ออกเปนรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ 

– มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน 

แหลงการเรียนรู 

-  

 

ส่ือ 

1. ใบงานท่ี 13.1 เรื่อง สามเหลี่ยม

หนาจั่ว 

2. ใบงานท่ี 13.2 เรื่อง ความเทากัน

ทุกประการ (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบงานท่ี 13.1 เรื่อง สามเหลี่ยม

หนาจั่ว 

2. ใบงานท่ี 13.2 เรื่อง ความเทากัน

ทุกประการ (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง การนําไปใช (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย   

– เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะแบงครึ่งมุมยอด

ของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

– เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐาน

ของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

3. ครใูหนักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 13.2  

4. ครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในชั้นเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันสรุป บทนิยาม และ สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ี

สามารถนํามาอางอิงการเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 

(– เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วออกเปน

รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ    

– มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน    

– เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบงครึ่งฐาน จะแบงครึ่งมุมยอดของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่ว      

– เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐานของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 
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การวัดผลและประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ 

ประเมิน 
วิธีการ 

เครื่องมือท่ี

ใช 
เกณฑ 

1. บอกสมบัติของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่วได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

13.1 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 

13.1 

ระดับ 1 บอกสมบัติรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ได 1 ขอ 

ระดับ 2 บอกสมบัติรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ได 2–3 ขอ 

ระดับ 3 บอกสมบัติรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ได 4–5 ขอ 

ระดับ 4 บอกสมบัติรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ได 6ขอ 

2. ใชสมบัติของการ

เทากันทุกประการของ

รูปสามเหลี่ยมในการให

เหตุผลและแกปญหาได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

13.2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

13.2 

รายการกิจกรรม 

ระดับ 1 บอกสิ่งท่ีโจทยกําหนดให และสิ่งท่ีตองการได 

ระดับ 2 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได  

ระดับ 3 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได

ถูกตอง  

ระดับ 4 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได 

ถูกตอง ครบถวน และสมเหตุสมผล 

3. ทักษะการใหเหตุผล 

4. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

13.1–13.2  

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 

13.1–13.2 

การสงงาน 

ระดับ 1  สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด หรือไม

ครบถวน 

ระดับ 2  สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 



306 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
 

 

จุดประสงค  บอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

โจทย   กําหนดให  ∆ ABD  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  AC  ตั้งฉากกับ BD   

จงพิจารณาแลวหาขอคนพบใหไดมากท่ีสุด 

 

1.   BCA
∧

 และ DCA
∧

 มีขนาดเทากัน คือ  90°   

 2.                

 3.                

 4.                

 5.                

 6.                

 7.                

 8.                

 

สรุปไดวา              

             

             

             

             

             

             

             

ใบงานท่ี 13.1 เรื่อง สามเหล่ียมหนาจั่ว 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 เรื่อง การนําไปใช (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค 

     1. บอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

       2. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

โจทย   ใหนักเรียนแสดงวิธีทําโดยละเอียด 

1. รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว  มีดานหนึง่ยาว 8 นิ้ว จงหาความยาวของดานท่ีเหลือ 

 วิธีทํา  จากสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  มีดานเทากัน 2 ดาน  

       กรณีท่ี 1    ถา x = 8    จะไดวา        x + x + y  =  18  

            ………………….=……………..  

      y  = ……………. 

ดังนั้นดานท่ีเหลือยาว...................................................................... 

   กรณีท่ี 2    ถา y = 8    จะไดวา        x + x + y  =  18  

            ………………….=…………….. 

      x  =  …………… 

ดังนั้นดานท่ีเหลือยาว...................................................................... 

   

2. 

 

 

 
 

                     จากโจทย กําหนดให    1.  OBA
∧

= ODA
∧

         2. AB = AD  

   ตองการพิสูจนวา    COB
∧

 = COD
∧

 

พิสูจน     1.      =            (กําหนดให) 

  2.        =             (กําหนดให) 

  3.  OAB
∧

 =  OAD
∧

       (จากสมบัติสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

  4.                            (มีความสัมพันธแบบ                          ) 

  5.     =    =  90° (จากสมบัติสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

ใบงานท่ี 13.2 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 เรื่อง การนําไปใช (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 

จากรปู  ∆ ABD  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว  
และ จุด C แบงครึ่ง BD  

จงพิสูจนวา BOC
∧

 = DOC
∧

 

x x 

y 
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  6.           =   DO       (                              ) 

  7.           =            (เปนดานรวม) 

  8.                              (มีความสัมพันธแบบ                               ) 

    9.  BOC
∧

 = COD
∧

       (                              ) 

3. 

 
  

  วิธีทํา                 

                

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

จากรปู  ∆ ABC  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

จงพิสูจนวา   EDA
∧

 = FDB
∧

 และ  

CDFCDE ∆≅∆  
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จุดประสงค  บอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

โจทย   กําหนดให  ∆ ABD  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  AC  ตั้งฉากกับ BD   

จงพิจารณาแลวหาขอคนพบใหไดมากท่ีสุด 

 

1.   BCA
∧

 และ DCA
∧

 มีขนาดเทากัน คือ  90°   

 2.      AB  =  AD  (ความยาวของดาน AB เทากับความยาวของดาน AD)   

 3.      CB  =  CD  (ความยาวของดาน CB เทากับความยาวของดาน CD)   

 4.                

 5.                

 6.                

 7.                

 8.                

 

สรุปไดวา  - เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วออก  

  เปนรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ      

- มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน      

- เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบงครึ่งฐาน จะแบงครึ่งมุมยอดของ  

  รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว         

- เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐานของ   

  รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว         

             

เฉลย ใบงานท่ี 13.1 เรื่อง สามเหล่ียมหนาจั่ว 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 เรื่อง การนําไปใช (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 

     ABC  =   ADC 
∧ ∧ 

   BAC  =   DAC 
∧ ∧ 
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จุดประสงค 

     1. บอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

       2. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

โจทย   ใหนักเรียนแสดงวิธีทําโดยละเอียด 

1. รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว  มีดานหนึง่ยาว 8 นิ้ว จงหาความยาวของดานท่ีเหลือ 

 วิธีทํา  จากสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  มีดานเทากัน 2 ดาน  

       กรณีท่ี 1    ถา x = 8    จะไดวา        x + x + y  =  18  

            8 + 8 + y =  18        

            y  =   2      . 

ดังนั้นดานท่ีเหลือยาว 2     นิ้ว 

   กรณีท่ี 2    ถา y = 8    จะไดวา        x + x + y  =  18  

            x + x + 8 =  18        

           x  =   5      . 

ดังนั้นดานท่ีเหลือยาวดานละ     5     นิ้ว 

   

2. 

 

 

 
 

                     จากโจทย กําหนดให    1.  OBA
∧

= ODA
∧

         2. AB = AD  

   ตองการพิสูจนวา    BOC
∧

 = COD
∧

 

พิสูจน     1.      =            (กําหนดให) 

  2.    AB    =   AD          (กําหนดให) 

  3.  OAB
∧

 =  OAD
∧

       (จากสมบัติสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

  4. ∆ ABO  ≅ ∆ ADO    (มีความสัมพันธแบบ   มุม–ดาน–มุม       ) 

  5.     =    =  90° (จากสมบัติสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

เฉลย ใบงานท่ี 13.2 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 13 เรื่อง การนําไปใช (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค 22102  ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 
 

จากรปู  ∆ ABD  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว  
และ จุด C แบงครึ่ง BD  

จงพิสูจนวา BOC
∧

 = DOC
∧

 

x x 

y 

A B O
∧

 ADO
∧

 

BCO
∧

 DCO
∧
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  6.     BO   =   DO       (  ∆ ABO ≅ ∆ ADO  ) 

  7.     OC   =   OC      (เปนดานรวม) 

  8. ∆ BCO ≅ ∆ DCO     (มีความสัมพันธแบบ   ฉาก–ดาน–ดาน       ) 

    9.  BOC
∧

 = COD
∧

       (  ∆ BCO ≅ ∆ DCO  ) 

3. 

 
  

  วิธีทํา     จากรูป  กําหนดให 1. ∆ ABC  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว      

       2.  AD  =  BD        

       3.  EA  =  FB        

    ตองการพิสูจนวา          =         และ  ∆ CDE ≅ ∆ CDF     

    พิสูจน 1. ∆ ABC  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว (กําหนดให)     

       2.  AD  =  BD    (กําหนดให)     

       3.      =      (เปนมุมท่ีฐานของสามเหลี่ยมหนาจั่ว ABC)  

       4.  EA  =  FB    (กําหนดให)     

       5.  ∆ AED  ≅ ∆ BFD   (มีความสัมพันธแบบ ดาน–มุม–ดาน)  

       6.      =      (∆ AED  ≅  ∆ BFD)    

       7.  ED  =  FD    (∆ AED  ≅  ∆ BFD)    

       8.  AC  =  BC    (ดานประกอบมุมยอดของหนาเหลี่ยม 

       หนาจั่วมีขนาดเทากัน)    

       9.  EC  =  FC    (จากขอ 4 และ ขอ 8)    

     10.  CD  =  CD    (เปนดานรวม)     

     11.  ∆ CDE ≅ ∆ CDF   (มีความสัมพันธแบบ ดาน–ดาน–ดาน)  

             

             

จากรปู  ∆ ABC  เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

จงพิสูจนวา   EDA
∧

 = FDB
∧

 และ  

CDFCDE ∆≅∆  

∧ 
ADE 

∧ 
BDF 

∧ 
EAD 

∧ 
FBD 

∧ 
ADE 

∧ 
BDF 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102  มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 13.1  สามเหล่ียมหนาจั่ว หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
บอกสมบัติของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่วได 

มีวินัย 
ใชสมบัติของการเทากันทุก
ประการของรูปสามเหลี่ยม

ในการใหเหตุผลและ
แกปญหาได 
การใหเหตุผล 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102  มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 13.2 ความเทากันทุกประการ (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
บอกสมบัติของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่วได 

มีวินัย 
ใชสมบัติของการเทากันทุก
ประการของรูปสามเหลี่ยม

ในการใหเหตุผลและ
แกปญหาได 
การใหเหตุผล 

1 2 3 4 1 2 3 4 
1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง การนําไปใช (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

1. รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

2. ความเทากันทุกประการ 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะกระบวนการ 

1. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและ

แกปญหาได 

2. ใชสมบัติของสามเหลี่ยมหนาจั่ว ใน

การใหเหตุผลและแกปญหาได 

3. การใหเหตุผล 

ดานเจตคต ิ

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู 

ข้ันนํา 

1. ครแูจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเก่ียวกับ การเทากันทุกประการ 

ท่ีมีความสัมพันธกันแบบตาง ๆ (สัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน, สัมพันธกันแบบ 

มุม–ดาน–มุม, สัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน, สัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน 

และ สัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน) 

ข้ันสอน 

1. ครูยกตัวอยางการพิสูจนโดยใชรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  เชน 

กําหนดให AC  ตัดกับ BD  ท่ีจุด O  ทําให AO =  DO  และ CO = BO  จงพิสูจน

วา  CBA
∧

= BCD
∧

 

 

แหลงการเรียนรู 

-  

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 14 เรื่อง ความเทากัน 

ทุกประการ (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 14 เรื่อง ความเทากัน 

ทุกประการ (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง การนําไปใช (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

มีวินัย   

วิธีทํา จากรูป กําหนดให   1. AC  ตัดกับ BD ท่ีจุด O  

          2. AO =  DO 

 3. CO = BO 

 ตองการพิสูจนวา    CBA
∧

= BCD
∧

 

พิสูจน    1.  CO = BO       (กําหนดให) 

2.  BOA
∧

 = COD
∧

        (เปนมุมตรงขาม) 

3.  AO =  DO               (กําหนดให) 

4 . ∆ABO  ≅  ∆ DCO    (มีความสัมพันธแบบ  

 ดาน–มุม–ดาน) 

5. OBA
∧

 = OCD
∧

         (จากขอ 4 และมุมคูท่ีสมนัยกันของ

รูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการ 

จะมีขนาดเทากัน) 

6. ∆BOC เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว  (จากขอ 1) 

7. OBC
∧

 = OCB
∧

   (สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

มุมท่ีฐานมีขนาดเทากัน) 

8. OBA
∧

+ OBC
∧

 = OCD
∧

+ OCB
∧

   (สมบัติการเทากัน) 

9. CBA
∧

= BCD
∧

            (จากขอ 8) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 

หนวยการเรียนรูท่ี 2 ความเทากันทุกประการ เรื่อง การนําไปใช (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2.  นักเรียนทําใบงานท่ี 14  

3.  ใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณในหองเรียน 

ข้ันสรุป 

ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

   - ในการใหเหตุผลเก่ียวกับความเทากันทุกประการ นักเรียนสามารถใชความรู 

เรื่องใดบางมาชวยในการใหเหตุผล (รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว, ความเทากัน 

ทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ  ท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน  

มุม–ดาน–มุม  ดาน–ดาน–ดาน  มุม–มุม–ดาน และ ฉาก–ดาน–ดาน) 

 

     

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 317 
 

การวัดผลและประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ 

ประเมิน 
วิธีการ 

เครื่องมือท่ี

ใช 
เกณฑ 

1. ใชสมบัติของการ

เทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมใน

การใหเหตุผลและ

แกปญหาได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

14 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

14 

รายการกิจกรรม 

ระดับ 1 บอกสิ่งท่ีโจทยกําหนดให และสิ่งท่ีตองการ

ได 

ระดับ 2 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได  

ระดับ 3 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได

ถูกตอง  

ระดับ 4 ตอบคําถาม และแสดงข้ันตอนใหเหตุผลได 

ถูกตอง ครบถวน และสมเหตุสมผล 

2. ใชสมบัติของ

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

ในการใหเหตุผลและ

แกปญหาได 

3. ทักษะการใหเหตุผล 

4. มีวินัย 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี  

14 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี  

14 

การสงงาน 

ระดับ 1  สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด 

หรือไมครบถวน 

ระดับ 2  สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด มี

ขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

ครบถวน 
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บันทึกหลังสอน 

ผลการจัดการเรียนรู 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................. 

ปญหา ขอบกพรอง 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

การแกปญหา ขอบกพรอง 

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ ......................................ผูสอน 

                                                                  (.......................................................) 

         วันท่ี..........เดอืน..........พ.ศ............. 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                                    ลงชื่อ 

          (…………………………………………………..) 

    ตําแหนง.................................................................................. 
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จุดประสงค 1. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

 2. ใชสมบัติของสามเหลี่ยมหนาจั่ว ในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

 

โจทย   ใหนักเรียนแสดงวิธีทําโดยละเอียด 

1. จากรูปท่ีกําหนดให  จงหาขนาดของ CBA
∧

   

 
 วิธีทํา จากโจทย กําหนดให   .......................................................................................................... 

            …………………………………………………………………………….…………..…… 

      ตองการหา    …………………………………………………………………………………………………….……. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  

ใบงานท่ี 14 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 เรื่อง การนําไปใช (2)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

A 

B 

C 
D 30° 
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2.  จากรูปกําหนดให AC = BD  , 30CABDBA
^^

==  และ 65CBA
^
=    จงหาขนาดของ   ACB

^
 

 
 วิธีทํา จากโจทย กําหนดให   ...................................................................................  

            ………………………………………………………………………… 

            ………………………………………………………………………… 

      ตองการหา    ……………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  

A B 

C D 

E F 

M N 

O 
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จุดประสงค 1. ใชสมบัติของการเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

 2. ใชสมบัติของสามเหลี่ยมหนาจั่ว ในการใหเหตุผลและแกปญหาได 

 

โจทย   ใหนักเรียนแสดงวิธีทําโดยละเอียด 

1. จากรูปท่ีกําหนดให  จงหาขนาดของ CBA
∧

   

 
 วิธีทํา จากโจทย กําหนดให   .......................................................................................................... 

            …………………………………………………………………………….…………..…… 

      ตองการหา    …………………………………………………………………………………………………….……. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  

เฉลย ใบงานท่ี 14 เรื่อง ความเทากันทุกประการ (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 2 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 14 เรื่อง การนําไปใช (2)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

A 

B 

C 
D 30° 

 
AB  =  CB  = CD  

BDC   =  30°  
∧ 

ขนาดของ   ABC  
∧ 

1.  AB   =  CB  = CD                          (กําหนดให)     

2.  ABC และ BCD เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว     (มีดานเทากัน 2 ดาน )    

3.  BDC  =  DBC  =  30°                     (ขอ 3 ,มุมท่ีฐานมีขนาดเทากัน) 

4.  BCD  =  120°                               (มุม ภายใน สามเหลี่ยม) 

5.           =          = 60°                     ( มุมตรง , มุมท่ีฐานของสามเหลี่ยมหนาจั่ว)   

6.   ABC   =  60°                                (มุมภายในรูปสามเหลี่ยม) 

∧ 

∧ 

BAC  
∧ 

BCA  
∧ 

∧ 



322 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
 

2.  จากรูปกําหนดให AC = BD, 30CABDBA
^^

== และ 65CBA
^
=  จงหาขนาดของ   ACB

^
 

 
 วิธีทํา จากโจทย กําหนดให   ..................................................................................  

            ………………………………………………………………………… 

            ………………………………………………………………………… 

      ตองการหา    ……………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  

A B 

C D 

E F 

M N 

O 

AC = BD   

ขนาดของ  BCA 
 

∧   

วิธีทํา    1.  AC   =  BD (โจทยกําหนดให)     

           2.  ABD  =  BAC (โจทยกําหนดให)    

           3.  AB  =  BA (เปนดานรวม) 

           4.  ( ABC ≅  BAD (มีความสัมพันธแบบดาน-มุม-ดาน) 

           5.  BAC  = 30° ( โจทยกําหนดให)   

           6.  ABC   =  BAD   = 65° ( ABC ≅  BAD , โจทยกําหนด) 

           7.  BCA  =  180° – 65° – 30°  =  85° ( มุมภายในรูปสามเหลี่ยม) 

∧   ∧   

∧   ∧   

∧   

ABD  =  BAC  =  30°   
∧ ∧ 

ABC  =  65°   
∧ 

∧ 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 2 ใบงานท่ี 14 ความเทากันทุกประการ (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 
ใชสมบัติของการเทากันทุก

ประการของรูปสามเหลี่ยมใน
การใหเหตุผลและแกปญหา

ได 
มีวินัย 

ใชสมบัติของสามเหลี่ยมหนา
จั่วในการใหเหตุผลและ

แกปญหาได 
การใหเหตุผล 

1 2 3 4 1 2 3 4 
1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
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หนวยการเรียนรูท่ี 3 

ช่ือหนวยการเรียนรู เสนขนาน                            

รหัสวิชา ค22102   รายวิชา คณิตศาสตร 4                                  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2   ภาคเรียนท่ี 2                                       เวลา 10 ช่ัวโมง 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 

1. มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 

สาระท่ี 2  การวัดและเรขาคณิต 

มาตรฐานการเรียนรู 

มาตรฐาน ค 2.2 เขาใจและวิเคราะหรูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต ความสัมพันธระหวางรูปเรขาคณิต 

และทฤษฎีบททางเรขาคณิต และนําไปใช 

ตัวช้ีวัด ม.2/2 นําความรูเก่ียวกับสมบัติของเสนขนานและรูปสามเหลี่ยมไปใชในการแกปญหาคณิตศาสตร 

2. สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 

บทนิยาม  

- เสนตรงสองเสนท่ีอยูบนระนาบเดียวกัน ขนานกัน ก็ตอเม่ือ เสนตรงสองเสนนั้นไมตัดกัน 

สมบัติของเสนขนาน 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด รวมกันได 

180 องศา 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําใหขนาดนของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด รวมกัน

เทากับ 180 องศา แลว เสนตรงคูนั้นจะขนานกัน 

ทฤษฎีบท 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมีขนาดเทากัน 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกันของ

เสนตัด มีขนาดเทากัน 

- เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขาม

บนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาดเทากัน 

- ขนาดของมุมภายในท้ังสามมุมของรูปสามเหลี่ยมรวมกันเทากับ 180 องศา 

- ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเทากับผลบวกของขนาดมุม

ภายในท่ีไมใชมุมประชิดของมุมภายนอกนั้น 
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3. สาระการเรียนรู 

 ดานความรู 

 1. เสนขนานและมุมภายใน 

2. เสนขนานและมุมแยง 

3. เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 

4. เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม 

 ดานทักษะและกระบวนการ 

 การแกปญหาโดยใชความรู ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตรและเทคโนโลยีท่ีเหมาะสม 

 ดานเจตคต ิ

 –  

4. สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา 

5. คุณลักษณะอันพึงประสงค 

 1. อยูอยางพอเพียง      

2. มุงม่ันในการทํางาน 

6. การประเมินผลรวยยอด 

 ช้ินงานหรือภาระงาน 

– การทํากิจกรรมตามใบงาน  

1. ใบงานท่ี 1 เรื่อง มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอก และมุมแยง 

2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน 

3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 

4. ใบงานท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 

5. ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 

6. ใบงานท่ี 6 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 

7. ใบงานท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 

8. ใบงานท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม (1) 

9. ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม (2) 

10. ใบงานท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 

 – การสรางเพ่ือแสดงการแกปญหาดวยทฤษฎขีองเสนขนาน  
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เกณฑการประเมินช้ินงานหรือภาระงาน 

รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 

1. เสนขนานและ

มุมภายใน 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบงานท่ี 1–2 ตั้งแต 

3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 1–2 ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 1–2 ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน

ใบงานท่ี 1–2 

ตั้งแต 1.0 ถึง 1.49  

2. เสนขนานและ

มุมแยง 

 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 3–5 ตั้งแต 3.50 

ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 3–5 ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 3–5 ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน

ใบงานท่ี 3–5 

ตั้งแต 1.0 ถึง 1.49   

3. เสนขนานและ

มุมภายนอกกับ

มุมภายใน 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 6–7 ตั้งแต 3.5 

ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 6–7 ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 6–7 ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน

ใบงานท่ี 6–7  

ตั้งแต 1.0 ถึง 1.49 

4. เสนขนานและ

รูปสามเหลี่ยม 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 8–9 ตั้งแต 3.5 

ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 8–9 ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 8–9 ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน

ใบงานท่ี 8–9  

ตั้งแต 1.0 ถึง 1.49 

5. ความสามารถ

ในการแกปญหา 

ระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 4–5, 7–9 ตั้งแต 

3.5 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 4–5, 7–9 ตั้งแต 

2.50 ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลในใบงาน

ท่ี 4–5, 7–9 ตั้งแต 

1.50 ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน

ใบงานท่ี 4–5, 7–9 

ตั้งแต 1.0 ถึง 1.49 
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รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 

6. อยูอยาง

พอเพียง 

จากการตรวจใบงาน

ท่ี 10 มีการใช

ความรู ขอมูลตาง ๆ 

ในการวางแผนการ

ทํางาน ใชทรัพยากร

ของสวนรวมอยาง

ประหยัด คุมคา และ

ยอมรับการความ

คิดเห็นของคนอ่ืน  

จากการตรวจใบงาน

ท่ี 10 มีการใช

ความรู ขอมูลในการ

วางแผนการทํางาน 

ใชทรัพยากรของ

สวนรวมอยาง

ประหยัด และ

ยอมรับการความ

คิดเห็นของคนอ่ืน

บางโอกาส 

จากการตรวจใบงาน

ท่ี 10 มีการใชความรู 

ในการวางแผนการ

ทํางาน ใชทรัพยากร

ของสวนรวมอยาง

สิ้นเปลือง และ

ยอมรับการความ

คิดเห็นของคนอ่ืน

บางโอกาส 

จากการตรวจใบ

งานท่ี 10 มีการใช

ความรู ในการวาง

แผนการทํางาน ใช

ทรัพยากรของ

สวนรวมอยาง

สิ้นเปลือง ไมคุมคา 

และยอมรบัการ

ความคิดเห็นของ

คนอ่ืนนอย 

7. มุงม่ันใน    

การทํางาน 

ทําใบงานทุกใบงาน

สําเร็จ 85 % ข้ึนไป 

ทําใบงานทุกใบงาน

สําเร็จ 75–84 % 

ทําใบงานทุกใบงาน

สําเร็จ 65–74 % 

ทําใบงานทุกใบงาน

สําเร็จ ต่ํากวา 65 % 

 

เกณฑการตัดสินคุณภาพ 

ชวงคะแนน ระดับคุณภาพ 

24-28 ดีมาก 

19-23 ดี 

14-18 พอใช 

ต่ํากวา 14 ปรับปรุง 

เกณฑการผานตั้งแตระดับพอใชข้ึนไป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (1)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมภายใน     

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ระบุมุมภายในบนขางเดียวกัน

ของเสนตัด มุมภายนอก และ

มุมแยง เม่ือกําหนดเสนตรง

เสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

ดานทักษะและกระบวนการ 

 - 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

 -  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ใหนักเรียนบอกลักษณะของรางรถไฟ วามีลักษณะอยางไร (เสนขนาน) แลวใหยกตัวอยาง 

สิ่งรอบตัวท่ีมีลักษณะเปนเสนขนานตามความเขาใจของนักเรียน (ถนน ตึกแฝด ราวบันได) 

ข้ันสอน  

1. นักเรียนทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 โดยใหเวลานักเรียนคนควา 10 นาที โดยครูคอยใหคําแนะนํา

เพ่ิมเติมรายบุคคลตามสถานการณในชั้นเรียน และครูอธิบายเพ่ิมเติมโดยใชโปรแกรม GSP เรื่อง 

เสนขนาน ชื่อหนา มุมตาง ๆ แลวใหนักเรียนสรุปลงในสมุดตนเอง 

 
2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 2 ใหเวลานักเรียน 10 นาที โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคล 

ตามสถานการณในชั้นเรียน   

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

1. GSP เรื่อง เสนขนาน 

2. ใบงานท่ี 1 เรื่อง มุมภายใน 

บนขางเดียวกันของเสนตัด  

มุมภายนอกและมุมแยง 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 1 เรื่อง มุมภายใน 

บนขางเดียวกันของเสนตัด  

มุมภายนอก และมุมแยง 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (1)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูวาดรูปบนกระดาน ดังนี้ 

 
2. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้  

- มุมภายในคูใดบางท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด (มุม 3 กับ มุม 6 และ มุม 4 กับ มุม 5) 

- มุมใดบางท่ีเปนมุมภายนอก (มุม 1  มุม 2  มุม 7 และ มุม 8) 

- มุมคูใดบางท่ีเปนมุมแยงภายใน (มุม 4 กับ มุม 6 และ มุม 3 กับ มุม 5)  

- มุมคูใดบางท่ีเปนมุมแยงภายนอก (มุม 1 กับ มุม 7 และ มุม 2 กับ มุม 8)  
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การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุมุมภายในบนขาง

เดียวกันของเสนตัด มุม

ภายนอก และมุมแยง 

เม่ือกําหนดเสนตรงเสน

หนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอ 2  ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 1 ขอ 2 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70-79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80-89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 1 เรื่อง มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอกและมุมแยง 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค ระบุมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอก และมุมแยง เม่ือกําหนดเสนตรงเสนหนึ่ง

ตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

  

1. ใหนักเรียนสรางเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง แลวระบุมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด 

มุมภายนอกและมุมแยง  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  จากรูปท่ีกําหนดให จงตอบคําถามใหถูกตอง 

    2.1  

 
 

มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.                        ว  
2.                        
มุมภายนอก ไดแก 
            
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
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2.2   

 

 

 

 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

  

1. ถาเสนตัด คือ l 1 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.                        ว  
2.                        
มุมภายนอก ไดแก 
            
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 

2. ถาเสนตัด คือ l 2 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.                        ว  
2.                        
มุมภายนอก ไดแก 
            
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.                        ว 
2.                        วว 

3. ถาเสนตัด คือ l 3 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.                        ว  
2.                        
มุมภายนอก ไดแก 
            
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.                        ว 
2.                        ว 
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เฉลยใบงานท่ี 1 เรื่อง มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอก และมุมแยง 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค ระบุมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอก และมุมแยง เม่ือกําหนดเสนตรงเสนหนึ่ง

ตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

 

1. ใหนักเรียนสรางเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง แลวระบุมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัดมุมภายนอก

และมุมแยง  

 

ตัวอยางเชน 

 
 

2.  จากรูปท่ีกําหนดให จงตอบคําถามใหถูกตอง 

    2.1  

 

มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.  มุม 3 กับ มุม 5                   ว  
2.  มุม 4 กับ มุม 6                    
มุมภายนอก ไดแก 
      มุม 1  มุม 2  มุม 7  มุม 8   
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.  มุม 3 กับ มุม 6                   ว 
2.  มุม 4 กับ มุม 5                   ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.  มุม 1 กับ มุม 8                   ว 
2.  มุม 2 กับ มุม 7                   ว 
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2.2   

 

 

 

 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

1. ถาเสนตัด คือ l 1 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.  มุม 2 กับ มุม a                   ว  
2.  มุม 3 กับ มุม b                    
มุมภายนอก ไดแก 
      มุม 1  มุม 4  มุม d  มุม c   
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.  มุม 2 กับ มุม b                   ว 
2.  มุม 3 กับ มุม a                   ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.  มุม 1 กับ มุม c                   ว 
2.  มุม 4 กับ มุม d                   ว 

2. ถาเสนตัด คือ l 2 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.  มุม 3 กับ มุม ก                   ว  
2.  มุม 4 กับ มุม ง                    
มุมภายนอก ไดแก 
      มุม 1  มุม 2  มุม ข  มุม ค   
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.  มุม 4 กับ มุม ก                   ว 
2.  มุม 3 กับ มุม ง                    ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.  มุม 1 กับ มุม ข                   ว 
2.  มุม 2 กับ มุม ค                   ว 

3. ถาเสนตัด คือ l 3 
มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด ไดแก 
1.  มุม b กับ มุม ก                   ว  
2.  มุม c กับ มุม ข                    
มุมภายนอก ไดแก 
      มุม a  มุม d  มุม ง  มุม ค   
มุมแยงภายใน ไดแก 
1.  มุม b กับ มุม ข                   ว 
2.  มุม c กับ มุม ก                    ว 
มุมแยงภายนอก ไดแก 
1.  มุม a กับ มุม ค                   ว 
2.  มุม d กับ มุม ง                   ว 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 1 มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอก และมุมแยง หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

บอกไดวามุมภายในบนขาง

เดียวกันของเสนตัด มุม

ภายนอก และมุมแยง เม่ือ

กําหนดเสนตรงเสนหนึ่งตัด

เสนตรงคูหนึ่ง 

มุงม่ันในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมภายใน 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

บอกสมบัติของเสนขนานและ

นําไปแกปญหาได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

  - 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

 -  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. สุมนักเรียนออกมาสรางเสนตรง 2 เสน ท่ีไมตัดกัน และสรางเสนตรงอีกเสนท่ีตัดเสนตรง 2 เสน

ท่ีสรางไว แลวสอบถามนักเรียนรายบุคคลเพ่ือทราบ มุมภายในบนขางเดียวกัน มุมภายนอก  

มุมแยงภายในและมุมแยงภายนอก 

ข้ันสอน  

1. นักเรียนคนหาสมบัติของเสนขนาน แลวบันทึกลงใน ใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 และสุมนักเรียนนําเสนอ

เพ่ือสรุปสิ่งท่ีได โดยครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม โดยใช โปรแกรม GSP เรื่อง เสนขนานชื่อหนา 

ผลบวกของมุม 1 และ 2, มุมแยง 1 และ 2,  มุมภายนอกภายใน 1 และ 2 เชน   

 
(รายละเอียด การซอน/แสดง  คือการแสดงวาผลบวกของมุม = 180°) 

แหลงการเรียนรู 

หองสมุด, หองคอมพิวเตอร, 

คอมพิวเตอร, โทรศัพทท่ีสามารถ

ใชอินเทอรเน็ตได หรือครูเตรียม

แหลงขอมูลเก่ียวกับสมบัติของ

เสนขนาน 

 

ส่ือ  

1. โปรแกรม GSP เรื่อง  

เสนขนาน ชื่อหนา ผลบวกของ

มุม 1 และ 2  มุมแยง 1 และ 2 

มุมภายนอกภายใน 1 และ 2 

2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง เสนขนาน 

และมุมภายใน  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและ

มุมภายใน  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. สุมนักเรียนตอบคําถามเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ โดยมีครูคอยใหคําแนะนําตามสถานการณ 

แลวใหทําแบบฝกในใบงานท่ี 2 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํา 

ข้ันสรุป 

ครใูชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

    -  สมบัติของเสนขนานมีอะไรบาง    

       (1. ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกัน

ของเสนตัด รวมกันได 180 องศา  

        2. ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําใหขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของ

เสนตัด รวมกันเทากับ 180 องศา แลว เสนตรงคูนั้นจะขนานกัน) 
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การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

บอกสมบัติของเสนขนาน

และนําไปแกปญหาได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 1 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 2 และ 3  

ถูกตอง 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 4  ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 5 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 6 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 2 ขอท่ี 7 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมไดนอยกวา 3  รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 5 – 6 รายการ 

มุงม่ันในการทํางาน ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90% ข้ึนไป 
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 บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  บอกสมบัติของเสนขนานและนําไปแกปญหาได 

 

1.  ใหนักเรียนคนหาสมบัติของเสนขนาน  

  1.1  แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

        ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

  1.2  แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

        ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

  1.3  แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

        ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

       นักเรียนสรุปไดวา   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

ใบงานท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน 
หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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2. พิจารณาวาสวนของเสนตรงคูใดบางท่ีขนานกัน โดยใชสัญลักษณ   //  แทนการขนานกัน   และ     แทน

การไมขนานกัน  

 2.1      2.2   

 

 

 

 

ตอบ....................................................................   ตอบ......................................................................  

 2.3      2.4 

                           
ตอบ....................................................................   ตอบ......................................................................  

3. ตรวจสอบวาสวนของเสนตรงตอไปนี้มีคูใดขนานกันบาง 

 
4.  จงพิจารณาวา AB



 และ CD


 ขนานกันหรือไม  

เพราะเหตุใด 

 

 

 

 

 

 

 

  

.......................................................................... 

.......................................................................... 

.......................................................................... 

.......................................................................... 

.......................................................................... 

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

....................................................................................... 
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5.  กําหนด AB


 // CD


  จงหาคาของ x      

     
 

6.  กําหนด AB


 // CD


 จงหาคาของ X  

 
 

7.  กําหนด AB


 // CD


 จงหาคาของ X  

 
  

........................................................................................ 

........................................................................................ 

........................................................................................ 

....................................................................................... 

........................................................................................ 

........................................................................................ 

........................................................................................ 

........................................................................................ 

........................................................................................
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จุดประสงค  บอกสมบัติของเสนขนานและนําไปแกปญหาได 

 

1. ใหนักเรียนคนหาสมบัติของเสนขนาน  

 1.1 แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

  ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

 1.2 แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

  ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

 1.3 แหลงท่ีมา  ......................................................................................................................... 

 ขอคนพบ   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

   ......................................................................................................................... 

นักเรียนสรุปไดวา สมบัติของเสนขนาน                                                                            K 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกัน

ของเสนตัด รวมกันได 180 องศา                                                               K  

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําใหขนานของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของ

เสนตัด รวมกันเทากับ 180 องศา แลว เสนตรงคูนัน้จะขนานกัน                             

              . 

  

เฉลย ใบงานท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน  
หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง เสนขนานและมุมภายใน (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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2. พิจารณาวาสวนของเสนตรงคูใดบางท่ีขนานกัน โดยใชสัญลักษณ  // แทนการขนานกัน   และ    แทน

การไมขนานกัน  

    2.1      2.2   

 

 

 

 

ตอบ    MN // OP                   ตอบ    AB       CD      
 

    2.3      2.4 

                        
 

ตอบ    EF // GH                           ตอบ       PQ //RS         

3. ตรวจสอบวาสวนของเสนตรงตอไปนี้มีคูใดขนานกันบาง 

 

        AB  // GH      

        CD  // IJ     

        EF  // KL   

        ................................................................... 

 
 

4.  จงพิจารณาวา AB


 และ CD


 ขนานกันหรือไมเพราะเหตุใด  

 

 

 

 

 

 

5.  กําหนด AB


 // CD


  จงหาคาของ x    

ตอบ   AB


// CD


 เพราะวา ขนาดของมุมภายใน

ท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกันเทากับ  
122° + 58°  =  180°   
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6.  กําหนด AB


 // CD


 จงหาคาของ x  

 
 

7.  กําหนด AB


 // CD


 จงหาคาของ x 

 
  

         และ        เปนมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด      จ 

         +        = 180° และ        +        = 180°   (มุมตรง)   จ 

         +        =        +                     (สมบัติการเทากัน)   จ 

                   =                                     จ 

               x   = 78°                                           จ  

          และ        เปนมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด   จ 

                       +         =  180°                          K  

              126° + x + 9°  =  180°                       . 

                             x    =  180° – 135°          . 

                             x    =  45°                     . 

          และ        เปนมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด   จ 

                       +         =  180°                          K  

              x + 79° + 42°  =  180°                              . 

                             x    =  180° – 79° – 42°               . 

                             x    =  59°                               . 

∧ 
GHA 

∧ 
CGH 

∧ 
GHA 

∧ 
CGH 

∧ 
GHA 

∧ 
GHB 

∧ 
GHA 

∧ 
CGH 

∧ 
GHA 

∧ 
GHB 

∧ 
CGH 

∧ 
GHB 

∧ 
TSA 

∧ 
CTS 

∧ 
TSA 

∧ 
CTS 

∧ 
PSB 

∧ 
DPS 

∧ 
PSB 

∧ 
DPS 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 2 เสนขนานและสมบัติของเสนขนาน หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

บอกสมบัติของเสนขนาน

และนําไปแกปญหาได 
มุงม่ันในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมแยง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

บอกความสัมพันธของเสน

ขนานกับมุมแยงและทฤษฎี

ของเสนขนานกับมุมแยงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

  - 

ดานเจตคติ  

  - 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูสรางรูปบนกระดาน ใหนักเรียนพิจารณารูปภาพตอไปนี้ 

 

    แลวตอบคําถามตอไปนี้ ใชเวลา 5 นาที จากรูปท่ี 1 และ รูปท่ี 2  

 เรียก 2
∧

, 3
∧

, 5
∧

, 8
∧

 และ c
∧

, d
∧

, e
∧

, f
∧

 วา .............มุมภายใน....................   

 เรียก 1
∧

, 4
∧

, 6
∧

, 7
∧

 และ a
∧

, b
∧

, g
∧

, h
∧

 วา ............มุมภายนอก.............. 

 เรียก 2
∧

 กับ 8
∧

   3
∧

 กับ 5
∧

   c
∧

 กับ f
∧

 และ d
∧

 กับ e
∧

 วา........มุมแยง.................. 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและ

มุมแยง (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและ

มุมแยง (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสอน  

1. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเก่ียวกับมุมแยง โดยครูใชคําถาม ดังนี้ 

- นักเรียนคิดวาเสนตรงสองเสน ถามีเสนตรงตัดแลวนอกจากจะเกิดมุมภายในบนขางเดียวกัน

ของเสนตัดแลวยังเกิดมุมอะไรข้ึนอีก (มุมแยง) 

2. ครูยกตัวอยางอธิบายเก่ียวกับความสัมพันธของเสนขนานกับมุมแยงทีละกรณี โดยครูใชคําถาม 

ดังนี้ 

      พิจารณาเสนตรงท่ีขนานกัน และมีเสนตรงตัด ตอไปนี้ 

 กําหนด AB


 // CD


 มี EF


 เปนเสนตัด 

 
  1. จากรูป สิ่งท่ีกําหนดใหคืออะไร (เสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงสองเสนท่ีขนานกัน) 

  2. A X Y BX Y
∧ ∧

+  เทากับเทาใด เพราะเหตุใด (180° เพราะเปนขนาดของมุมตรง) 

  3. D Y X BX Y
∧ ∧

+  เทากับเทาใด เพราะเหตุใด (180°เพราะมุมภายในบนขางเดียวกัน 

                  ของเสนตัด รวมกันได 180°)             
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

  4)  A X Y BX Y
∧ ∧

+ =D Y X BX Y
∧ ∧

+  เพราะเหตุใด (ตางเทากับ 180°) 

  5)  A X Y D Y X
∧ ∧

+   เพราะเหตุใด  (จากขอ 4) 

  6)  A X Y
∧

 กับ D Y X
∧

 มีลักษณะเปนมุมประเภทใด (มุมแยง) 

        สรุปไดวาอยางไร (ถามีเสนตรงสองเสนขนานกัน และมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน)    

3. ใหนักทําแบบฝกหัดในใบงานท่ี 3 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคลตามสถานการณ 

ข้ันสรุป 

นักเรียนและครูรวมกันสรุปความรู ดังนี้ 

ทฤษฎีบท  ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 
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การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. บอกความสัมพันธของ

เสนขนานกับมุมแยงและ

ทฤษฎีของเสนขนานกับ

มุมแยงได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมใน ขอท่ี 1 ถูกตอง  

- ขอความท่ีเติมใน ขอท่ี 2  ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมใน ขอท่ี 3  ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงาน มีความถูกตอง ตั้งแต 2 

ขอข้ึนไป   

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. มุงม่ันในการทํางาน ตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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1)  ถา A EF
∧

 = 62°  จงหาขนาดของ  

  1.1)  DFE
∧

 =................................  

  1.2)  CFE
∧

 =................................   

2)  ถา F EB
∧

 = 118°  จงหาขนาดของ  

  2.1)  Y F C
∧

 =................................  

  2.2)  EF C
∧

 =................................   

D Y X
∧

 = Y X Z
∧

              (………………………..) 

2a + 3a + 4a = ……………  (ขนาดของมุมตรง) 

    ………………..= 180° 

    ……………..  = 20° 

ดังนั้น D Y X
∧

 = 2a = ……………………….  
 

 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  บอกความสัมพันธของเสนขนานกับมุมแยงและทฤษฎีของเสนขนานกับมุมแยงได 

 

1.  กําหนดให  AB


 // CD


 และ XY


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และ F ตามลําดับ   

  
 

 
 

 

2.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาขนาดของมุม  D Y X
∧
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3.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาคา   X  

 
   จาก สมบัติเสนขนาน          

                              มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกันได 180°         

                               BNM
∧

 +  .............  =  ................               K   

                                 135° +  .............  =  ................          K   

                                                    x  =  ................               K   

                                                    x  =  ................               K   
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1)  ถา A EF
∧

 = 62°  จงหาขนาดของ  

  1.1)  DFE
∧

 =.......62°............  

  1.2)  CFE
∧

 =........118°.................   

2)  ถา F EB
∧

 = 118°  จงหาขนาดของ  

  2.1) Y F C
∧

 =......62°...............  

  2.2) EF C
∧

 =..........118°................   

 D Y X
∧

 = Y X Z
∧

         (มุมแยง) 

2a + 3a + 4a = 180°  (ขนาดของมุมตรง) 

              9a  = 180° 

                a  = 20° 

ดังนั้น D Y X
∧

 = 2a = 2(20°) = 40° 

 

เฉลยใบงานท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  บอกความสัมพันธของเสนขนานกับมุมแยงและทฤษฎีของเสนขนานกับมุมแยงได 

 

1.  กําหนดให  AB


 // CD


 และ XY


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และ F ตามลําดับ   

 
 

 
 

 

2.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาขนาดของมุม  D Y X
∧

  
 

  

 

 

 

  



356 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาคา   X  

 
 

             จาก สมบัติเสนขนาน                      

                           มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกันได 180°         

                            DN MB M N
∧ ∧

+  =  180°               K   

                               135° +  x    =  180°          k   

                                           x   =  180° – 135°              k   

                                           x   =  45°                  K   
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 3 เสนขนานและมุมแยง (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

บอกความสัมพันธของ 

เสนขนานกับมุมแยง 

และทฤษฎีของเสนขนาน

กับมุมแยงได 

มุงม่ันในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          

 



358 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมแยง     

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

ระบุขนาดของมุมแยงและใช

ทฤษฎขีองเสนขนานกับมุม

แยงในการใหเหตุผลและ

แกปญหา 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา 

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูทบทวนความรูโดยใชคําถามเก่ียวกับมุมภายในและมุมแยง ใหนักเรียนรวมกันตอบ ดังนี้ 

นักเรียนคิดวาเสนตรงสองเสน ถามีเสนตรงเสนหนึ่งตัดแลวนอกจากจะเกิดมุมภายในบนขาง

เดียวกันของเสนตัดแลวยังเกิดมุมอะไรข้ึนอีก (มุมแยง, มุมภายนอก) 

ข้ันสอน  

1. ครูยกตัวอยางอธิบายเก่ียวกับเสนขนานและมุมแยง แลวตั้งคําถามเพ่ือใหนักเรียนรวมกันตอบ 

ดังนี้ 

พิจารณามุมแยงท่ีเกิดจากเสนตรงตัดเสนตรงสองเสนตอไปนี้ 

ครูกําหนด AB


 และ CD


 เปนเสนตรงสอง ท่ีมี XY  เปนเสนตัด และ 1 3
∧ ∧
=  บนกระดาน ดังนี้ 

  
 1. จากรูปสิ่งท่ีโจทยกําหนดใหคืออะไร (สวนของเสนตรง XY ตัดเสนตรง AB และ CD) 

 2. สิ่งท่ีจะตองพิสูจนคืออะไร   (เสนตรงสองเสนขนานกันหรือไม) 

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและ

มุมแยง (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและ

มุมแยง (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 3. 1 2
∧ ∧
+  เทากับเทาใด     (180°) 

 4. 1
∧

 เทากับ 3
∧

 หรือไม   (เทากัน) 

 5. 2 3
∧ ∧
+  เทากับเทาใด   (180°) 

 6. AB


 และ CD


 ขนานกันหรือไม  (ขนานกัน เพราะมุมภายในบนขางเดียวกัน 

                                                               รวมกันได 180°) 

 ดังนั้น อาจสรุปไดหรือไมวา “ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่งทําใหขนาดของมุมแยง

เทากันแลว เสนตรงคูนั้นขนานกัน” (ได) 

2. ใหนักเรียนรวมกันสรุปเก่ียวกับเสนตรงคูหนึ่งท่ีมีเสนตรงเสนหนึ่งตัด (ทฤษฎบีท ถาเสนตรง 

เสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

3. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 4 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณในชั้นเรียน   

ข้ันสรุป 

ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

    - นักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับเสนขนานกับมุมแยงอยางไร  

(ทฤษฎบีท ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมี

ขนาดเทากัน)  แลวสรุปลงในสมุด 

 



360 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. ระบุขนาดของมุมแยง

และใชทฤษฎีของเสน

ขนานกับมุมแยงในการให

เหตุผลและแกปญหา 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4 ขอท่ี 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4 ขอท่ี 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4 ขอ 2  ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 4 ขอ 2 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ความสามารถในการ

แกปญหา 

3. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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   A F C
∧

 =       (มุมแยง)  

   CFE
∧

  =     (ขนาดมุมตรง)  

        x  =      

        x  =        

 ADC
∧

  =                     (มุมแยง)  
           +           +         = 180    (มุมภายในบน
ขางเดียวกันของเสนตัด รวมกันได 180°)       

  ADB
∧

  =       

        x  =      

        x  =        

 

 

ใบงานท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ระบุขนาดของมุมแยงและใชทฤษฎีของเสนขนานกับมุมแยงในการใหเหตุผลและแกปญหา 

 

1. กําหนดให AB  ขนานกับ CD  จงหาคา x 

 

    1.1 

   
 

 

    1.2   
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2. จากรูป จงพิสูจนวา AB  ขนานกับ CD  

                 

     วิธีทํา   ตองการพิสูจนวา AB  // CD  

      ส่ิงท่ีโจทยกําหนดให     1. ANO
∧

  =       

    2. CON
∧

  =       

    3. PCO
∧

  =       

     พิสูจน   1. COP
∧

 + 120° = 180°  (   ) 

      ดังนั้น COP
∧

 =          

  2. 20° + COP
∧

 + CPO
∧

  = 180°      (     ) 

     CPO
∧

 =       

  3. CPO
∧

 + …………. = …………..   (     ) 

  4. …………… = 80°   (จากขอ 2 และ ขอ 3) 

      เนื่องจาก OPD
∧

 และ ANP
∧

 เปนมุมแยง 

  5. …………… = ………………..  (จากขอ 4) 

  6) AB  // CD     (      

     )  

 

 

  



364 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

     A F C
∧

 = 113°     (มุมแยง)  

     CFE
∧

 = 180° – 113° = 67°     (ขนาดมุมตรง)  

           x = 180° – 51°– 67° = 62°  (มุมตรง)  

           x = 62°      

    ADC
∧

 = 33°                         (มุมแยง)  

    A BD ADB ADC
∧ ∧ ∧

+ +   = 180°  (มุมภายในบน
ขางเดียวกันของเสนตัด รวมกันได 180°)       

     ADB
∧

 = 180°– 64°– 33° = 83°     

 x  = 180°– 83°– 33° = 64°   (มุมตรง)  

 x  = 64°     

 

เฉลยใบงานท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง เสนขนานและมุมแยง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  ระบุขนาดของมุมแยงและใชทฤษฎีของเสนขนานกับมุมแยงในการใหเหตุผลและแกปญหา 

 

1. กําหนดให AB  ขนานกับ CD  จงหาคา x 

 

    1.1 

        
 

 

 

    1.2   
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2.  จากรูป  จงพิสูจนวา AB  ขนานกับ  CD  

          

     วิธีทํา   ตองการพิสูจนวา  AB  //  CD  

      ส่ิงท่ีโจทยกําหนดให     1. ANO
∧

  =  80°   

    2. CON
∧

  =  120°   

    3. PCO
∧

  =  20°   

     พิสูจน   1. COP
∧

 + 120° = 180°   (ขนาดของมุมตรง) 

     ดังนั้น COP
∧

 = 60°    

  2. 20° + COP
∧

 + CPO
∧

  = 180°    (มุมภายในรูปสามเหลี่ยมรวมกันได 180°) 

     CPO
∧

 = 180°– 20°– 60°= 100°   

  3. CPO
∧

 +OPD
∧

= 180°    (ขนาดของมุมตรง) 

  4. OPD
∧

= 80°      (จากขอ 2 และ ขอ 3) 

               เนื่องจาก OPD
∧

 และ ANP
∧

 เปนมุมแยง 

  5. OPD
∧

 =  ANP
∧

   (จากขอ 4) 

  6. AB  // CD     (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําให 

มุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

 

  



366 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 4 เสนขนานและมุมแยง (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ระบุขนาดของมุมแยงและใช

ทฤษฎขีองเสนขนานกับมุมแยง 

ในการใหเหตุผลและแกปญหา 
มุงม่ันในการทํางาน 

ความสามารถในการแกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมแยง     

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

  - 

ดานทักษะและกระบวนการ 

แสดงการพิสูจนและหา

คําตอบเก่ียวกับเสนขนานโดย

ใชมุมแยงได 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. นําเขาสูบทเรียนดวยการถามนักเรียนเก่ียวกับ ทฤษฎีบทของเสนขนานและมุมแยง  (ทฤษฎีบท 

ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมีขนาดเทากัน)   

ข้ันสอน 

1. ครูนําเสนอตัวอยาง ใหนักเรียนรวมพิจารณาในการพิสูจนทฤษฎีของเสนขนานและมุมแยง ดังนี้ 

    ตัวอยางท่ี 1  จากรูปตองการพิสูจนวา AB


 // CD


 

 
    วิธีทํา   ตองการพิสูจนวา  AB



 // CD


 

    พิสูจน   

 1. CML LMN NMD
∧ ∧ ∧

+ +  = 180°    (ขนาดของมุมตรง) 

 2. NMD
∧

 = 180° – 64° – 70°  =  46°                                                              

 3. NMD
∧

 = 46°         

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแกปญหา

เสนขนานและมุมแยง 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแกปญหา

เสนขนานและมุมแยง 



368 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

   เนื่องจาก LNM
∧

 และ NMD
∧

เปนมุมแยง 

4. AB


 // CD


   (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง มีมุมแยงเทากัน  แลว 

   เสนตรงคูนั้นขนานกัน)  

2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 5 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคล ตามสถานการณในชั้นเรียน   

ข้ันสรุป 

ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

- นักเรียนสามารถสรปุทฤษฎีบทเก่ียวกับเสนขนานกับมุมแยง วาอยางไร  

(ทฤษฎบีท ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมีขนาด

เทากัน)            
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. แสดงการพิสูจนและหา

คําตอบเก่ียวกับเสน

ขนานโดยใชมุมแยงได 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 5 ขอท่ี 1 ครบถวน 

ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 5 ขอท่ี 2 ครบถวน 

ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 5 ขอ 3  ครบถวน 

ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 5 ขอ 4 ครบถวน 

ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2  รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ความสามารถในการ

แกปญหา 

3. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 

 

 

 

 

  



370 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  แสดงการพิสูจนและหาคําตอบเก่ียวกับเสนขนานโดยใชมุมแยงได 

 

1.  จากรูป AB   // CD  จงหาคา y  

 

 

 

 

 

 

 

 

    จาก  AB   //  CD     แลว      มีขนาดเทากัน 

    จะได   3y – 15° =           

              3y – 2y  =         

                  y      =         

 

2.  จงแสดงวา มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ รวมกันได 180°   

         

 

 

                          
      โจทยกําหนด  ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมใด ๆ  

      ตองการพิสูจนวา   ABA C A CB BC 180
∧ ∧ ∧

+ + =    

      สรางเพ่ือพิสูจน  ลาก DE  ผานจุด C  

 1) BA CD A CB CE
∧ ∧ ∧

+ + =…………… (มุมตรง) 

 2)  A CD
∧

= …………………   ( AB  // DE  มุมแยงจึงมีขนาดเทากัน) 

 3)  BCE
∧

 = …………………   ( AB  // DE  มุมแยงจึงมีขนาดเทากัน) 

 4)  ….…… A CB
∧

+ +……….…=…………… (แทน A CD
∧

ดวย C AB
∧

 และ BCE
∧

ดวย A BC
∧

) 



372 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

3. กําหนดให  AB  // CD  ,  A BR 45 ,CDR 30
∧ ∧

= =
     จงหาคาของ x  

 

 

 

 

   วิธีทํา  สรางเพ่ิมเติมเพ่ือหาขนาดของ x โดยลาก RN  ใหขนานกับ AB  และ CD  ดังรูป 

  

 

 

 

 1)  BRN A BR
∧ ∧

= =  …………………  (มุมแยง) 

 2)  DRN
∧

 =  ……………  =  ……………  (มุมแยง) 

 3)  x  = BRN
∧

+DRN
∧

=  ………………………………= …………………  

 

 

4. กําหนด  PQ  // RS , QMR 90
∧

=
 ,  MRS 40

∧
=

   จงหาคาของ y   

 

    วิธีทํา   สรางเพ่ิมเติมเพ่ือหาขนาดของ y โดยลาก MN  ใหขนานกับ 

PQ  และ RS  ดังรูป  

     1) NMR MRS
∧ ∧

= = …………………   (มุมแยง) 

     2) NMR QMN QMR 90  ํ
∧ ∧ ∧

+ = =  

     3) ดังนั้น QMN
∧

 =  90° – ……………=  ……………… 

     4)  y + QMN
∧

 =  ………………… (มุมภายในบนขางเดียวกันของ 

เสนตัด รวมกันได 180°)  

     5)  y =  …………………  = ………………… 
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เฉลย ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค  แสดงการพิสูจนและหาคําตอบเก่ียวกับเสนขนานโดยใชมุมแยงได 

 

1.  จากรูป  AB  // CD  จงหาคา  y  

 

 

 

 

 

 

 

 

    จาก  AB   // CD     แลว มุมแยง    มีขนาดเทากัน 

    จะได   3y – 15°  =   2y + 35°       

              3y – 2y  =   35° + 15°     

                      y   =   50°      

 

2.  จงแสดงวา มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ รวมกันได 180°   

         

 

 

                          
      โจทยกําหนด  ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมใด ๆ  

      ตองการพิสูจนวา   ABA C A CB BC 180
∧ ∧ ∧

+ + =    

      สรางเพ่ือพิสูจน  ลาก DE  ผานจุด C  

 1) BA CD A CB C 180E
∧ ∧ ∧

+ + =
   (มุมตรง) 

 2)  BC AA D C
∧ ∧

=    ( AB  // DE  มุมแยงจึงมีขนาดเทากัน) 

 3)  CC BB E A
∧ ∧

=    ( AB  // DE  มุมแยงจึงมีขนาดเทากัน) 



374 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 4)  AA CBC AB BC 180
∧∧ ∧

+ + =
   (แทน A CD

∧
ดวย C AB

∧
 และ BCE

∧
ดวย A BC

∧
) 

3. กําหนดให  AB  // CD  ,  A BR 45 ,CDR 30
∧ ∧

= =
     จงหาคาของ x  

 

 

 

 

   วิธีทํา  สรางเพ่ิมเติมเพ่ือหาขนาดของ x โดยลาก RN  ใหขนานกับ AB  และ CD  ดังรูป 

  

 

 

 

 1)  BRN A BR
∧ ∧

= =  45°   (มุมแยง) 

 2)  DRN
∧

 =  CDR
∧

  =  30°   (มุมแยง) 

 3)  x = BRN
∧

+DRN
∧

=  45°+ 30° = 75°  

 

 

4. กําหนด  PQ  // RS , QMR 90
∧

=
 ,  MRS 40

∧
=

   จงหาคาของ y   

 

    วิธีทํา   สรางเพ่ิมเติมเพ่ือหาขนาดของ y โดยลาก MN  ใหขนานกับ 

PQ  และ RS  ดังรูป  

     1) NMR MRS
∧ ∧

= = 40°   (มุมแยง) 

     2) NMR QMN QMR 90  ํ
∧ ∧ ∧

+ = =  

     3) ดังนั้น  QMN
∧

 =  90° – 40° =  50°  

     4)  y + QMN
∧

 = 180°    (มุมภายในบนขางเดียวกันของ 

เสนตัด รวมกันได 180°)  

     5)  y = 180° – 50° = 130°     

     
  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 375 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 5 การแกปญหาเสนขนานและมุมแยง หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

แสดงการพิสูจนและหา

คําตอบเก่ียวกับเสนขนาน

โดยใชมุมแยงได มุงม่ันในการทํางาน 

ความสามารถในการ

แกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          

 



376 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมภายนอกกับ

มุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกัน

ของเสนตัด  

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

อธิบายเก่ียวกับเสนขนานกับ

มุมภายในและมุมภายนอก

และทฤษฎีของเสนขนานกับ

มุมภายในและมุมภายนอกได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

  - 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

 -  

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูใชคําถามใหนักเรียนรวมกันแสดงความคิดเห็น ดังนี้ 

นักเรียนคิดวาเสนตรงสองเสน ถามีเสนตรงเสนหนึ่งตัดแลว จะเกิดมุมอะไรไดบาง (มุมภายใน 

บนขางเดียวกันของเสนตัด มุมภายนอกและมุมแยง) 

ข้ันสอน  

1. ครูกําหนด AB


 และ CD


 เปนเสนตรงสอง ท่ีมี XY  เปนเสนตัดบนกระดาน ดังนี้ 

                   
 แลวใหนักเรียนรวมกันแสดงความคิดเห็นเก่ียวกับมุมภายในและมุมภายนอกท่ีอยูบนขาง

เดียวกันของเสนตัด โดยครูใชคําถาม ดังนี้ 

   มุมคูใดบางท่ีเปนมุมภายในและมุมภายนอกท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด XY   

      ( 3
∧

 เปนมุมภายนอกและ 1
∧

 เปนมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด  XY , 

        4
∧

 เปนมุมภายนอกและ 2
∧

 เปนมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด  XY ) 

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 6 เรื่อง เสนขนาน

และมุมภายนอกกับมุม

ภายใน (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 6 เรื่อง เสนขนาน

และมุมภายนอกกับมุม

ภายใน (1) 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 377 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 
2. ครูกําหนด AB



 // CD


  มี MN  เปนเสนตัดบนกระดาน ดังนี้ 

               

  ครูและนักเรียนรวมกันพิสูจนวา 3 7
∧ ∧
=  และ 2 6

∧ ∧
=   ดังนี้ 

  1)  3 5
∧ ∧
=  และ 4 6

∧ ∧
=     (มุมแยง)   

  2)  7 5
∧ ∧
=  และ 4 2

∧ ∧
=     (มุมตรงขามของเสนตัดมีขนาดเทากัน)     

  3)  3 7
∧ ∧
=  และ 2 6

∧ ∧
=     (จากขอ 1 และ 2)  

  ครูอธิบายเพ่ิมเติม วามุมดังกลาว  เปนมุมภายนอกและมุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัด  

แลวใหนักเรียนพิสูจน 1 5
∧ ∧
=  และ 4 8

∧ ∧
=  ลงในสมุดโดยมีครูคอยใหคําแนะนําตามสถานการณ 

ในหองเรียน 

3. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 6 โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม  

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมนักเรียนเฉลยคําตอบใบงานท่ี 6 โดยครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 



378 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

    - นักเรียนจะเรียนสรุปความสัมพันธท่ีเกิดข้ึนเปนทฤษฎีไดอยางไร 

    (ทฤษฎี ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขาม

บนขางเดียวกันของเสนตัด มีขนาดเทากัน)    

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 379 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายเก่ียวกับเสน

ขนานกับมุมภายในและ

มุมภายนอกและทฤษฎี

ของเสนขนานกับมุม

ภายในและมุมภายนอก

ได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1  ตอบใบงานท่ี 6 ถูก 1 ขอ 

ระดับ 2  ตอบใบงานท่ี 6 ถูก 2 ขอ 

ระดับ 3  ตอบใบงานท่ี 6 ถูก 3 ขอ 

ระดับ 4  ตอบใบงานท่ี 6 ถูก 4 ขอ 

2. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 

 

 

 

 

  



380 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 381 

x  = ………………………. 

x  = ………………………. 

y  = ………………………. 

x  = ………………………. 

 

ใบงานท่ี 6 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค อธิบายเก่ียวกับเสนขนานกับมุมภายในและมุมภายนอกและทฤษฎีของเสนขนานกับมุมภายใน 

 และมุมภายนอกได 

 

   1)  กําหนดให AB


 // CD


 จงหาคา  x 

       

   2)  กําหนดให  AB


 // CD


 จงหาคา  x 

     

   3)  กําหนดให  AB  // CD  จงหาคา  y 

      
   4)  กําหนด  AB   // CD  จงหาคา  x  

               



382 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

x  = ……80°…………. 

x  = ………15°………. 

x  = ………65°……………. 

y  = ………49°……………. 

 

เฉลย ใบงานท่ี 6 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค อธิบายเก่ียวกับเสนขนานกับมุมภายในและมุมภายนอกและทฤษฎีของเสนขนานกับมุมภายใน 

 และมุมภายนอกได 

 

   1)  กําหนดให  AB


 // CD


 จงหาคา x 

            
   2)  กําหนดให  AB



 // CD


 จงหาคา  x 

        

   3)  กําหนดให  AB   // CD  จงหาคา  y 

      
   4)  กําหนด  AB   // CD  จงหาคา x     

               



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 383 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 6 เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายเก่ียวกับเสนขนาน

กับมุมภายในและมุม

ภายนอกและทฤษฎขีอง

เสนขนานกับมุมภายใน

และมุมภายนอกได 

มุงม่ันในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          

 



384 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

             แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 7  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและมุมภายนอกกับ

มุมภายใน 

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําความรูเก่ียวกับเสนขนาน

และมุมภายในกับมุมภายนอก

มาแกปญหาได   

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูใชคําถามใหนักเรียนรวมกันแสดงความคิดเห็น ดังนี้ 

 นักเรียนคิดวาเสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายในเก่ียวของกันอยางไร  (ทฤษฎบีท ถาเสนตรง

สองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกันของ 

เสนตัด มีขนาดเทากัน) 

ข้ันสอน  

1. ครยูกตัวอยาง เพ่ือสรางความเขาใจเพ่ิมเติม  

    ตัวอยาง กําหนด  AB


 และ CD


 ท่ีมี MN  เปนเสนตัด โดยมี 1 5
∧ ∧
=  บนกระดาน ดังนี้ 

                   
    แลวใหนักเรียนรวมกันพิสูจน วา  AB



 // CD


   โดยครูคอยใหคําแนะนําในข้ันตอนตาง ๆ  ดังนี้ 

    วิธีทํา   ตองการพิสูจนวา  AB


 // CD


   

    พิสูจน  1.   1 4 180
∧ ∧
+ =

     (เปนมุมตรง) 

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 7 เรื่อง เสนขนาน

และมุมภายนอกกับมุม

ภายใน (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง เสนขนาน

และมุมภายนอกกับมุม

ภายใน (2) 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 385 

             แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 7  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

    2.   1 5
∧ ∧
=        (กําหนดให) 

    3.   5 4 180
∧ ∧
+ =

     (จากขอ 1 แทน 1
∧

 เปน 5
∧

 )    

   4.   เนื่องจาก 4
∧

และ 5
∧

 เปนมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด MN   

   5.   AB


 // CD


     (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําใหมุมภายใน 

                                          ท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัด รวมกันได 180° 

                                                     แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

2. จากตัวอยาง ครูใหนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดเปนทฤษฎบีท ไดวา  “ทฤษฎีบท  เม่ือเสนตรง

เสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขาม 

บนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาดเทากัน”  

3. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 7 โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม  

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมนักเรียนเฉลยคําตอบใบงานท่ี 7 โดยครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 

2. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 นักเรียนจะเรียนสรุปความสัมพันธท่ีเกิดข้ึนเปนทฤษฎีบท ไดอยางไร  (ทฤษฎีบท  เม่ือเสนตรง

เสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขาม 

บนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาดเทากัน)    
 



386 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. นําความรูเก่ียวกับเสน

ขนานและมุมภายในกับ

มุมภายนอกมาแกปญหา

ได  

ตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 7 ขอท่ี 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 7 ขอท่ี 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 7 ขอ 2  ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 7 ขอ 2 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2  รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ความสามารถใน     

การแกปญหา 

3. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



388 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  นําความรูเก่ียวกับเสนขนานและมุมภายในกับมุมภายนอกมาแกปญหาได 

 

1. จากรูป กําหนดให AC  // MD  และ CM  // DB  และ AM = MB  จงพิสูจนวา  ACM ≅ MDB   

                        
พิสูจน  

 1) AC  // MD  และ CM  // DB   (โจทยกําหนดให) 

 2) AMC
∧

= ..................   (มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกัน 

ของเสนตัด) 

 3) C AM
∧

= ..................   (.........................................................................................) 

       

 4)  AM = ....................   (โจทยกําหนดให) 

 5) ACM ≅ ...................    (.........................................................................................) 

      (.........................................................................................) 
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2.   กําหนดให  AB  // CD   และ BAM DCN
∧ ∧

=  จงแสดงวา AM  // CN    

 
 พิสูจน  

                 AB  // CD      มี   AM  เปนเสนตัด 

                B AM
∧

           (       )  

                      (เปนมุมภายนอกของเสนคูขนานกับเสนตัด)  

                    =               (มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกันของเสนตัด 

                                                มีขนาดเทากัน)  

แต   B AM D CN=
∧ ∧

        (โจทยกําหนดให) 

                  =               (สมบัติของการเทากัน) 

      ดังนั้น AM  // CN     มี       เปนมุมภายใน และ           เปนมุมภายนอกท่ีมีขนานเทากัน 

 

 

 

 

 

 

  



390 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลย ใบงานท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  นําความรูเก่ียวกับเสนขนานและมุมภายในกับมุมภายนอกมาแกปญหาได 

 

1. จากรูป กําหนดให AC  // MD  และ CM  // DB  และ AM = MB   จงพิสูจนวา  ACM ≅ MDB   

                        
พิสูจน  

 1) AC  // MD  และ CM  // DB   (โจทยกําหนดให) 

 2) DM BA C M
∧ ∧

=    (มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกัน 

ของเสนตัด) 

 3) BA MC M D
∧ ∧

=    (มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกัน 

ของเสนตัด) 

 4)  AM = MB    (โจทยกําหนดให) 

 5) ACM ≅ MDB    (จากขอ 2, 3, 4  และสมบัติของรูปสามเหลี่ยมท่ี 

เทากันทุกประการ แบบ มุม–ดาน–มุม) 
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2.   กําหนดให  AB  // CD    และ  BAM DCN
∧ ∧

=   จงแสดงวา   AM  // CN    

 
 

  พิสูจน  

                 AB  // CD      มี   AM  เปนเสนตัด 

                B AM
∧

             (เปนมุมภายในของเสนคูขนานกับเสนตัด)  

            DOM
∧

           (เปนมุมภายนอกของเสนคูขนานกับเสนตัด)  

               DOM
∧

 = B AM
∧

   (มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขามบนขางเดียวกันของเสนตัด 

                                                มีขนาดเทากัน)  

แต   B AM D CN=
∧ ∧

      (โจทยกําหนดให) 

   DOM D CN=
∧ ∧

        (สมบัติของการเทากัน) 

          ดังนั้น AM  // CN   มี D CN
∧

 เปนมุมภายใน และ DOM
∧

 เปนมุมภายนอกท่ีมีขนานเทากัน 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 7 เสนขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

นําความรูเก่ียวกับเสน

ขนานและมุมภายในกับมุม

ภายนอกมาแกปญหาได มุงม่ันในการทํางาน 

ความสามารถในการ

แกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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             แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม 

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

บอกความสัมพันธของเสน

ขนานและรูปสามเหลี่ยมได 

 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําทฤษฎีบทของรูปสามเหลี่ยม

ไปหาขนาดของมุมได  

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. นําเขาสูบทเรียนดวยการทบทวนทฤษฎีบททางเรขาคณิต “ขนาดของมุมภายในท้ังสามมุมของ 

รูปสามเหลี่ยมรวมกันเทากับ 180 องศา” ซ่ึงเปนทฤษฎีบทสําคัญท่ีตองนํามาใชในเรื่อง เสนขนาน

และรูปสามเหลี่ยม  

ข้ันสอน  

1. สุมนักเรียนมาแสดงวิธีการพิสูจนวาขนาดของมุมภายในรูปสามเหลี่ยม รวมกันเทากับ 180°  

โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 

 เชน  1.  จงใชสมบัติของเสนขนานหาผลรวมของขนาดของมุมท้ังสามของรูป ABCΔ  

                         

 วิธีทํา     4
∧

 + 1
∧

 + 5
∧

 =  180°    (มุมตรง)       ............  

          4
∧

  =  2
∧

     (มุมแยงมีขนาดเทากัน)   ............ 

         5
∧

  =  3
∧

  (มุมแยงมีขนาดเทากัน)   ............ 

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 8 เรื่อง เสนขนาน

และรูปสามเหลี่ยม (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 8 เรื่อง เสนขนาน

และรูปสามเหลี่ยม (1) 



394 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

             แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 ดังนั้น 1
∧

 + 2
∧

 + 3
∧

 = 180°            (จาก ,  และ ) 

      2. จงหาคา x   

 

    วิธีทํา A BC BA C A CB
∧ ∧ ∧

+ +   = 180°    (ผลบวกมุมภายในของรูปสามเหลี่ยม เทากับ 180°) 

 A B C 28 และBAC38
∧ ∧

= =
         (กําหนดให)   

 ดังนั้น  ( 28°+ 38°) + BCA
∧

= 180°     (จากโจทย)           ............... 

 เนื่องจาก       BCA
∧

 + x  = 180°    (ขนาดของมุมตรง)  ...............  

 จาก  และ   จะได 

 ( 28°+ 38°) + BCA
∧

 = BCA
∧

 + x   (สมบัติการเทากัน) 

 นั่นคือ                          x = 66° 
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             แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8  

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. ใหนักเรียนสรุปทฤษฎีบทท่ีสอดคลองกับตัวอยางท่ี 2 (ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยม

ออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเทากับผลบวกของขนาดมุมภายในท่ีไมใชมุมประชิดของ

มุมภายนอกนั้น)  

3. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 8  โดยนําทฤษฎีบทเก่ียวกับผลรวมของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 

และสมบัติของเสนขนานในการหาคําตอบ โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม  

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมนักเรียนเฉลยคําตอบใบงานท่ี 8 โดยครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 

2. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 นักเรียนจะเรียนสรุปความสัมพันธท่ีเกิดข้ึนเปนทฤษฎบีท ไดอยางไร  (ทฤษฎีบท  ถาตอดานใด

ดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเทากับผลบวกของขนาดมุม

ภายในท่ีไมใชมุมประชิดของมุมภายนอกนั้น)    
 



396 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. บอกความสัมพันธของ

เสนขนานและรูป

สามเหลี่ยม 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 2  ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 2 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 3 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 8 ขอ 3 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1–2 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 3–4 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 5 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 6 รายการ 

2. นําทฤษฎบีทของรูป

สามเหลี่ยมไปหาขนาด

ของมุมได 

3. ความสามารถในการ

แกปญหา 

2. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



398 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

……………………………………………………….……………………….. 

…………………………………….………………………………………….. 

……………………………………………………….……………………….. 

………………………………………………………….…………………….. 

……………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………….. 

 

ใบงานท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  1. บอกความสัมพันธของเสนขนานและรูปสามเหลี่ยมได 

  2. นําทฤษฎบีทของรูปสามเหลี่ยมไปหาขนาดของมุมได 

 

1.  กําหนดให  AB  // CD   จงหาขนาดของ x  และ  y  

          
............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

2.  กําหนดให  AB  // CD   จงหาขนาดของ x  

 
 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 399 

3. จงหาขนาดของมุม x  

            
............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................ 

 

  



400 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

               y        =   46°      มุมแยง               f 
  y + x + 102°    =   180°     มุมภายใน            น 
                              รูปสามเหลี่ยมเทากับ 180°    
   46°+ x + 102° =   180°                             z  
                   x    =   180° – 46° – 102°         ง 
                   x    =   32°                             ง 

 

เฉลย ใบงานท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  1. บอกความสัมพันธของเสนขนานและรูปสามเหลี่ยมได 

  2. นําทฤษฎีบทของรูปสามเหลี่ยมไปหาขนาดของมุมได 

 

1.  กําหนดให  AB  // CD   จงหาขนาดของ x และ y  

          
                   68° +  y =  180°       (มุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกันได180°)  f 

                            y =  180° –  68° = 112°                                                                f 

             กําหนด  z  บนสวนของเสนตรง CD                                                                   f 

                            z  =  68°      (มุมแยงมีขนาดเทากัน)                                             f 

             34°+ 68°+ x   = 180°         (มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได 180°)                         

                           x   =  180°– 34°– 68° = 78°                                                         F 

  

2.  กําหนดให  AB  // CD   จงหาขนาดของ X  

 
 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 401 

3. จงหาขนาดของมุม x  

            
 

  เนื่องจาก    x + 17° = 50°   (มุมภายนอกท่ีเกิดจาการตอดานของรูปสามเหลี่ยมเทากับ 

           ผลบวกของขนาดของมุมภายในท่ีไมใชมุมประชิด)  

      x  =  50° – 17°       

      x  =  33°        
  

  



402 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 8 เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (1) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

1. บอกความสัมพันธของเสน

ขนานและรูปสามเหลี่ยมได 

2. นําทฤษฎีบทของรูปสามเหลี่ยม

ไปหาขนาดของมุมได 

มุงม่ันในการทํางาน 

ความสามารถในการแกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 403 

          แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนานและรูปสามเหลี่ยม 

   

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะ 

สามารถแสดงการพิสูจนและ

แกปญหาโดยใชความสัมพันธ

ของรูปสามเหลี่ยมและเสน

ขนานได 

ดานเจตคติ  

 -  

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการแกปญหา  

คุณลักษณะของผูเรียน 

มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. นําเขาสูบทเรียนดวยการทบทวนทฤษฎีบทเก่ียวกับเสนขนานและรูปสามเหลี่ยม “ทฤษฎีบท  

ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเทากับผลบวกของ

ขนาดมุมภายในท่ีไมใชมุมประชิดของมุมภายนอกนั้น” โดยครูสุมสอบถามนักเรียน  

ข้ันสอน  

1. ครูแบงเด็กเปน 2 กลุม เพ่ือแขงกันหาคําตอบของโจทยท่ีกําหนด  

 โดยครูคอยแนะนําคําตอบท่ีถูกตองใหกับนักเรียน 

    1.    2.              

    3.    4.   

แหลงการเรียนรู 

 - 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนขนาน

และรูปสามเหลี่ยม (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนขนาน

และรูปสามเหลี่ยม (2) 



404 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

  

          แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2.  ครูยกตัวอยางการแกปญหาการประยุกตของรูปสามเหลี่ยมและเสนขนาน ดังนี้   

    ตัวอยาง   กําหนด AB  // CD  จงหาขนาด A OC
∧

  

 

    วิธีทํา    A BO DCO
∧ ∧

=        ( มุมแยง ) 

  A BO 83
∧

=
     (โจทยกําหนดให)   

     DCO 83
∧

=
     (สมบัติการถายทอด)  

  CDO 24
∧

=
     (โจทยกําหนดให)  

  A OC DCO CDO
∧ ∧ ∧

= +    (มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจากการตอดานของรูปสามเหลี่ยม 

      จะมีขนาดเทากับผลบวกของขนาดมุมภายในท่ีไมใช 

      มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น) 

   A OC
∧

 = 83°  + 24° =  107°   

2. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 9  โดยนําทฤษฎีของเสนขนานและรูปสามเหลี่ยม และสมบัติของเสนขนาน

ในการหาคําตอบ โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 405 

          แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมนักเรียนเฉลยคําตอบใบงานท่ี 9 โดยครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 

2. ครูแบงกลุมใหนักเรียนกลุมละ 3–4 คน ใหวางแผนการแกปญหาเก่ียวกับเสนขนาน พรอมท้ัง

วางแผนสรางชิ้นงานในชั่วโมงถัดไป 
 



406 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

  

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. สามารถแสดงการ

พิสูจนและแกปญหา

โดยใชความสัมพันธ

ของรูปสามเหลี่ยมและ

เสนขนานได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 9 ขอ 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 9 ขอ 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 9 ขอ 2  ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในใบงานท่ี 9 ขอ 2 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ความสามารถใน     

การแกปญหา 

3. การมุงม่ันในการทํางาน 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

ระดับ 1  ทําใบงานสําเร็จไมถึง 70 % 

ระดับ 2  ทําใบงานสําเร็จ 70–79 % 

ระดับ 3  ทําใบงานสําเร็จ 80–89 % 

ระดับ 4  ทําใบงานสําเร็จ 90 % ข้ึนไป 

 

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 407 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



408 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

  

 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สามารถแสดงการพิสูจนและแกปญหาโดยใชความสัมพันธของรูปสามเหลี่ยมและเสนขนานได 

 

1.  กําหนดให  AB


 // CD


  มี  EF


 ตัด  AB


 และ CD


  ท่ีจุด  M  และ N   ตามลําดับ  ถา D NM
∧

 = 54°  

และ  2(a) = b  และ c = d  จงหาขนาดของ x  

                                       

  วิธีทํา        D NM
∧

   =   a + ………. =  54°         (จากรูป)    ---------   

            จาก                      2 (a)  =                (จากรูป)    ---------       

  นํา แทนใน จะได   a + 2 (a)  =  54°            ดังนั้น       = 18°           

                                 +            =  180°        (มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกัน 180°)  

                           54° +             =  180°                                                                     

                                               =  180° – 54° = 126°                                              

                                            =  c + d = 126°                                                                    

     จาก โจทย  ดังนั้น           c = d  =                 (มุมแยงมีขนาดเทากัน)     

                              a +  c +  x  =  180°    (      )      

                          18° + 63° + x  =         

              x  =          

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 409 

2.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาขนาดของ  NOM
∧

 และ  QON
∧

   

 
                                                        =  130°                 (มุมแยงมีขนาดเทากัน)               ไ  

                                    AMO NMO+
∧ ∧

 =  180°                 (                                )            ไ 

                                              NMO
∧

  =                                                                    ไ 

                MN O ................. ...................+ +
∧

  = 180°             (มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 180°)  ด 

                              +               + MON
∧

 = 180°                                                      ไ 

                                                  MON
∧

 =                                                                    ไ 

                                     MON NOQ+
∧ ∧

  = 180°       (                         )                ด 

                                        95° + NOQ
∧

 =                                                         ไ 

           NOQ
∧

 =                        

  



410 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

  

 

เฉลย ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 เรื่อง เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สามารถแสดงการพิสูจนและแกปญหาโดยใชความสัมพันธของรูปสามเหลี่ยมและเสนขนานได 

 

1.  กําหนดให  AB


 // CD


  มี  EF


 ตัด  AB


 และ CD


  ท่ีจุด  M  และ N   ตามลําดับ  ถา D NM
∧

 = 54°  

และ  2(a) = b  และ c = d  จงหาขนาดของ x  

 

f  วิธีทํา        D NM
∧

 =  a + b = 54°        (จากรูป)    ---------   

            จาก               2( a
∧

) = b         (จากรูป)  ---------       

  นํา แทนใน จะได  a + 2(a) = 54°        ดังนั้น  a = 18°           

                       D NM
∧

 + NMB
∧

 = 180°        (มุมภายในบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกัน 180°)  

                           54° + NMB
∧

 = 180°                 

                                   NMB
∧

 = 180° – 54° = 126°                                              

                                   NMB
∧

 =  c + d  = 126°                 

     จาก โจทย  ดังนั้น        c = d  =  
126

2

°

 =  63°        (มุมแยงมีขนาดเทากัน)     

                            a +  c + x  =  180°      (มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได 180°)      
                        18° + 63°+ x  =  180°     

                                        x  =  99°        
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2.  กําหนดให  AB


 // CD


  จงหาขนาดของ  NOM
∧

 และ  QON
∧

   

 

                                  AMO DQO=
∧ ∧

  =  130°          (มุมแยงมีขนาดเทากัน)               ไ  

                                    AMO NMO+
∧ ∧

 = 180°     (มุมตรง)               ไ 

                                               NMO
∧

 = 180° – 130° = 50°                                                

                         NMMN MONO O+ +
∧ ∧∧

 = 180°               (มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 180°)  ด 

                              35° + 50° + MON
∧

 = 180°                                                            ไ 

                                               MON
∧

 = 180° – 35° – 50° = 95°                                 ไ 

                                    MON NOQ+
∧ ∧

 = 180°                 (มุมตรงมีขนาด 180°)                ด 

                                       95°+ NOQ
∧

 = 180°                                                ไ 

                                               NOQ
∧

 = 180° – 95° = 85°                                                         

ไ 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 9 เสนขนานและรูปสามเหล่ียม (2) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สามารถแสดงการพิสูจนและ

แกปญหาโดยใชความสัมพันธ

ของรูปสามเหลี่ยมและเสนขนาน

ได 

มุงม่ันในการทํางาน 

ความสามารถในการแกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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หนวยการเรียนรูท่ี 3 เสนขนาน 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

เรื่อง การนําไปใช 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 
เวลา  1  ช่ัวโมง 

ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

เสนขนาน 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

- 

ดานทักษะและกระบวนการ 

นําสมบัติของเสนขนาน 

มาแกปญหาได 

สมรรถนะ 

ความสามารถในการแกปญหา 

คุณลักษณะอันพึงประสงค 

1. อยูอยางพอเพียง  

2. มุงม่ันในการทํางาน 

กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัวโมงท่ี 1 

ข้ันนํา 

1. แจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนความรูเรื่องเสนขนานและสมบัติของเสนขนาน โดยใชการถามตอบ 

ข้ันสอน 

1. ใหนักเรียนจับกลุม 3–4 คน เพ่ือสืบคนโจทยเก่ียวกับเสนขนาน แลวเขียนลงในใบงานท่ี 10  

แลวทําใบงานท่ี 10 ขอท่ี 1 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคลหรือรายกลุมตามสถานการณท่ี

เกิดข้ึน 

2. นักเรียนวางแผนสรางผลงาน/ชิ้นงาน ในใบงานท่ี 10 ขอท่ี 2 โดยเนนการใชวัสดุท่ีมีอยูในทองถ่ิน 

เนนความประหยัดและพอเพียงในการสรางชิ้นงาน  

3. นักเรียนแตละกลุมออกมานําเสนอแผนท่ีวางไว โดยครูคอยใหคําแนะนํา 

ข้ันสรุป 

1. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

สิ่งท่ีไดจากการวางแผนกอนท่ีจะลงมือทํางาน มีขอดี/ขอดอยอยางไร  

2. ใหนักเรียนแตละกลุมสรางผลงาน/ชิ้นงาน ตามท่ีไดวางแผนไว    

แหลงการเรียนรู 

หองสมุด, หองคอมพิวเตอร, 

คอมพิวเตอร, โทรศัพทท่ีสามารถ

ใชอินเทอรเน็ตได หรือครูเตรียม

แหลงขอมูลเก่ียวกับสมบัติของ

เสนขนาน 

 

ส่ือ 

ใบงานท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

- ใบงานท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 

- ผลงาน/ชิ้นงานท่ีไดจาก          

ใบงานท่ี 10 
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การวัดผลและประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

นําสมบัติของเสนขนาน  มา

แกปญหาได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

รายการกิจกรรม 

- เลือกโจทยปญหาท่ีจะนําเสนอไดตรงประเด็น  

- แสดงวิธีทําไดถูกตอง 

- มีการใชสมบัติของเสนขนานมาแกปญหา 

- มีการวางแผนการสรางชิ้นงาน 

- ทําชิ้นงานเสร็จสมบูรณ 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2 รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4–5 รายการ 

ความสามารถในการ

แกปญหา 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1  ทําใบงานได แตมีขอผิดพลาด  

            หรือไมครบถวน คะแนนประเมินชิ้นงาน 

            อยูในระดบั ปรับปรุง–พอใช 

ระดับ 2  ทําใบงานไดถูกตอง ชิ้นงานเรียบรอย 

            คะแนนประเมินชิ้นงานอยูในระดับ  

            ปานกลาง 

ระดับ 3  ทําใบงานไดถูกตอง ชิ้นงานเรียบรอย 

            คะแนนประเมินชิ้นงานอยูในระดับ ดี 

ระดับ 4  ทําใบงานไดถูกตอง ชิ้นงานเรียบรอย 

            คะแนนประเมินชิ้นงานอยูในระดับ ดีมาก 

อยูอยางพอเพียง  

 

มุงม่ันในการทํางาน ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 และ

ชิ้นงาน 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงาน และ

ชิ้นงาน 

ระดับ 1  สงงานชากวากําหนด มีขอผิดพลาด  

            หรือไมครบถวน 

ระดับ 2  สงงานชากวากําหนด แตถูกตอง ครบถวน 

ระดับ 3  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด  

            มีขอผิดพลาด หรือไมครบถวน 

ระดับ 4  สงงานภายในระยะเวลาท่ีกําหนด ถูกตอง 

            ครบถวน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                   (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

...............................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                   (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค 

นําสมบัติของเสนขนาน  มาแกปญหาได 

 

1. ใหนักเรียนคนหาขอสอบ หรือโจทยท่ีเก่ียวกับเสนขนาน แลวแสดงวิธีทํา  

 1.1  โจทย 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

 1.2  วิธีทํา 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................................... 

  

ใบงานท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 
หนวยการเรียนรูท่ี 3 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง การนําไปใช 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102  ภาคเรยีนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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2. ใหนักเรียนวางแผนสรางสื่อ/ชิ้นงานท่ีสามารถอธิบายคําตอบของโจทยขอท่ี 1 พรอมสรางสื่อ/ชิ้นงานท่ีเนน

ความพอเพียง (ใชวัสดุทองถ่ินหรือวัสดุท่ีนักเรียนนํากลับมาใชใหม) 

โจทย 

 

สื่อและวัสดุท่ีใช 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

ข้ันตอนการสราง 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

รูปชิ้นงาน 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................... 
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แบบประเมินช้ินงานการนําความรูเรื่องเสนขนานไปใชแกปญหา 

รายวิชา คณิตศาสตร 4  รหัสวิชา ค22102  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

เจาของผลงาน 

1. ........................................................... ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2  หอง........ 

2. ........................................................... ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2  หอง........ 

3. ........................................................... ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2  หอง........ 
 

ท่ี รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ 

ดีมาก ดี 
ปาน

กลาง 
พอใช  

ปรับ 

ปรุง 

สาระการเรียนรู      

1 ระบุปญหาได      

2 อธิบายแนวทางการแกปญหาได      

3 ใชสมบัติของเสนขนานในการแกปญหา      

กระบวนการทํางาน      

4 มีการทํางานเปนกลุม      

5 มีการวางแผนการทํางานอยางเปนระบบ      

6 มีการแบงภาระงานกันปฏิบัติ      

ผลงาน      

7 ความถูกตองของผลงาน      

8 ความเรียบรอยของผลงาน      

9 การออกแบบและเลือกใชวัสด ุ      

การนําเสนอ      

10 นําเสนอเนื้อหาครบถวนถูกตอง      

11 การแบงเนื้อหาในการนําเสนอ      

12 ความสามารถในการนําเสนอ      

ประโยชน      

13 การนําความรูไปใชในสถานการณจริง      

14 เกิดการเรียนรูจากการปฏิบัติจริง      

15 เกิดความรูท่ีคงทน      

          ลงชื่อ.................................................................ผูประเมิน 

      (.................................................................) 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรยีนท่ี 2  ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 3 ใบงานท่ี 10 การนําไปใช หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

นําสมบัติของเสนขนาน 

มาแกปญหาได อยูอยางพอเพียง 

มุงม่ันในการทํางาน ความสามารถใน 

การแกปญหา 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          

20          
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ตัวอยางช้ินงาน 
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หนวยการเรียนรูท่ี 4 
ช่ือหนวยการเรียนรู การใหเหตุผลทางเรขาคณิต                             
รหัสวิชา ค22102   รายวิชา คณิตศาสตร 4                        กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 
ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2   ภาคเรียนท่ี 2                                             เวลา 12 ช่ัวโมง 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 
1. มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 
สาระท่ี 2 การวัดและเรขาคณิต 
มาตรฐานการเรียนรู 
มาตรฐาน ค 2.2 เขาใจและวิเคราะหรูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต ความสัมพันธระหวางรูปเรขาคณิต 

และทฤษฎีบททางเรขาคณิตและนําไปใช 
ตัวช้ีวัด ม.2/1 ใชความรูทางเรขาคณิตและเครื่องมือ เชน วงเวียนและสันตรง รวมท้ังโปรแกรม The  Geometer’s 

Sketchpad หรือ โปรแกรมเรขาคณิตพลวัตอ่ืน ๆ เพ่ือสรางรูปเรขาคณิต ตลอดจนนําความรู
เก่ียวกับการสรางนี้ไปประยุกตใชในการแกปญหาในชีวิตจริง 

2. สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 
  ประโยคท่ีมีคําเชื่อมวา ถา... แลว... เราจะเรียกประโยคนั้นวา ประโยคเง่ือนไข โดยประโยคหลังคําวา 
“ถา” เปนเหตุ และประโยคหลังคําวา “แลว” เปนผล 

การเขียนประโยคเง่ือนไขโดยนําผลของประโยคมาเขียนเปนเหตุ และนําเหตุของประโยคมาเขียนเปนผล 
เพ่ือทําใหเขาใจไดงายข้ึน จึงกําหนดให P เปนเหตุ และ Q เปนผล ดังนั้น จากประโยคเง่ือนไข “ถา P แลว Q”  
ถาสลับท่ี P และ Q จะไดวา “ถา Q แลว P”  เราจะเรียกประโยค “ถา Q แลว P” วา บทกลับของประโยคเง่ือนไข 
ของ “ถา P แลว Q” 

บทกลับของประโยคเง่ือนไขบางประโยคเม่ือเปนบทกลับของประโยคเง่ือนไขแลว ผลอาจไมเปนจริง แตใน
กรณีท่ีบทกลับของประโยคเง่ือนไขเปนจริง สามารถเขียนประโยคโดยใชคําเชื่อม “...ก็ตอเม่ือ...” ได 
 การสรางทางเรขาคณิตโดยใชวงเวียนและสันตรง รวมท้ังโปรแกรม The  Geometer’s Sketchpad หรือ
โปรแกรมเรขาคณิตพลวัตอ่ืน ๆ เพ่ือสรางรูปเรขาคณิต 
 การใหเหตุผลเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม 

3. สาระการเรียนรู 
   ดานความรู 

1. ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต 
2. การสรางและการใหเหตุผลเก่ียวกับการสราง 
3. การใหเหตุผลเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม 
 

   ดานทักษะและกระบวนการ 
1. การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
2. สื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 
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   ดานเจตคติ 
 การใหเหตุผล 

4. สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 
 ความสามารถในการสื่อสาร 

5. คุณลักษณะอันพึงประสงค 
1. ใฝเรียนรู 
2. มุงม่ันในการทํางาน 

6. การประเมินผลรวบยอด 
 ช้ินงานหรือภาระงาน 

1. ใบงานท่ี 1 เรื่อง ประโยคเง่ือนไขและบทกลับประโยคเง่ือนไข 
2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 
3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 
4. ใบงานท่ี 4 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 
5. ใบงานท่ี 5 เรื่อง สรางรูปสี่เหลี่ยมไดไมยาก 
6. ใบงานท่ี 6 เรื่อง เขาหาไดอยางไร 
7. ใบงานท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม (1) 
8. ใบงานท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม (2) 
9. ใบงานท่ี 9 เรื่อง เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหลี่ยมดานเทายาวเทากันหรือไม 
10. ใบงานท่ี 10 เรื่อง พิสจูนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1)    
11. ใบงานท่ี 11 เรื่อง พิสจูนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2)    
12. ใบงานท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) 
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เกณฑการประเมินช้ินงานหรือภาระงาน 
 

รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 
1. เขียนประโยค 
เง่ือนไขและบท
กลับของประโยค
เง่ือนไขได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1 
ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1 ตั้งแต 
2.50 ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 1 ตั้งแต 
1.00 ถึง 1.49  

2. เขียนการให
เหตุผลทาง
เรขาคณิตได 
 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 2 
ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 2 ตั้งแต 
2.50 ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 2 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 2 ตั้งแต 
1.00 ถึง 1.49 

3. สรางและบอก 
ข้ันตอนการสราง 
พ้ืนฐานทาง 
เรขาคณิตท่ี 
กําหนดใหโดยใช 
วงเวียนและ 
สันตรงได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 3-6 ตั้งแต 
3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 3-6 ตั้งแต 
2.50 ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 3-6 ตั้งแต 
1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน       
ใบงานท่ี 3-6 ตั้งแต 
1.00 ถึง 1.49   

4. สามารถนํา
ทฤษฎีบท
เก่ียวกับความ
เทากันทุก
ประการของรูป
สามเหลี่ยมไปใช
ในการใหเหตุ
ผลได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 7-9 ตั้งแต 3.50 
ข้ึนไป 

ระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 7-9 ตั้งแต 2.50 
ถึง 3.49 

ระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 7-9 ตั้งแต 1.50 
ถึง 2.49 

ระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบ
งานท่ี 7-9 ตั้งแต 
1.00 ถึง 1.49 

5. ใชสมบัติ
เก่ียวกับรูป
สามเหลี่ยมและ
รูปสี่เหลี่ยมใน 
การใหเหตุผลได 
 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 10-12 ตั้งแต 
3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 10-12 ตั้งแต 
2.50 ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 10-12 ตั้งแต 1.50 
ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 10-12  
ตั้งแต 1.00 ถึง 
1.49 
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รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 
6. การสื่อสาร 
และการสื่อ 
ความหมายทาง 
คณิตศาสตร 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในทุกใบ
กิจกรรมและใบงาน 
ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในทุกใบ
กิจกรรมและใบงาน  
ตั้งแต 2.50 ถึง 
3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในทุกใบ
กิจกรรมและใบงาน 
ตั้งแต 1.50 ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ทุกใบกิจกรรมและ
ใบงาน ตั้งแต 1.00 
ถึง 1.49 

7. ความสามารถ 
ในการสื่อสาร 
8. การใหเหตุผล 
 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 8-9 ตั้งแต 3.50 
ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 8-9 ตั้งแต 2.50 
ถึง 3.49 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย
ตามการวัดและ
ประเมินผลในใบงาน
ท่ี 8-9 ตั้งแต 1.50 
ถึง 2.49 

มีระดับคะแนน
เฉลี่ยตามการวัด
และประเมินผลใน
ใบงานท่ี 8-9 ตั้งแต 
1.00 ถึง 1.49 

9. ใฝเรียนรู ทําใบงานทุกใบงาน
สําเร็จ 85 % ข้ึนไป 

ทําใบงานทุกใบงาน
สําเร็จ 75-84 % 

ทําใบงานทุกใบงาน
สําเร็จ 65-74 % 

ทําใบงานทุกใบงาน
สําเร็จ ต่ํากวา  
65 % 

10. มุงม่ันใน 
การทํางาน   
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เกณฑการตัดสินคุณภาพ 
 

ชวงคะแนน ระดับคุณภาพ 
31–40 ดีมาก 
21–30 ด ี
11–20 พอใช 

ต่ํากวา 10 ปรับปรุง 

เกณฑการผานตั้งแตระดับพอใชข้ึนไป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับการให

เหตุผลทางเรขาคณิต 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

เขียนประโยคเง่ือนไข 

และบทกลับของประโยค

เง่ือนไขได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การสื่อสารและการสื่อ  

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการใชทักษะ

ชีวิต 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูสนทนากับนักเรยีนเก่ียวกับขอความท่ีพบในชีวิตประจําวันท่ีอยูในลักษณะของเง่ือนไข 

(ครูอาจใหนักเรียนรวมยกตัวอยางเพ่ิมเติมได) และใหนักเรียนรวมกันวิเคราะหวาขอความใด 

เปนเหตุ และ ขอความใดเปนผล เชน  

1) ถาวันนี้ฝนตก แลววันนี้การจราจรติดขัด  

เหตุ วันนี้ฝนตก 

ผล วันนี้การจราจรติดขัด 

2) ถาโจออกกําลังกาย แลวโจรางกายแข็งแรง 

เหตุ โจออกกําลังกาย 

ผล โจรางกายแข็งแรง 

3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวา ประโยคท่ีมีคําเชื่อมวา ถา... แลว... เราจะเรียกประโยคนั้นวา ประโยค

เง่ือนไข โดยประโยคหลังคําวา “ถา” เปนเหตุ และประโยคหลังคําวา “แลว” เปนผล 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3 – 4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

2. ครูยกตัวอยางประโยคเง่ือนไข และใชการถาม – ตอบประกอบการอธิบาย (ครูอาจใหนักเรียน

แตละกลุมรวมยกตัวอยางเพ่ิมเติมได) ดังนี ้

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ทําไดไหม 

2. ใบงานท่ี 1 เรื่อง ประโยค เง่ือนไข

และบทกลับของประโยคเง่ือนไข 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 1 เรื่อง ประโยคเง่ือนไขและ

บทกลับประโยคเง่ือนไข 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

1. ใฝเรียนรู 

2. มุงม่ันในการทํางาน 

    ตัวอยางท่ี 1  

    1) ถากุกไกไดคะแนนรวมวิชาคณิตศาสตร 80 คะแนน แลวกุกไกจะไดผลการเรียนวิชา

คณิตศาสตร “4” นักเรียนคิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (เปนจริง) 

2) ถากุกไกจะไดผลการเรียนวิชาคณิตศาสตร “4” แลวกุกไกไดคะแนนรวมวิชาคณิตศาสตร 

80 คะแนน นักเรียนคิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (ไมเปนจริง เพราะผลการ

เรียน “4” เปนผลการเรียนของคะแนนในชวง 80–100 คะแนน) 

    ตัวอยางท่ี 2 

1) ถา∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา แลว ∆ ABC จะมีดานยาวเทากันทุกดาน นักเรียน  

คิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (เปนจริง) 

2) ถา∆ ABC มีดานยาวเทากันทุกดาน แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา นักเรียน 

คิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (เปนจริง) 

    ตัวอยางท่ี 3 

1) ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก แลวดานตรงขามของ  ABCD มีความยาวเทากัน 

นักเรียนคิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (เปนจริง) 

2) ถาดานตรงขามของ  ABCD มีความยาวเทากัน แลว  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

นักเรียนคิดวาประโยคเง่ือนไขนี้ เปนจริงหรือไม (ไมเปนจริง เพราะอาจเปนรูปสี่เหลี่ยมดาน

ขนานหรือสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนก็ได) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครูอธิบายวา การเขียนประโยคเง่ือนไขโดยนําผลของประโยคมาเขียนเปนเหตุ และนําเหตุของ

ประโยคมาเขียนเปนผล เพ่ือทําใหเขาใจไดงายข้ึน จึงกําหนดให P เปนเหตุ และ Q เปนผล 

ดังนั้น จากประโยคเง่ือนไข “ถา P แลว Q” ถาสลับท่ี P และ Q จะไดวา “ถา Q แลว P”   

เราจะเรียกประโยค “ถา Q แลว P” วา บทกลับของประโยคเง่ือนไข ของ “ถา P แลว Q” 

4. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวา บทกลับของประโยคเง่ือนไขบางประโยคเม่ือเปนบทกลับของประโยค

เง่ือนไขแลว ผลอาจไมเปนจริง (ดังตัวอยางท่ี 1, 3) แตในกรณีท่ีบทกลับของประโยคเง่ือนไข 

เปนจริง (ดังตัวอยางท่ี 2) ซ่ึงอาจเขียนประโยคโดยใชคําเชื่อม “...ก็ตอเม่ือ...” เชน 

 จากตัวอยางท่ี 2 

1) ถา∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา แลว ∆ ABC จะมีดานยาวเทากันทุกดาน  

2) ถา∆ ABC มีดานยาวเทากันทุกดาน แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา  

 จะเห็นวาประโยคท้ังสองเปนจริง สามารถเขียนโดยใชคําเชื่อม “...ก็ตอเม่ือ...” ไดคือ 

 ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา ก็ตอเม่ือ ∆ ABC มีดานยาวเทากันทุกดาน 

5. ครยูกตัวอยางประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” และใหนักเรียนแตละกลุมบอกประโยคเง่ือนไข

พรอมท้ังบทกลับของประโยคเง่ือนไข ดังนี้ 

   1) รูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเทากันเปนคู ๆ สามคู ก็ตอเม่ือ รูปสามเหลี่ยมสองรูป

นั้นเปนรูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกัน 

ประโยคเง่ือนไข ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเทากันเปนคู ๆ สามคู  

แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเปนรูปสามเหลีย่มท่ีคลายกัน  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

บทกลับ ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปเปนรูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกัน  

แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น จะมีขนาดของมุมเทากันเปนคู ๆ สามคู  

  2) รูปสามเหลี่ยมใดเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ก็ตอเม่ือ รูปสามเหลี่ยมนั้นมีดานยาวเทากัน 

สองดาน 

ประโยคเง่ือนไข ถารูปสามเหลี่ยมใดเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นมีดานยาวเทากันสองดาน 

บทกลับ ถารูปสามเหลี่ยมใดมีดานยาวเทากันสองดาน  

แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

3) รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ก็ตอเม่ือ ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมนั้นยาว

เทากัน  

ประโยคเง่ือนไข ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

แลวดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นยาวเทากัน  

บทกลับ ถาดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งยาวเทากัน  

แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 

6. ครูใหนักเรียนแตละกลุมทํากิจกรรม “ทําไดไหม” เปนกลุมเพ่ือตรวจสอบความรูและความ

เขาใจ โดยครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานกลุมของนักเรียน พรอมท้ังประเมินสมรรถนะ

ความสามารถในการใชทักษะชีวิต 

7. ครูสุมตัวแทนกลุมมานําเสนอผลการทํากิจกรรมเพ่ือประเมินทักษะการสื่อสาร 



430 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

8. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 1 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจรายบคุคล 

ข้ันสรุป 

1. ใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 - ประโยคเง่ือนไขคืออะไร (ประโยคท่ีมีคําเชื่อมวา ถา... แลว...  โดยประโยคหลังคําวา “ถา” 

เปนเหตุ และประโยคหลังคําวา “แลว” เปนผล)  

 - บทกลับของประโยคเง่ือนไขคืออะไร (การเขียนประโยคเง่ือนไขโดยนําผลของประโยค 

มาเขียนเปนเหตุ และนําเหตุของประโยคมาเขียนเปนผล) 

 - คําเชื่อม “ก็ตอเม่ือ” ใชไดกรณีใด (บทกลับของประโยคเง่ือนไขเปนจริง) 

2. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร  

มีลําดับการทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของ

ตนเองเพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเอง

และสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํากิจกรรมในครั้งนี้  
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

เขียนประโยคเง่ือนไขและ

บทกลับของประโยค 

เง่ือนไขได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของ

ประโยคเง่ือนไขไดถูกตอง 1–4 ขอ 

ระดับ 2 เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของ

ประโยคเง่ือนไขไดถูกตอง 5–8 ขอ 

ระดับ 3 เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของ

ประโยคเง่ือนไขไดถูกตอง 9–12 ขอ 

ระดับ 4 เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของ

ประโยคเง่ือนไขไดถูกตอง 13–17 ขอ 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ใฝเรียนรู ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1 ทําใบงานนอยกวา 9 ขอ  

สงชากวากําหนด 

ระดับ 2 ทําใบงานนอยกวา 9 ขอ  

สงทันกําหนด 

ระดับ 3 ทําใบงานตั้งแต 10 ขอข้ึนไป  

แตสงชากวากําหนด 

ระดับ 4 ทําใบงานตั้งแต 10 ขอข้ึนไป  

สงทันกําหนด 

มุงม่ันในการทํางาน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ทําไดไหม 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขได 

 

1. จงเขียนบทกลับของประโยคเง่ือนไขตอไปนี้ 

  1) ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีสวนสูงท้ังสามเสนยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นเปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา 

                        

 2) ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน แลวเสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  ABCD     

ตัดกันเปนมุมฉากและแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน  

                        

                        

 

2. จงเขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขท่ีไดในขอ 1 ใหเปนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” 

                

               

               

               

 

3. จงเขียนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” ตอไปนี้ใหอยูในรูปประโยคเง่ือนไข 

  1) รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ก็ตอเม่ือ ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมนั้นยาวเทากันสองคู  

                        

                        

                        

                        

 2) รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีขนาดของมุมเทากันสองมุม ก็ตอเม่ือ รูปสามเหลี่ยมนั้นเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

              

                        

                        

                        

  



434 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง ทําไดไหม 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขได 

 

1. จงเขียนบทกลับของประโยคเง่ือนไขตอไปนี้ 

  1) ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีสวนสูงท้ังสามเสนยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นเปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา  

     ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นมีสวนสูงท้ังสามเสนยาวเทากัน.   

 2) ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน แลวเสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  ABCD     

ตัดกันเปนมุมฉากและแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน  

    ถาเสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  ABCD ตัดกันเปนมุมฉากและแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน      

     แลว  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน      .  

 

2. จงเขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขท่ีไดในขอ 1 ใหเปนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” 

  1) รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีสวนสูงท้ังสามเสนยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ รูปสามเหลี่ยมนั้นเปน    

        รูปสามเหลี่ยมดานเทา           

  2)  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ เสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ    

         ABCD ตัดกันเปนมุมฉากและแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน     .  

 

3. จงเขียนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” ตอไปนี้ใหอยูในรูปประโยคเง่ือนไข 

  1) รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ก็ตอเม่ือ ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมนั้นยาวเทากันสองคู  

  “ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน แลวดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมนั้นยาวเทากัน สองคู”  

  และ “ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคู แลวรูปสี่เหลี่ยมนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน”   

  2) รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีขนาดของมุมเทากันสองมุม ก็ตอเม่ือ รูปสามเหลี่ยมนั้นเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

  “ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีขนาดของมุมเทากันสองมุม แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นเปน รูปสามเหลี่ยม  

  หนาจั่ว” และ “ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว แลวรูปสามเหลี่ยมนั้นมีขนาด  

  ของมุมเทากันสองมุม”          

   

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 435 

 

ใบงานท่ี 1 เรื่อง ประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไข 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขได 

  

1. จงเขียนบทกลับของประโยคเง่ือนไขตอไปนี้  

 (1) ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน แลวเสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  

       ABCD ตัดกันเปนมุมฉาก และแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน  

             

             

(2) ถา  ABCD มีดานตรงขามยาวเทากันสองคู แลว  ABCD จะเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

             

(3) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว แลว ∆ ABC จะมีดานยาวเทากัน 2 ดาน  

              

 (4) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมปาน แลว ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมปาน  

              

  (5) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก แลว ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมฉาก  

              

  (6) ถาเสนตรงสองเสนขนานกัน แลวเสนตรงสองเสนนัน้จะอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน  

              

 

2. จงเขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขท่ีไดในขอ 1 เปนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ”

              

              

              

              

              

              

              



436 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3.  จงเขียนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” ตอไปนี้ใหอยูในรูปประโยคเง่ือนไข พรอมท้ังเขียนบทกลับ 

    ของประโยคเง่ือนไข 

  (1)  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก ก็ตอเม่ือ  ABCD มีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก  

ประโยคเง่ือนไข            

บทกลับ            

 

 (2) ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา ก็ตอเม่ือ ∆ ABC มีดานสามดานยาวเทากัน  

ประโยคเง่ือนไข            

บทกลับ            

 

 (3) เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเม่ือ เสนตรงสองเสนนั้นอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน 

ประโยคเง่ือนไข            

บทกลับ            

 

(4) ดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งจะยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ มุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองนั้นมี  

      ขนาดเทากัน 

ประโยคเง่ือนไข             

            

บทกลับ             

            

 

  (5) รูปสี่เหลี่ยมใดเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ก็ตอเม่ือ รูปสี่เหลี่ยมนั้นมีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก และมีดาน  

      ทุกดานยาวเทากัน 

ประโยคเง่ือนไข             

            

บทกลับ             

            

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 437 

 

เฉลยใบงานท่ี 1 เรื่อง ประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไข 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง ความรูพ้ืนฐานเกี่ยวกับการใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขได 

  

1. จงเขียนบทกลับของประโยคเง่ือนไขตอไปนี้  

 (1) ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน แลว เสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  

       ABCD ตัดกันเปนมุมฉาก และแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน  

      ถาเสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  ABCD ตัดกันเปนมุมฉาก และแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน    

    แลว  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน      

(2) ถา  ABCD มีดานตรงขามยาวเทากันสองคู แลว  ABCD จะเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

    ถา  ABCD จะเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน แลว  ABCD มีดานตรงขามยาวเทากันสองคู   

(3) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว แลว ∆ ABC จะมีดานยาวเทากัน 2 ดาน  

      ถา ∆ ABC จะมีดานยาวเทากัน 2 ดาน แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว    

  (4) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมปาน แลว ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมปาน  

      ถา ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมปาน แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมปาน    

  (5) ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก แลว ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมฉาก  

      ถา ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมฉาก แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก    

  (6) ถาเสนตรงสองเสนขนานกัน แลวเสนตรงสองเสนนัน้จะอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน  

      ถาเสนตรงสองเสนอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน แลวเสนตรงสองเสนนั้นขนานกัน    

2. จงเขียนประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไขท่ีไดในขอ 1 เปนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” 

  (1)  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ เสนทแยงมุมท้ังสองเสนของ  ABCD  

      ตัดกันเปนมุมฉาก และแบงครึ่งซ่ึงกันและกัน         

  (2)  ABCD มีดานตรงขามยาวเทากันสองคู ก็ตอเม่ือ  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน   

  (3) ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ก็ตอเม่ือ ∆ ABC มีดานยาวเทากัน 2 ดาน    

  (4) ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมปาน ก็ตอเม่ือ ∆ ABC มีมุมมุมหนึ่งเปนมุมปาน     

  (5) ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ก็ตอเม่ือ ∆ ABC จะมีมุมมุมหนึ่งเปนมุมฉาก     

  (6) เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเม่ือ เสนตรงสองเสนนั้นอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน   



438 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3.  จงเขียนประโยคท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” ตอไปนี้ใหอยูในรูปประโยคเง่ือนไข พรอมท้ังเขียนบทกลับ 

    ของประโยคเง่ือนไข 

  (1)  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก ก็ตอเม่ือ  ABCD มีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก  

ประโยคเง่ือนไข ถา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก แลว  ABCD มีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก 

บทกลับ ถา  ABCD มีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก แลว  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

 

 (2) ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา ก็ตอเม่ือ ∆ ABC มีดานสามดานยาวเทากัน  

ประโยคเง่ือนไข ถา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา แลว ∆ ABC มีดานสามดานยาวเทากัน 

บทกลับ ถา ∆ ABC มีดานสามดานยาวเทากัน แลว ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา 

 

 (3) เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเม่ือ เสนตรงสองเสนนั้นอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน 

ประโยคเง่ือนไข ถาเสนตรงสองเสนขนานกัน แลวเสนตรงสองเสนนั้นอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน 

บทกลับ ถาเสนตรงสองเสนอยูบนระนาบเดียวกันและไมตัดกัน แลวเสนตรงสองเสนนั้นขนานกัน 

 

(4) ดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งจะยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ มุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองนั้นมี  

      ขนาดเทากัน 

ประโยคเง่ือนไข ถาดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมรปูหนึ่งยาวเทากัน แลวมุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองนัน้มี

ขนาดเทากัน          

บทกลับ ถามุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีขนาดเทากัน แลวดานสองดาน

ของรูปสามเหลี่ยมรูปนั้นจะยาวเทากัน       

 

  (5) รูปสี่เหลี่ยมใดเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ก็ตอเม่ือ รูปสี่เหลี่ยมนั้นมีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก และมีดาน  

      ทุกดานยาวเทากัน 

ประโยคเง่ือนไข ถารูปสี่เหลี่ยมใดเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส แลวรูปสี่เหลี่ยมนั้นมีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก และมี

ดานทุกดานยาวเทากัน         

บทกลับ ถารูปสี่เหลี่ยมใดมีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก และมีดานทุกดานยาวเทากัน แลวรูปสี่เหลี่ยมนั้น

เปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส         
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รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 1 ประโยคเง่ือนไขและบทกลับของประโยคเง่ือนไข หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

เขียนประโยคเงื่อนไขและบท

กลับของประโยคเงื่อนไขได ใฝเรียนรู 

การสื่อสารและการสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตร 
มุงมั่น 

ในการทํางาน 
ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

1          

2          

3          

4          

5          

6          

7          

8          

9          

10          

11          

12          

13          

14          

15          

16          

17          

18          

19          
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ขอบเขตเนื้อหา 

ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับ 

การใหเหตุผลทางเรขาคณิต

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

เขียนการใหเหตุผล 

ทางเรขาคณิตได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ  

ความหมายทาง

คณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครเูชื่อมโยงแนวคิดพ้ืนฐานเก่ียวกับระบบการพิสูจนใหนักเรียนเขาใจซ่ึงแสดงดวยแผนภาพ ดังนี้ 

 

 

       

 
 

   (คําอนิยาม บทนิยาม สัจพจน อยางใดอยางหนึ่งหรือหลายอยางท่ีประกอบกันในการใหเหตุผลเพ่ือ

พิสูจนขอความตาง ๆ วาเปนจริงหรือไมเปนจริง ขอความท่ีพิสูจนไดวาเปนจริง อาจนํามาสรุปเปนทฤษฎีบท

หรือสมบัติทางคณิตศาสตร เพ่ือนําไปใชอางอิงในการใหเหตุผลและสรางทฤษฎีบทใหมตอไปได) 

3. ครูแนะนํานักเรียนวา การพิสูจนขอความหรือโจทยปญหาท่ีกําหนดให ดําเนินการเปนข้ันตอน

ดังตอไปนี้  

  1) อานและทําความเขาใจขอความหรือโจทยปญหาท่ีกําหนดให โดยการพิจารณาวาโจทย กําหนด

อะไรบางและตองการใหพิสูจนอะไร  

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. ใบความรูท่ี 1 เรื่อง การให

เหตุผลทางเรขาคณิต 

2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง การให

เหตุผลทางเรขาคณิต 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 2 เรื่อง การให

เหตุผลทางเรขาคณิต 

 

คําอนิยาม 
บทนิยาม 
สัจพจน 

สมบัติท่ีทราบแลวทางคณิตศาสตร 

ทฤษฎีบท 
หรือ 

สมบัติใหมทางคณิตศาสตร 

ใหเหตุผล 
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สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการใชทักษะ

ชีวิต   

คุณลักษณะของผูเรียน 

1. ใฝเรียนรู 

2. มุงม่ันในการทํางาน 

 

 2) วิเคราะหยอนกลับจากผลหรือสิ่งท่ีโจทยตองการใหพิสูจนไปหาเหตุหรือสิ่งท่ีโจทยกําหนดให  

โดยพิจารณาวาในแตละข้ันท่ีเปนผลยอย ๆ กอนผลสุดทายนั้นตองเกิดจากเหตุอันใดบาง และ

จากเหตุนั้น ตองอาศัยบทนิยาม สัจพจน ทฤษฎบีทหรือสมบัติทางคณิตศาสตรใดบางมาประกอบ

เพ่ืออางอิงไปสูผล ยอย ๆ เหลานั้น ทําเชนนี้เรื่อย ๆ จนกวาผลยอย ๆ นั้นมาจากเหตุท่ีเปนสิ่งท่ี

โจทยกําหนดให  

 3) การเขียนแสดงการพิสูจนจากเหตุหรือสิ่งท่ีโจทยกําหนดใหผนวกกับเหตุผลตามท่ีวิเคราะหได  

มาเขียนตามลําดับเหตุและผลจนไดผลสุดทายเปนสิ่งท่ีโจทยตองการใหพิสูจน  

  การวิเคราะหยอนกลับและลําดับข้ันการเขียนแสดงการพิสูจนแสดงไดดวยแผนภาพ ดังนี้ 

  

 

 

 

 

  

 

 

 

 

การวิเคราะหยอนกลับและการเขียนแสดงการพิสูจน 

 
ส่ิงท่ีตองการพิสูจน 

 

ใหเหตุผล บทนิยาม/สัจพจน/ทฤษฎีบท  
หรือ สมบัติทางคณิตศาสตร 

 

ส่ิงท่ีกําหนดให 
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ข้ันสอน  

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน เพ่ือรวมกันศึกษาใบ

ความรูท่ี 1 

2. ครูใชการถาม – ตอบ ประกอบการอธิบาย เพ่ือตรวจสอบความเขาใจดังนี้ 

    - อนิยาม คืออะไร (คําหรือขอความท่ีมีการตกลงกันวา ไมตองใหความหมายหรือ คําจํากัดความ เชน 

จุด เสนตรง ระนาบ) 

    - บทนิยาม คืออะไร (คําหรือขอความท่ีมีการใหความหมายหรือคําจํากัดความไวอยาง     

    ชัดเจน เพ่ือ ทุกคนจะไดมีความเขาใจถูกตองตรงกัน)  

    - ใหนักเรียนยกตัวอยางของบทนิยามท่ีไดจากการศึกษา 

      (รังสี คือ สวนหนึ่งของเสนตรง ซ่ึงมีจุดปลายเพียงจุดเดียว 

      รูปส่ีเหล่ียมจัตุรัส คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีมุมทุกมุมเปนมุมฉาก และมีดานทุกดานยาวเทากัน 

      มุมตรง คือ มุมท่ีแขนท้ังสองของมุมอยูในแนวเสนตรงเดียวกัน ซ่ึงมีขนาด 2 มุมฉาก หรือ 

      180 องศา  

      รูปสามเหล่ียมหนาจั่ว คือ รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาวเทากันสองดาน 

      รูปส่ีเหล่ียมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานตรงขามขนานกันสองคู  

3. ครูใชคําถามถามนําเพ่ือหาคําตอบ ตัวอยางท่ี 1–2 

4. ครูนําแนวการพิสูจนท่ีไดกลาวไวในบทนํามาอธิบาย โดยยกตัวอยางท่ี 3 ใหนักเรียนเห็นลําดับข้ันตอน

การวิเคราะหเพ่ือเขียนการพิสูจน ดังนี ้ 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  
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กําหนดให    XY



 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และ จุด F ตามลําดับ และ          

                  AEX = DF Y
∧ ∧

 
ตองการพิสูจนวา   AB



 ขนานกับ CD


  

5. ในการวิเคราะหยอนกลับ ครูใชการถาม–ตอบจากสิ่งท่ีตองการพิสูจน เชื่อมโยงไปสูสิ่งท่ีกําหนดให 

อาจใชตัวอยางคําถาม เชน  

 1) โจทยตองการพิสูจนขอความใด  ( AB


// CD


) 

 2) มีเง่ือนไขใดบางท่ีทําใหสรุปไดวา AB


// CD


 และควรใชเง่ือนไขใด  

 (เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงมีขนาดเทากัน หรือเม่ือ

เสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยู 

ตรงขามบนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาด เทากัน หรือ เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรง

คูนั้นขนานกัน ก็ตอเม่ือ ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัดรวมกันได 180 องศา และ

ในกรณีนี้ ควรใชเง่ือนไขในเรื่องมุมแยง) 
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  3) ถาจะพิสูจนวา AB


// CD


 โดยใชเง่ือนไขเก่ียวกับมุมแยงมีขนาดเทากันจะตองแสดงวามุมคูใดมีขนาด

เทากัน (BEF = CFE
∧ ∧

หรือ AEF = DFE
∧ ∧

)  

  4) ถาจะแสดงวา BEF = CFE
∧ ∧

 สามารถนําขอมูลใดมาใช  

    ( AEX = BEF
∧ ∧

,DF Y = CFE
∧ ∧

 เนื่องจากแตละคูเปนมุมตรงขามกันและกําหนดให AEX = DF Y
∧ ∧

) 

    การวิเคราะหยอนกลับขางตนแสดงไดดวยแผนภาพดังนี้   
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6. ครูใหนักเรียนแตละกลุมรวมกันหาคําตอบจากใบงานท่ี 2 

7. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปราย แลวรวมสรุปวิธีการหาคําตอบท่ีไดจากการทําใบงานท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร มีลําดับการทํา

อยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2 ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร หลังจากนั้น

ครูกลาววา “การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร เปนความสามารถในการใหเหตุผล รับฟงและใหเหตุผล

สนับสนุน หรือโตแยงเพ่ือนําไปสูการสรุป โดยมีขอเท็จจริงทางคณิตศาสตรรองรับ” ซ่ึงสอดคลองกับ

การทํากิจกรรมในครั้งนี้ 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

เขียนการใหเหตุผล 

ทางเรขาคณิตได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

ระดับ 1 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 0 ขอ 

ระดับ 2 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 3 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 2 ขอ 

ระดับ 4 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 3 ขอ 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

ระดับ 1 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 0 ขอ 

ระดับ 2 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 3 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 

ระดับ 4 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

ใฝเรียนรู ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

ระดับ 1 ทําใบงานไดถูกตอง 0 ขอ 

ระดับ 2 ทําใบงานไดถูกตอง 1 ขอ 

ระดับ 3 ทําใบงานไดถูกตอง 2 ขอ 

ระดับ 4 ทําใบงานไดถูกตอง 3 ขอ 

มุงม่ันในการทํางาน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 1 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนการใหเหตุผลทางเรขาคณิตได 

 

การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

  การใหเหตุผลทางเรขาคณิตมีความเก่ียวของกับ คําอนิยาม บทนิยาม สัจพจน และทฤษฎีบท  

  1. อนิยาม คือ คําหรือขอความท่ีมีการตกลงกันวา ไมตองใหความหมายหรือคําจํากัดความ เชน จุด 

เสนตรง ระนาบ  

  2. บทนิยาม คือ คําหรือขอความท่ีมีการใหความหมายหรือคําจํากัดความไวอยางชัดเจน เพ่ือทุกคนจะ

ไดมีความเขาใจถูกตองตรงกัน  

  ตัวอยางของบทนิยาม เชน  

  - รังสี คือ สวนหนึ่งของเสนตรง ซ่ึงมีจุดปลายเพียงจุดเดียว  

  - รูปส่ีเหล่ียมจัตุรัส คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีมุมทุกมุมเปนมุมฉากและมีดานทุกดานยาวเทากัน  

  - มุมตรง คือ มุมท่ีแขนท้ังสองของมุมอยูในแนวเสนตรงเดียวกัน ซ่ึงมีขนาด 2 มุมฉาก หรือ 180 องศา  

  - รูปสามเหล่ียมหนาจั่ว คือ รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาวเทากันสองดาน  

  - รูปส่ีเหล่ียมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานตรงขามขนานกันสองคู  

  3. สัจพจน คือ ขอความท่ีตกลงกันหรือยอมรับวาเปนจริงโดยไมตองพิสูจนและนําไปใชอางเพ่ือ 

การพิสูจนขอความอ่ืนวาเปนจริงได เชน 

 - มีเสนตรงเพียงเสนเดียวเทานั้นท่ีผานจุดสองจุดท่ีกําหนดให 

  - ปลายท้ังสองของเสนตรงอาจถูกตอออกไปไดไมจํากัดความยาว  

 - เสนตรงสองเสนตัดกันเพียงจุดเดียวเทานั้น 

  - สวนของเสนตรงเสนหนึ่งมีจุดก่ึงกลางไดเพียงจุดเดียวเทานั้น 

  - รัศมีของวงกลมเดียวกันหรือวงกลมท่ีเทากันจะมีขนาดเทากัน  

4. ทฤษฎีบท แทนขอความท่ียอมรับวาเปนจริง โดยขอความเหลานั้นไดมีการพิสูจน โดยอาศัย อนิยาม 

บทนิยาม สัจพจน และวิธีการอยางมีเหตุผล และขอพิสูจนนั้นเปนการอางเหตุผลท่ีสมเหตุสมผล  

เชน 
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ทฤษฎีบท 1 ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลวขนาดของมุมตรงขามยอมเทากัน  

 

เหตุ : AB


 ตัดกับ CD


 ท่ีจุด O  

ผล :  1 2=
∧ ∧

 และ  3 4=
∧ ∧

  

 

ทฤษฎีบท 2 เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่งเสนตรงคูนี้ขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมแยงท่ีเกิดข้ึนมีขนาดเทากัน  

 

1. เหตุ : AB


 ขนานกับ CD


  

 ผล : 1 2=
∧ ∧

 และ  3 4=
∧ ∧

 

 

2. เหตุ : 1 2=
∧ ∧

 และ  3 4=
∧ ∧

 

 ผล : AB


 ขนานกับ CD


 

ทฤษฎีบท 3 เม่ือเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง เสนตรงคูนี้ขนานกัน ก็ตอเม่ือ มุมภายนอกและมุม  

ภายในท่ีอยูบนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาดเทากัน  

 

1. เหตุ : AB


 ขนานกับ CD


 

 ผล : 1 2=
∧ ∧

 

 

2. เหตุ : 1 2=
∧ ∧

 

 ผล : AB


 ขนานกับ CD


 

ทฤษฎีบท 4 ผลบวกของขนาดของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยมใดๆ เทากับ 180 องศา  

 

เหตุ : ABC เปนรูปสามเหลี่ยม 

 ผล : + +
∧ ∧ ∧

= A B C 180  
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ทฤษฎีบท 5 ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยมออกไป มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเทากับผลบวกของ

ขนาดของมุมภายในท่ีไมใชมุมประชิดของมุมภายนอกนั้น  

 

เหตุ : ตอ BC ออกไปทางจุด C ถึงจุด D  

 ผล : A CD B A C A B C+
∧ ∧ ∧

=  

 

การพิสูจนขอความทางคณิตศาสตรท่ีเปนประโยคเง่ือนไข แบงเปน 2 กรณี คือ  

  1. การพิสูจนวาขอความเปนจริง  

  2. การพิสูจนวาขอความไมเปนจริง 

  โดยท่ัวไป การพิสูจนวาขอความเปนจริงนั้น จะตองใหเหตุผลเพ่ือแสดงวา เม่ือเหตุเปนจริงแลวเหตุนั้น

ทําใหผลเปนจริงเสมอ โดยเริ่มจากสิ่งท่ีกําหนดใหแลวอาศัยบทนิยาม สัจพจน ขอความท่ีเคยพิสูจนวาเปนจริง

และสมบัติตาง ๆ อยางใดอยางหนึ่งหรือหลายอยางประกอบกันมาใหเหตุผล เพ่ือสรุปใหไดวาผลท่ีตองการ

พิสูจนเปนจริง 

  สําหรับการพิสูจนวา ขอความไมเปนจริงนั้นเรามีวิธีงาย ๆ คือยกตัวอยางท่ีเปนจริงตาม สิ่งท่ีกําหนดให

หรือเหตุ แตผลสรุปท่ีไดไมเปนจริง เรียกตัวอยางเชนนี้วา ตัวอยางคาน 

 

ตัวอยางท่ี 1 กําหนดให  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน โดยมี AC  เปนเสนทแยงมุม  

  จงพิสูจนวา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

     

กําหนดให     ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน AC  เปนเสนทแยงมุม  

ตองการพิสูจนวา  ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

 

พิสูจน 

เนื่องจาก ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน (กําหนดให) 

 AB = CB (รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนมีดานท้ังสี่ยาวเทากัน) 

ดังนั้น ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

  

(รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาวเทากันสองดาน  

เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 
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ตัวอยางท่ี 2  จากรูปท่ีกําหนดให   1 4
∧ ∧

=   จงพิสูจนวา 3 2 180
∧ ∧

+ =   

    

กําหนดให   1 4
∧ ∧

=  

ตองการพิสูจนวา  3 2 180
∧ ∧

+ =   

พิสูจน  

เนื่องจาก   1 4
∧ ∧

=  (กําหนดให) 

 1 2
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลวมุมตรงขามมีขนาดเทากัน) 

ดังนั้น 4 2
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)  

เนื่องจาก 3 4 180
∧ ∧

+ =   (ขนาดของมุมตรง) 

ดังนั้น 3 2 180
∧ ∧

+ =   (สมบัติของการเทากัน โดยแทน 4
∧

 ดวย 2
∧

)  
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ตัวอยางท่ี 3 กําหนดให  XY


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และ F ตามลําดับ และ AEX DF Y
∧ ∧

=  

จงพิสูจนวา AB


 ขนานกับ CD


 

 

กําหนดให   XY


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และ F ตามลําดับ และ AEX DF Y
∧ ∧

=  

ตองการพิสูจนวา  AB


// CD


  

พิสูจน  

เนื่องจาก AEX DF Y
∧ ∧

=  (กําหนดให) 

 
AEX BEF
∧ ∧

= และDF Y CFE
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลว 

  มุมตรงขามมีขนาดเทากัน) 

ดังนั้น BEF CFE
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)  

นั่นคือ AB


// CD


 (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง 

 

 ทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรง 

คูนั้นขนานกัน)  
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ใบงานท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  เขียนการใหเหตุผลทางเรขาคณิตได 

 

1.  กําหนดให AB


// CD


, GH


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ 

 

จงพิสูจนวา 

1) GE A DFH
∧ ∧

=  

2) GEB + CFE 180
∧ ∧

=   

กําหนดให   AB


// CD


, GH


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ  

ตองการพิสูจนวา  1) GE A DFH
∧ ∧

=  

     2) GEB + CFE 180
∧ ∧

=   

พิสูจน  

1) เนื่องจาก GE A CFE
∧ ∧

=        

 

       

      

      

   และ CFE DFH
∧ ∧

=        

        

   ดังนั้น GE A DFH
∧ ∧

=        

2) เนื่องจาก GE A GE A =180
∧ ∧

+         

   ดังนั้น GEB CFE =180
∧ ∧

+         
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2.  

 

จากรูป กําหนดให AB


// CD


  

และ DE  ตัด BC  ท่ีจุด E 

จงพิสูจนวา BED ABE + EDC
∧ ∧ ∧

=  

กําหนดให   ……………………………………………………….……….……………………………………………… 

ตองการพิสูจนวา   ……………………………………………………….……….……………………………………………… 

พิสูจน  

เนื่องจาก ABE DCB
∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

  ……………………………………………………….………. 

และ BED DCB + EDC
∧ ∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

 

 ……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 

ดังนั้น BED ABE + EDC
∧ ∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

 

 ……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 
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3.  

 

กําหนดให  AB


// CD


 และ CD


//EF


 

LP


 ตัด AB


 , CD


 และ EF


  ท่ีจุด M, N และ O 

ตามลําดับ 

1) EON BMN
∧ ∧

=   

2) AMN EON =180
∧ ∧

+   

3) AB


//EF


 

 

กําหนดให   ……………………………………………………….……….……………………………………………… 

    ……………………………………………………….………………………………………………………. 

ตองการพิสูจนวา   ……………………………………………………….………. 

    ……………………………………………………….………. 

    ……………………………………………………….………. 

พิสูจน  

1) เนื่องจาก BMN CNM
∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

  ……………………………………………………….………. 

   และ CNM EON
∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

 

 ……………………………………………………….…….… 

.……………………………………………………….……… 

   ดังนั้น EON BMN
∧ ∧

=  ……………………………………………………….………. 

2) เนื่องจาก AMN BMN =180
∧ ∧

+   ……………………………………………………….………. 

   จะได AMN EON =180
∧ ∧

+   ……………………………………………………….………. 

  ……………………………………………………….………. 

3)  ดังนั้น AB


//EF


  ……………………………………………………….………. 

 

 ……………………………………………………….……… 

.……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 

……………………………………………………….………. 

 

  



456 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบงานท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 2 เรื่อง การใหเหตุผลทางเรขาคณิต   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

 

จุดประสงค  เขียนการใหเหตุผลทางเรขาคณิตได 

 

1.  กําหนดให AB


// CD


, GH


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ 

 

จงพิสูจนวา 

1) GE A DFH
∧ ∧

=  

2) GEB + CFE 180
∧ ∧

=   

กําหนดให   AB


// CD


, GH


 ตัด AB


 และ CD


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ  

ตองการพิสูจนวา  1) GE A DFH
∧ ∧

=  

     2) GEB + CFE 180
∧ ∧

=   

พิสูจน  

1) เนื่องจาก GE A CFE
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสน 

 

 ตัด แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ี   

อยูตรงขาม บนขางเดียวกันของเสนตัด

มีขนาดเทากัน)      . 

   และ CFE DFH
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน   . .  

  แลวมุมตรงขาม มีขนาดเทากัน) .   . . . 

   ดังนั้น GE A DFH
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)          . .. . . 

2) เนื่องจาก GE A GE A =180
∧ ∧

+   (ขนาดของมุมตรง)  . . .    

   ดังนั้น GEB CFE =180
∧ ∧

+   (สมบัติของการเทากัน  . . .   

 
 

โดยแทน GE A
∧

 ดวย CFE
∧

)       . . .  

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 457 

2.  

 

จากรูป กําหนดให AB


// CD


  

และ DE  ตัด BC  ท่ีจุด E 

จงพิสูจนวา BED ABE + EDC
∧ ∧ ∧

=  

กําหนดให   AB


// CD


 และ DE  ตัด BC  ท่ีจุด E  

ตองการพิสูจนวา   BED ABE + EDC
∧ ∧ ∧

=  

พิสูจน  

เนื่องจาก ABE DCB
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด 

  แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน)        . 

และ BED DCB + EDC
∧ ∧ ∧

=  (ถาตอดานใดดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยม 

 

 ออกไปมุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาด

เทากับผลบวกของ ขนาดของมุมภายใน 

ท่ีไมใชมุมประชิดของมุมภายนอกนั้น) 

ดังนั้น BED ABE + EDC
∧ ∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน โดยแทน DCB
∧

 

 
 

ดวย ABE)
∧

         . 
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3.  

 

กําหนดให  AB


// CD


 และ CD


//EF


 

LP


 ตัด AB


 , CD


 และ EF


  ท่ีจุด M, N และ O 

ตามลําดับ 

1) EON BMN
∧ ∧

=   

2) AMN EON =180
∧ ∧

+   

3) AB


//EF


 

 

กําหนดให             

             . 

ตองการพิสูจนวา             

              

              

พิสูจน  

1) เนื่องจาก BMN CNM
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด  

  แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน) . . . . . 

   และ CNM EON
∧ ∧

=  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด   

  แลวมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูตรงขาม   

  บนขางเดียวกันของเสนตัดมีขนาดเทากัน)  

   ดังนั้น EON BMN
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน) . 

2) เนื่องจาก AMN BMN =180
∧ ∧

+   (ขนาดของมุมตรง)  

   จะได AMN EON =180
∧ ∧

+   (สมบัติของการเทากัน โดยแทน BMN
∧

  

  ดวย EON
∧

)  

3)  ดังนั้น AB


//EF


 (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง   

  ทําใหขนาดของมุมภายในท่ีอยูบนขางเดียวกัน 

  ของเสนตัด รวมกันเทากับ 180 องศา   

  แลวเสนตรงคูนั้น ขนานกัน)        .   

AB


// CD


 และ CD


//EF


 

LP


 ตัด AB


 , CD


 และ EF


  ท่ีจุด M, N และ O ตามลําดับ 

1) EON BMN
∧ ∧

=  

2) AMN EON =180
∧ ∧

+    

3) AB


//EF
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 2 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

เขียนการใหเหตุผล

ทางเรขาคณิตได 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 
ใฝเรียนรู 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

มุงม่ัน 

ในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              

19              

20              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การสรางและการใหเหตุผล

เก่ียวกับการสราง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สรางและบอกข้ันตอนการ

สรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

ท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียน 

และสันตรงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครแูละนักเรียนรวมกันทบทวนเก่ียวกับการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 6 ขอ ตามใบความรูท่ี 2 

(ครูอาจใชสันตรงและวงเวียน หรือใชโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad หรือ โปรแกรม

เรขาคณิตพลวัตอ่ืน ๆ เพ่ือสรางรูปเรขาคณิต ประกอบการทบทวน) 

ข้ันสอน  

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3 – 4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

2. ครูใหนักเรียนแตละกลุมทําใบกิจกรรมท่ี 2 โดยครูใหคําแนะนํารายกลุม ตามสถานการณ 

ในชั้นเรียน 

3. ครูเฉลยกิจกรรมท่ี 2 โดยใชโปรแกรมนําเสนอ 

4. ครูใหนักเรียนแตละกลุมทําใบกิจกรรมท่ี 3 โดยครูใหคําแนะนํารายกลุม ตามสถานการณ 

ในชั้นเรียน 

5. ครูเฉลยกิจกรรมท่ี 3 โดยใชโปรแกรมนําเสนอ 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร  

มีลําดับการทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

แหลงการเรียนรู 

    - 

ส่ือ  

1. วงเวียน 

2. สันตรง 

3. ใบความรูท่ี 2 เรื่อง การสราง

พ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

4. ใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง สราง

เสนขนานได งายนิดเดียว 

5. ใบกิจกรรมท่ี 3 เรื่อง มีไดรูป

เดียว 

6. ใบงานท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง สราง

เสนขนานได งายนิดเดียว 

2. ใบกิจกรรมท่ี 3 เรื่อง มีไดรูป

เดียว 

3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของตนเอง

เพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเองและสังคม 

รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือกรับหรือไมรับขอมูล

ขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการสื่อสารท่ีมีประสิทธิภาพ 

โดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํากิจกรรมในครั้งนี้ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมและใบงาน ดังนี้ 

 การสรางเสนตรงผานจุดจุดหนึ่งท่ีอยูภายนอกเสนตรงท่ีกําหนดให และขนานกับเสนตรงท่ี

กําหนดใหนั้น โดยวิธีการสรางเปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนทําไดงายและเร็วกวา 

 การสรางรูปเรขาคณิตตามเง่ือนไขท่ีโจทยกําหนดใหบางขอกําหนดสามารถสรางรูปท่ี

ตองการไดเพียงรูปเดียว และบางขอกําหนดอาจสรางไดหลายรูป    
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สรางและบอกข้ันตอน 

การสรางพ้ืนฐานทาง 

เรขาคณิตท่ีกําหนดให 

โดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตอง 1 ขอ 

ระดับ 2 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตอง 2 ขอ 

ระดับ 3 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตอง 3 ขอ 

ระดับ 4 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตอง 4 ขอ 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



464 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

ใบความรูท่ี 2 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 

1. การสรางสวนของเสนตรงใหยาวเทากับความยาวของสวนของเสนตรงท่ีกําหนดให เชน  

  กําหนดให AB  เปนสวนของเสนตรงเสนหนึ่ง 

 

  
สราง XY  ใหมีความยาวเทากับความยาวของ AB  ไดดังรูป  

    
  จากรูปท่ีสราง จะได XY =  AB  

 

 2. การแบงครึ่งสวนของเสนตรงท่ีกําหนดให  

  กําหนดให  AB  เปนสวนของเสนตรงเสนหนึ่ง  

      
  สราง   PQ



 แบงครึ่ง AB  ท่ีจุด C ไดดังรูป  

    
 จากรูปท่ีสราง จะได PQ



 แบงครึ่ง AB  ท่ีจุด C ทําใหได AC = BC  

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 465 

3. การสรางมุมใหมีขนาดเทากับขนาดของมุมท่ีกําหนดให  

  กําหนดให  A BC
∧

 เปนมุมมุมหนึ่ง  

 

สราง   X Y Z
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ A BC
∧

 ไดดังรูป  

    
 

จากรูปท่ีสราง จะได X Y Z  A BC
∧ ∧

=   

 

4. การแบงครึ่งมุมท่ีกําหนดให  

  กําหนดให  A BC
∧

 เปนมุมมุมหนึ่ง  

 

สราง BD


 แบงครึ่ง A BC
∧

 ไดดังรูป  

 

  จากรูปท่ีสราง จะได BD


 แบงครึ่ง A BC
∧

 ทําใหได A BD  CBD
∧ ∧

=   



466 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

5. การสรางเสนตั้งฉากจากจุดภายนอกมายังเสนตรงท่ีกําหนดให  

  กําหนดให  จุด P เปนจุดจุดหนึ่งท่ีอยูภายนอก AB


  

 
  สราง    PQ



ตั้งฉากกับ AB


 ไดดังรูป  

 
   

จากรูปท่ีสราง จะได PQ


 ตั้งฉากกับ AB


 ท่ีจุด C ทําใหได A CP  BCP 90
∧ ∧

= =
   

 

6. การสรางเสนตั้งฉากท่ีจุดจุดหนึ่งบนเสนตรงท่ีกําหนดให  

  กําหนดให  จุด P อยูบน AB


  

  
  สราง    XY



 ตั้งฉากกับ AB


 ท่ีจุด P ไดดังรูป  

 

 

  จากรูปท่ีสราง จะได XY


 ตั้งฉากกับ AB


 ท่ีจุด P ทําใหได A PX  BPX 90
∧ ∧

= =
    



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 467 

 

ใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง สรางเสนขนานได งายนดิเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 

1. กําหนดจุด P อยูภายนอก AB


 จงสรางเสนตรงผานจุด P และขนานกับ AB


  

กําหนดให   จุด P อยูภายนอก AB


  

ตองการสราง  CP


 ผานจุด P และขนานกับ AB


 

 

สราง  

      

 

 

 

 

 

 

 

  1. ลาก EP  เชื่อมจุด P และจุด E ซ่ึงเปนจุดจุดหนึ่งบน AB


  

  2. สราง EPC
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ BEP
∧

 โดย EPC
∧

 และ BEP
∧

 เปนมุมแยง  

     จะได CP


 ผานจุด P และขนานกับ AB


  

 

พิสูจน  เนื่องจาก  EPC  BEP
∧ ∧

=        

  ดังนั้น      CP


 ขนานกับ AB


         

            

            

  นั่นคือ CP


 ผานจุค P และขนานกับ AB


  

 

 ถาเราสรางเปนรูปสีเ่หลี่ยมขนมเปยกปูน ก็จะไดเสนขนานเหมือนกัน และสรางไดงายดวย 



468 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การสรางโดยใชสมบัติของรูปส่ีเหล่ียมขนมเปยกปูน  

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สราง  1. ลาก EP  เชื่อมจุด P และจุด E ซ่ึงเปนจุดจุดหนึ่งบน AB


  

  2. ใชจุด E เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ EP เขียนสวนโคงตัด AB


 ท่ีจุด Q 

3. ใชจดุ P และจุด Q เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ EP เขียนสวนโคงตัดกันท่ีจุด R  

4. ลาก PR


  

จะได PR


 ผานจุด P และขนานกับ AB


 

 

พิสูจน   ลาก QR   

  เนื่องจาก EP = PR = RQ = QE         

 จะได  EPRQ เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน หรือรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส  

              

 ดังนั้น   PR // EQ
 

          

               

             

  นั่นคือ PR


 ผานจุด P และขนานกับ AB


  

 

    

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 469 

 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง สรางเสนขนานได งายนิดเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 

1. กําหนดจุด P อยูภายนอก AB


 จงสรางเสนตรงผานจุด P และขนานกับ AB


  

กําหนดให   จุด P อยูภายนอก AB


  

ตองการสราง  CP


 ผานจุด P และขนานกับ AB


 

 

สราง  

      
  1. ลาก EP  เชื่อมจุด P และจุด E ซ่ึงเปนจุดจุดหนึ่งบน AB



  

  2. สราง EPC
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ BEP
∧

 โดย EPC
∧

 และ BEP
∧

 เปนมุมแยง  

     จะได CP


 ผานจุด P และขนานกับ AB


  

 

พิสูจน   

  เนื่องจาก  EPC  BEP
∧ ∧

=  (จากการสราง)        

  ดังนั้น      CP


 ขนานกับ AB


   (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง     

      ทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน แลว    

      เสนตรงคูนั้นขนานกัน)      

  นั่นคือ CP


 ผานจุค P และขนานกับ AB


  

 

  ถาเราสรางเปนรูปสีเ่หลี่ยมขนมเปยกปูน ก็จะไดเสนขนานเหมือนกัน และสรางไดงายดวย 



470 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การสรางโดยใชสมบัติของรูปส่ีเหล่ียมขนมเปยกปูน  

 

 

   
 

 

สราง  1. ลาก EP  เชื่อมจุด P และจุด E ซ่ึงเปนจุดจุดหนึ่งบน AB


  

  2. ใชจุด E เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ EP เขียนสวนโคงตัด AB


 ท่ีจุด Q 

3. ใชจดุ P และจุด Q เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ EP เขียนสวนโคงตัดกันท่ีจุด R  

4. ลาก PR


  

จะได PR


 ผานจุด P และขนานกับ AB


 

 

พิสูจน   ลาก QR   

  เนื่องจาก EP = PR = RQ = QE   (รัศมีของวงกลมเดียวกันยาวเทากัน)   

  จะได  EPRQ เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูน หรือรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส  

       (มีดานท้ังสี่ยาวเทากัน)     

   ดังนั้น   PR // EQ
 

    (รูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนหรือ   

        รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสมีดานตรงขาม   

        ขนานกันสองคู)      

นั่นคือ PR


 ผานจุด P และขนานกับ AB


  

 

    

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 471 

 

ใบกิจกรรมท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 

1. การสราง ABC∆  ใหมีความยาวของฐานเทากับ a หนวย และมุมท่ีฐานสองมุมมีขนาด  

เทากับ p และ q ท่ีกําหนดใหดังนี้  

 

    
 

นักเรียนสามารถสราง ABC∆  ไดดังรูปขางลางนี้  

 

 

 

 

 

 

 

 

  จากรูปท่ีสราง จะได ABC∆  มีฐาน AB ยาว a หนวย C AB p
∧

=  และ A BC q
∧

=   

เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีตองการได  รูป 

  การสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีลักษณะเปนไปตามท่ีโจทยกําหนดและมีเพียงรูปเดียวยังมี ลักษณะอ่ืน ๆ ได

อีก ดังตัวอยางตอไปนี้  

 

 

 



472 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

2. จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีฐานยาวเทากับ a หนวย สูงเทากับ b หนวย และมุมท่ีฐานมุมหนึ่งมีขนาด 

เทากับ k  

   
วิเคราะหรูปท่ีตองการสราง     

แนวคิด สรางเสนขนานกับฐานของรูปสามเหลี่ยมและใหเสนขนานอยูหางจากฐาน b หนวย จะไดวารูป

สามเหลี่ยมท่ีมีจุดยอดอยูบนเสนตรงท่ีขนานกับฐาน จะมีความสูงเทากับ b หนวย  

สราง  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. สราง AB  ยาว a หนวย  

2. สราง PB


 ตั้งฉากกับ AB  ท่ีจุด B  

3. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคงตัด BP


ท่ีจุด Q  

4. สราง RQ


 ตั้งฉากกับ BP


 ท่ีจุด Q  

5. สราง X AB
∧

 ใหมีขนาดเทากับ k และให AX


 ตัด RQ


 ท่ีจุด C จะไดจุด C  

   อยูหางจาก AB  เทากับ b หนวย  

6. ลาก BC  จะได ABC∆  ท่ีมีฐาน AB ยาว a หนวย ความสูง b หนวย และ C AB
∧

 มีขนาดเทากับ k  

พิสูจน  เนื่องจาก RQ // AB
 

  และ BQ = b หนวย และ C AB
∧

 = k   (    ) 

ดังนั้น แตละจุดซ่ึงอยูบน RQ


 ก็ จะอยูหางจาก AB


 เทากับ b หนวย 

 (           ) 

 ดังนั้น ความสูงของ ABC∆  เทากับ b หนวย 

 นั่นคือ ABC∆  มี AB = a หนวย สูง b หนวย และ C AB = k
∧

   



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 473 

 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 

1. การสราง ABC∆  ใหมีความยาวของฐานเทากับ a หนวย และมุมท่ีฐานสองมุมมีขนาด  

เทากับ p และ q ท่ีกําหนดใหดังนี้  

 

    
 

นักเรียนสามารถสราง ABC∆  ไดดังรูปขางลางนี้  

 

 

  จากรูปท่ีสราง จะได ABC∆  มีฐาน AB ยาว a หนวย C AB p
∧

=  และ A BC q
∧

=  เปนรูปสามเหลี่ยม

ท่ีตองการได    1      รูป 

  การสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีลักษณะเปนไปตามท่ีโจทยกําหนดและมีเพียงรูปเดียวยังมี ลกัษณะอ่ืน ๆ ไดอีก 

ดังตัวอยางตอไปนี้  

  



474 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

2. จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีฐานยาวเทากับ a หนวย สูงเทากับ b หนวย และมุมท่ีฐานมุมหนึ่งมีขนาด 

    เทากับ k  

  
 

วิเคราะหรูปท่ีตองการสราง     

แนวคิด สรางเสนขนานกับฐานของรูปสามเหลี่ยมและใหเสนขนานอยูหางจากฐาน b หนวย จะไดวารูป

สามเหลี่ยมท่ีมีจุดยอดอยูบนเสนตรงท่ีขนานกับฐาน จะมีความสูงเทากับ b หนวย  

 

สราง  

 
1. สราง AB  ยาว a หนวย  

2. สราง PB


 ตั้งฉากกับ AB  ท่ีจุด B  

3. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคงตัด BP


ท่ีจุด Q  

4. สราง RQ


 ตั้งฉากกับ BP


 ท่ีจุด Q  

5. สราง X AB
∧

 ใหมีขนาดเทากับ k และให AX


 ตัด RQ


 ท่ีจุด C จะไดจุด C  

   อยูหางจาก AB  เทากับ b หนวย  

6. ลาก BC  จะได ABC∆  ท่ีมีฐาน AB ยาว a หนวย ความสูง b หนวย และ C AB
∧

 มีขนาดเทากับ k  

พิสูจน  เนื่องจาก RQ // AB
 

  และ BQ = b หนวย และ C AB
∧

 = k        (จากการสราง)   

 ดังนั้น แตละจุดซ่ึงอยูบน RQ


 ก็ จะอยูหางจาก AB


 เทากับ b หนวย  

(ถาเสนตรงสองเสนขนานกัน แลวระยะหางระหวางเสนตรงคูนั้นจะเทากัน)    

 ดังนั้น ความสูงของ ABC∆  เทากับ b หนวย  

 นั่นคือ ABC∆  มี AB = a หนวย สูง b หนวย และ C AB = k
∧

   



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 475 

 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให  พรอมท้ังบอกแนวการสราง  โดยไมตองพิสูจน 

1. กําหนด X Y Z
∧

 และสวนของเสนตรงสองเสนท่ียาว a หนวย และ b หนวย จงสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมุมมุม

หนึ่งมีขนาดเทากับครึ่งหนึ่งของขนาดของ X Y Z
∧

 ดานท่ีประชิดมุมท่ีสรางยาวเทากับ a หนวย และ b หนวย 

ตามลําดับ  

 
 

แนวการสราง  

 

 

 

 

 

 

 

 

             

             

             

             

             

             

             

              



476 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

2. กําหนด X Y Z
∧

 จงสราง ABC∆  ท่ี A BC = X Y Z
∧ ∧

 จุด E อยูบน AC  โดย BE แบงครึ่ง A BC
∧

   

BE = a หนวย และ AB = b หนวย  

 
 

แนวการสราง  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 477 

3. กําหนด ABC∆  เปนรูปสามเหลี่ยม ดังรูป  

 

 

จงสราง XYZ∆  ให XY = AB+AC  

X Y Z = 2 C(A B )
∧ ∧

 และ YZ = BC  

 

 

แนวการสราง  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             



478 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

4. กําหนด PQR∆  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ดังรูป  

 

 

จงสรางรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีมี  

ดานประกอบมุมยอดยาวเทากับ PR  

และฐานยาวเปนสองเทาของ QR  

 

 

แนวการสราง  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

             

             

             

             

             

             

             

             

              



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 479 

 

เฉลยใบงานท่ี 3 เรื่อง มีไดรูปเดียว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (1)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนสรางรูปตามท่ีกําหนดให  พรอมท้ังบอกแนวการสราง  โดยไมตองพิสูจน 

1. กําหนด X Y Z
∧

 และสวนของเสนตรงสองเสนท่ียาว a หนวย และ b หนวย จงสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมุมมุม

หนึ่งมีขนาดเทากับครึ่งหนึ่งของขนาดของ X Y Z
∧

 ดานท่ีประชิดมุมท่ีสรางยาวเทากับ a หนวย และ b หนวย 

ตามลําดับ  

 
 

แนวการสราง  

 

 
  1. สราง AB  ยาว A หนวย          

  2. สราง Q AB
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ X Y Z
∧

        

 3. สราง AR


 แบงครึ่ง Q AB
∧

         

 4. บน AR


 สราง AC  ยาว B หนวย         

 5. ลาก BC             

 จะได ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมตามตองการ       

  



480 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

2. กําหนด X Y Z
∧

 จงสราง ABC∆  ท่ี A BC = X Y Z
∧ ∧

 จุด E อยูบน AC  โดย BE แบงครึ่ง A BC
∧

  

BE = a หนวย และ AB = b หนวย  

 
 

แนวการสราง  

 
 

 

 1. สราง BA  ยาว B หนวย          

 2. สราง ABD
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ X Y Z
∧

        

 3. สราง BR


 แบงครึ่ง ABD
∧

         

 4. บน BR


 สราง BE ยาว A หนวย         

 5. ลาก AE


 ตัด BD


 ท่ีจุด C          

 จะได ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมตามตองการ        

 

 

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 481 

3. กําหนด ABC∆  เปนรูปสามเหลี่ยม ดังรูป  

 

 

จงสราง XYZ∆  ให XY = AB+AC  

X Y Z = 2 C(A B )
∧ ∧

 และ YZ = BC  

 

 

แนวการสราง  

 
 

 1. สราง XY  ใหยาวเทากับ AB + AC         

 2. สราง X YP
∧

 ใหมีขนาดเทากับสองเทาของขนาดของ ABC
∧

      

 3. บน YP


 สราง YZ  ใหยาวเทากับ BC         

 4. ลาก XZ             

 จะได ∆ XYZ เปนรูปสามเหลี่ยมตามตองการ        

 

 

 

  



482 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

4. กําหนด PQR∆  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ดังรูป  

 

 

จงสรางรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีมี  

ดานประกอบมุมยอดยาวเทากับ PR  

และฐานยาวเปนสองเทาของ QR  

 

 

แนวการสราง  

 

 
 

 1. สราง BD


           

 2. บน BD


 สราง BA  ใหยาวเปนสองเทาของ QR        

 3. ใชจุด A และ จุด B เปนจุดศูนยกลาง รัศมีเทากับ PR เขียนสวนโคงตัดกันท่ีจุด C    

 4. ลาก AC  และ BC            

  จะได ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วตามตองการ       

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 483 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 3 การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สรางและบอกข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดให

โดยใชวงเวียนและสันตรงได 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      

20      

 



484 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การสรางและการใหเหตุผล

เก่ียวกับการสราง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สรางและบอกข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ี 

กําหนดใหโดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ 

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูแบงกลุมนักเรียนโดยคละความสามารถ (เกง ปานกลาง ออน) กลุมละ 3–4 คน 

3. ครูทบทวนการสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีสรางไดเพียงรูปเดียว โดยใชโปรแกรมนําเสนอ ดังนี้ 

 จงสราง ∆ ABC ใหมีความยาวของฐานเทากับ a หนวย และมุมท่ีฐานสองมุมมีขนาดเทากับ p 

และ q ท่ีกําหนดให 

 
   สราง 

1. ลาก XY


 และกําหนดจุด C บน XY


  

2. สราง X CS
∧

และ Y CZ
∧

 คนละขางของจุด C ใหมีขนาดเทากับ q และ p ตามลําดับ 

3. บน CS


 สราง CA


 ยาว a หนวย  

4. สราง C AR
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ A CZ
∧

 โดยให AR


 ตัด XY


 ท่ีจุด B  

จะได ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมตามตองการ  

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 4 เรื่อง  

 การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต  

2. ใบงานท่ี 4 เรื่อง การสราง

พ้ืนฐานทางเรขาคณิต  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 4 เรื่อง  

 การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต  

2. ใบงานท่ี 4 เรื่อง การสราง

พ้ืนฐานทางเรขาคณิต  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 485 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

1. ใฝเรียนรู 

2. มุงม่ันในการทํางาน 

 
 

ข้ันสอน  

1. ครูใหนักเรียนแตละคนสรางรูป ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่ง  สรางให DF // BC  และ 

EG // BC  

 



486 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 จากรูปท่ีสราง จะเห็นวา ∆ ADF และ ∆ AEG แตละรูปเปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมีขนาดของมุม 

ท้ังสามมุม เทากับขนาดของมุมของ ∆ ABC มุมตอมุม  

  จะได ∆ ADF ∼ ∆ ABC และ ∆ AEG ∼ ∆ ABC 

2. ใหนักเรียนเปรียบเทียบสามเหลี่ยมท่ีแตละคนสรางเหมือนกันหรือไม  (ไมเหมือนกัน) 

3. ครูชี้แจงนักเรียนวาการสรางรูปสามเหลี่ยมตามเง่ือนไขท่ีโจทยกําหนดจึงอาจมีไดมากกวาหนึ่งรูป

ถากําหนดเง่ือนไขไมเพียงพอ 

4. ใหนักเรียนแตละกลุมทําใบกิจกรรมท่ี 4  

5. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียน ใฝเรียนรู มุงม่ันในการทํางาน 

6. สุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานกลุม ครูสังเกตทักษะการสื่อสาร 

7. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 4 เพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

8. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยในงานใบงานท่ี 4  

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นกัเรียนตองทําอยางไร มีลําดับ

การทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของตนเอง



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 487 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

เพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเองและสังคม” 

ซ่ึงสอดคลองกับการทํากิจกรรมในครั้งนี้ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมและใบงาน ดังนี้  

 (การสรางรูปสามเหลี่ยมตามเง่ือนไขท่ีโจทยกําหนดจึงอาจมีไดมากกวาหนึ่งรูปถากําหนดเง่ือนไข

ไมเพียงพอ)    

 

 



488 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สรางและบอกข้ันตอน 

การสรางพ้ืนฐานทาง 

เรขาคณิตท่ีกําหนดให 

โดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตองครบถวน 1–2 ขอ 

ระดับ 2 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตองครบถวน 3–4 ขอ 

ระดับ 3 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตองครบถวน 5–7 ขอ 

ระดับ 4 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได 

ถูกตองครบถวน 8–10 ขอ 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 1–2 ขอ 

ระดับ 2 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 3–4 ขอ 

ระดับ 3 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 5–7 ขอ 

ระดับ 4 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 8–10 ขอ 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 เขียนการสรางถูกตอง 1–2 ขอ 

ระดับ 2 เขียนการสรางถูกตอง 3–4 ขอ 

ระดับ 3 เขียนการสรางถูกตอง 5–7 ขอ 

ระดับ 4 เขียนการสรางถูกตอง 8–10 ขอ ใฝเรียนรู 

มุงม่ันในการทํางาน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



490 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

ใบกิจกรรมท่ี 4 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยมตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังบอกแนวการสราง 

 

จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีความยาวของฐานเทากับ a หนวยและมุมมุมหนึ่งมีขนาดเทากับ k  

 

 
สราง 

 

 

 

 

 

 

 

 

แนวการสราง  
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เฉลยใบกิจกรรมท่ี 4 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง   ใหนักเรียนสรางรูปสามเหลี่ยมตามท่ีกําหนดให พรอมท้ังบอกแนวการสราง 

 

จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีความยาวของฐานเทากับ a หนวยและมุมมุมหนึ่งมีขนาดเทากับ k  

 

 
 

แนวการสราง  

 
 

 1. สราง AB  ยาว A หนวย          

  2. สราง X AB
∧

 ใหมีขนาดเทากับ  k         

  3. กําหนดจุด C, D, E หรือจุดอ่ืน ๆ บน AX


        

 4. ลาก BC , BD  และ BE  จะได ∆ ABC, ∆ ABD และ ∆ ABE       

    มีฐานยาว a หนวย และมี BA C = BAD = BAE = k
∧ ∧ ∧

        



492 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

ใบงานท่ี 4 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 

1. กําหนด ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยม ดังรูป    

 

 
 

1) สราง XY


 ใหผานจุด C และขนานกับ AB   

2) กําหนดจุด D, E และ F เปนจุดบน XY


  

3) ลาก AD , BD , AE , BE , AF  และ BF  ตามลําดับ  

4) ∆ ADB, ∆AEB และ ∆ AFB แตละรูปมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ ∆ ABC หรือไม เพราะเหตุใด  

             

             

             

5) นักเรียนคิดวารูปสามเหลี่ยมท่ีมีฐานยาวเทากับ AB และมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ ∆ ABC มีก่ีรูป และรูป

สามเหลี่ยมเหลานั้นมีจุดยอดอยูท่ีใด  
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2. กําหนด ∆ PQR ดังรูป  

 

 
 

   จงสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเปน ครึ่งหนึ่งของพ้ืนท่ีของ ∆ PQR ท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

             

            

             

             

            

             

              



494 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบงานท่ี 4 เรื่อง การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (2)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 

1. กําหนด ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยม ดังรูป  

  
 

แนวการสราง  

    สรางรูปตามเง่ือนไขขอ 1) ถึงขอ 3)  

  1) สราง XY


 ใหผานจุด C และขนานกับ AB   

  2) กําหนดจุด D, E และ F เปนจุดบน XY


  

  3) ลาก AD , BD , AE , BE , AF  และ BF  ตามลําดับ  

   
 

 4) ∆ ADB, ∆AEB และ ∆ AFB แตละรูปมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ ∆ ABC หรือไม เพราะเหตุใด  

   เทากับพ้ืนท่ีของ ∆ ABC เพราะมีความสูงเทากัน และมีฐาน AB รวมกัน     

 5) นักเรียนคิดวารูปสามเหลี่ยมท่ีมีฐานยาวเทากับ AB และมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ ∆ ABC มีก่ีรูป และรูป

 เหลานั้นมีจุดยอดอยูท่ีใด  

  หลายรูปนับไมถวน และรูปสามเหลี่ยมเหลานั้นมีจุดยอดอยูบน XY


 ท่ีผานจุด C และ    

   ขนานกับฐาน AB           
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2. กําหนด PQR∆  ดังรูป  

 
 

   จงสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเปน ครึ่งหนึ่งของพ้ืนท่ีของ ∆ PQR ท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล  

    
  สรางเพ่ือแบงครึ่ง QR  ท่ีจุด A ลาก PA         

 จะได ∆ PQA และ ∆ PRA แตละรูปมีพ้ืนท่ีเปนครึ่งหนึ่งของพ้ืนท่ีของ ∆ PQR    

  แนวคิดในการใหเหตุผล           

   เนื่องจาก ∆ PQA และ ∆ PRA แตละรูปมีฐานยาวเทากับครึ่งหนึ่ง    

  ของความยาวของฐานของ ∆ PQA และมีความสูงเทากัน     

  ดังนั้น พ้ืนท่ีของ ∆ PQA = พ้ืนท่ีของ ∆ PRA = 
1

2
 พ้ืนท่ีของ ∆ PQR   

  



496 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 4 การสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สรางและบอก

ข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทาง

เรขาคณิตท่ี 

กําหนดใหโดยใช 

วงเวียนและ 

สันตรงได 

การใหเหตุผล 

ใฝเรียนรู 
การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

มุงม่ัน 

ในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การสรางและการใหเหตุผล

เก่ียวกับการสราง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สรางและบอกข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ี 

กําหนดใหโดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ   

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

3. ครูทบทวนการสรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว ดังนี้ 

    กําหนดสวนของเสนตรงสองเสนท่ียาว a และ b หนวย  

 
   สรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาวท่ีมีดานประกอบมุมมุมหนึ่งยาวเทากับ a หนวยและ b หนวย ตามลําดับ  

   

 

 

 

 

 

 

 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 5 เรื่อง สรางได 

ไมยาก 

2. ใบงานท่ี 5 เรื่อง สรางรูป

สี่เหลี่ยมไดไมยาก 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 5 เรื่อง สรางได 

ไมยาก 

2. ใบงานท่ี 5 เรื่อง สรางรูป

สี่เหลี่ยมไดไมยาก 

 



498 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

1. ใฝเรียนรู 

2. มุงม่ันในการทํางาน 

 

1. สราง AC  ยาวนอยกวา 2a หนวย (เนื่องจากผลบวกของความยาวของดาน  

 สองดานของรูปสามเหลี่ยมมากกวาความยาวของดานท่ีสาม) 

2. ใชจุด A และจุด C เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวยเขียนสวนโคงตัดกันท่ีจุด B ลาก 

AB  และ CB  

3. ใชจุด A และจุด C เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคงตัดกันท่ีจุด D  

ซ่ึงอยูอีกดานหนึ่งของ AC  

4. ลาก AD  และ CD จะได  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมรูปวาวตามตองการ  

4. จากการสรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว นักเรียนสรางไดก่ีรูป จึงอธิบาย 

 (หลายรูปนับไมถวน เพราะสามารถสราง AC ยาวนอยกวา 2a หนวย ไดมากมายนับไมถวน)  

ข้ันสอน  

1. ใหนักเรียนแตละกลุมสรางรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน พรอมท้ังแสดงเหตุผล โดยใชใบกิจกรรมท่ี 5 

โดยครูใหคําแนะนํา ตามสถานการณในชั้นเรียน 

2. ครูสุมกลุมนักเรียนออกมานําเสนอผลงาน และประเมินทักษะการสื่อสาร การสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร โดยนักเรียนกลุมท่ีไมไดนําเสนอ และครูเปนผูตรวจสอบความถูกตอง และเสนอแนะ

เพ่ิมเติม 

3. ครูชี้แนะนักเรียนวาการสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ี

กําหนดให สามารถสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD ไดหลายรูป  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 499 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

   เชน ∆ AGE เปนรูปสามเหลี่ยมอีกรูปหนึ่งท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

   
 

4. ใหนักเรียนทําใบงานท่ี 5 โดยครูใหคําแนะนํา ตามสถานการณในชั้นเรียน 

5. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงาน และประเมินทักษะการสื่อสาร การสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร โดยนักเรียนท่ีไมไดนําเสนอ และครูเปนผูตรวจสอบความถูกตอง และเสนอแนะ

เพ่ิมเติม 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร  

มีลําดับการทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของตนเอง

เพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเองและสังคม 



500 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือกรับหรือไมรับขอมูล

ขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการสื่อสารท่ีมีประสิทธิภาพ 

โดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํากิจกรรมในครั้งนี้   

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรม และใบงานดังนี้  

 การสรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว สามารถสรางไดหลายรูปนับไมถวน เพราะสามารถสราง AC ยาว

นอยกวา 2a หนวย ไดมากมายนับไมถวน  

 การสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีกําหนดให สามารถสราง

รูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD ไดหลายรูป  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 501 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สรางและบอกข้ันตอน 

การสรางพ้ืนฐานทาง 

เรขาคณิตท่ีกําหนดให 

โดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 สรางและบอกข้ันตอนการสรางได

ถูกตองครบถวน 1–4 ขอ 

ระดับ 2 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 5–8 ขอ 

ระดับ 3 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 9–12 ขอ 

ระดับ 4 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 13–15 ขอ 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 1–4 ขอ 

ระดับ 2 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 5–8 ขอ 

ระดับ 3 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 9–12 ขอ 

ระดับ 4 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 13–15 

ขอ 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ใฝเรียนรู ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 ทําใบงานถูกตอง 1–4 ขอ  

ระดับ 2 ทําใบงานถูกตอง 5–8 ขอ  

ระดับ 3 ทําใบงานถูกตอง 9–12 ขอข้ึนไป  

ระดับ 4 ทําใบงานถูกตอง 13–15 ขอ 

มุงม่ันในการทํางาน 

 

 

 

 

  



502 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 503 

ใบกิจกรรมท่ี 5 เรื่อง สรางไดไมยาก 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  จงสรางรูปท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 

 

1. จงสรางรูปสี่เหลี่ยมดานขนานใหมุมมุมหนึ่งมีขนาดเทากับ 60° และ ดานประกอบมุมนี้ยาวเทากับ a หนวย 

และ b หนวย  

 
กําหนดให              

ตองการสราง             

              

แนวการสราง  

 

 

  

 

 

 

 

 

ข้ันตอนการสราง  

1. สรางมุม X A Y
∧

 ใหมีขนาด 60°   

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวย เขียนสวนโคงตัด AY


 ท่ีจุด B  

3. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคงตัด AX


 ท่ีจุด D  

4. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคง  

5. ใชจุด D เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวย เขียนสวนโคงตัดสวนโคงในขอ 4 ท่ีจุด C  

6. ลาก BC  และ DC   

   จะได  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีมุมมุมหนึ่งมีขนาด 60°และมีดานประกอบมุม 60° 

ยาว a หนวย และ b หนวย ตามลําดับ  



504 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

พิสูจน  เนื่องจาก AB = DC = a หนวย         

 เนื่องจาก AD = BC = b หนวย         

 ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน       

             

             

 เนื่องจาก D AB = X A Y = 60
∧ ∧

          

  ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีมี  D AB = 60
∧

  

   AB = a หนวย และ AD = b หนวย  

 

2. จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีกําหนดให รูปสามเหลี่ยมท่ีสรางมีได

ก่ีรูป  

 
 

กําหนดให    ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ตองการสราง  รูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

แนวการสราง  

 

 

  

 

 

 

 

 

ข้ันตอนการสราง  

 1. ตอ AB  ไปทางจุด B ใหมีความยาวพอสมควร  

 2. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ AB เขียนสวนโคงตัดสวนตอของ AB  ท่ีจุด E  

 3. กําหนดจุด F เปนจุดจุดหนึ่งบน CD  ลาก AF  และ EF   

จะได ∆ AEF มีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 505 

พิสูจน  ลาก FH  ตั้งฉากกับ AB  ท่ีจุด H   

เนื่องจาก  AB = BE          

 จะได      AE = 2AB          

  เนื่องจาก AB // CD                   

                   

  จะได FH  เปนสวนสูงของ ∆ AEF และ  ABCD  

  เนื่องจากพ้ืนท่ีของ  ABCD =         

  และพ้ืนท่ีของ     ∆ AEF   =          

    

  ดังนั้นพ้ืนท่ีของ     ∆ AEF
   

=            

          =            
นั่นคือ พ้ืนท่ีของ ∆ AEF เทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

เนื่องจากจุด F เปนจุดจุดหนึ่งบน CD   

ดังนั้น จึงสามารถสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

  ไดหลายรูป เชน ∆ AGE เปนรูปสามเหลี่ยมอีกรูปหนึ่งท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

  



506 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 5 เรื่อง สรางไดไมยาก 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

คําส่ัง  จงสรางรูปท่ีกําหนดให พรอมท้ังใหเหตุผล 
 

1. จงสรางรูปสี่เหลี่ยมดานขนานใหมุมมุมหนึ่งมีขนาดเทากับ 60° และ ดานประกอบมุมนี้ยาวเทากับ a หนวย 

และ b หนวย  

 
กําหนดให  สวนของเสนตรงสองเสนยาว a หนวย และ b หนวย       

ตองการสราง  รูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีมุมมุมหนึ่งมีขนาดเทากับ 60° และดานประกอบมุม 60°   

   ยาวเทากับ a หนวย และ b หนวย ตามลําดับ      

แนวการสราง  

 

 
 
 

ข้ันตอนการสราง  

1. สรางมุม X A Y
∧

 ใหมีขนาด 60°   

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวย เขียนสวนโคงตัด AY


 ท่ีจุด B  

3. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคงตัด AX


 ท่ีจุด D  

4. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคง  

5. ใชจุด D เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวย เขียนสวนโคงตัดสวนโคงในขอ 4 ท่ีจุด C  

6. ลาก BC  และ DC   

   จะได  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีมุมมุมหนึ่งมีขนาด 60°และมีดานประกอบมุม 60° 

ยาว a หนวย และ b หนวย ตามลําดับ  
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พิสูจน  เนื่องจาก AB = DC = a หนวย   (จากการสราง)      

 เนื่องจาก AD = BC = b หนวย   (จากการสราง)      

 ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน (ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีตรงขาม   

       ยาวเทากันสองคู แลวรูปสี่เหลี่ยม    

       รูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน)     

 เนื่องจาก D AB = X A Y = 60
∧ ∧

   (จากการสราง)      

  ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีมี  D AB = 60
∧

  

   AB = a หนวย และ AD = b หนวย  

 

2. จงสรางรูปสามเหลี่ยมใหมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีกําหนดให รูปสามเหลี่ยมท่ีสรางมีได

ก่ีรูป  

 
 

กําหนดให    ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ตองการสราง  รูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

แนวการสราง  

 

 
 

 

ข้ันตอนการสราง  

สราง 1. ตอ AB  ไปทางจุด B ใหมีความยาวพอสมควร  

2. ใชจุด B เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ AB เขียนสวนโคงตัดสวนตอของ AB  ท่ีจุด E  

 3. กําหนดจุด F เปนจุดจุดหนึ่งบน CD  ลาก AF  และ EF   

จะได ∆ AEF มีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD   



508 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

พิสูจน  ลาก FH  ตั้งฉากกับ AB  ท่ีจุด H   

เนื่องจาก  AB = BE  (จากการสราง)       

 จะได      AE = 2AB  (AE = AB + BE)      

  เนื่องจาก AB // CD   (รูปสี่เหลี่ยมดานขนานคือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมี    

     ดานตรงขามขนานกันสองคู)    

  จะได FH  เปนสวนสูงของ ∆ AEF และ  ABCD  

  เนื่องจากพ้ืนท่ีของ  ABCD = AB × FH     

  และพ้ืนท่ีของ     ∆ AEF   =  
  

1
(AE FH)

2
×

    
     

  ดังนั้นพ้ืนท่ีของ ∆ AEF 
   

 =  
  

1
(2AB FH)

2
×

  
   

          =     AB × FH     

นั่นคือ พ้ืนท่ีของ ∆ AEF เทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

เนื่องจากจุด F เปนจุดจุดหนึ่งบน CD   

ดังนั้น จึงสามารถสรางรูปสามเหลี่ยมท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  

  ไดหลายรูป เชน ∆ AGE เปนรูปสามเหลี่ยมอีกรูปหนึ่งท่ีมีพ้ืนท่ีเทากับพ้ืนท่ีของ  ABCD  
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ใบงานท่ี 5 เรื่อง สรางรูปส่ีเหล่ียมไดไมยาก 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 
 

1. กําหนดสวนของเสนตรงสามเสนท่ียาว a, b และ c หนวย ดังรูป จงใชความยาวของสวนของเสนตรงท้ังสาม

สรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว โดยไมตองแสดงเหตุผล 

  
 

แนวการสราง  

 

 

  

 

 

 

 

 

 

ข้ันตอนการสราง 
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2. จงสรางรูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งใหเทากันทุกประการกับ  PQRS ท่ีกําหนดให พรอมท้ังแสดงเหตุผล 

  
 

แนวการสราง  

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

ข้ันตอนการสราง 

               

                

                

                 

                

                

               

               

               

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 511 

แนวคิดในการใหเหตุผล  

ลาก QS  และ BD   

จากการสราง  AB = PQ, BC = QR, AD = PS  

    ABC = PQR
∧ ∧

และ BAD = QPS
∧ ∧

  

เนื่องจาก  ABD PQS≅∆ ∆          

    BDC QSR≅∆ ∆           

ดังนั้น    CD = RS, BCD = QRS
∧ ∧

 และ ADC = PSR
∧ ∧

  

 นั่นคือ    ABCD ≅ PQRS          

               

               

               

   



512 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 5 เรื่อง สรางรูปส่ีเหล่ียมไดไมยาก 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

1. กําหนดสวนของเสนตรงสามเสนท่ียาว a, b และ c หนวย ดังรูป จงใชความยาวของสวนของเสนตรงท้ังสาม

สรางรูปสี่เหลี่ยมรูปวาว โดยไมตองแสดงเหตุผล 

  
 

แนวการสราง  

 

 

 
 

 

ข้ันตอนการสราง 

   1. สราง AC  ยาว c หนวย          

   2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ b หนวย เขียนสวนโคง ท้ังสองดานของ AC    

   3. ใชจุด C เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ a หนวย เขียนสวนโคงตัดสวนโคงในขอ 2    

       ท่ีจุด B และจุด D           

   4. ลาก AB , BC , AD  และ DC           

      จะได  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมรูปวาวตามตองการ       
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2. จงสรางรูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งใหเทากันทุกประการกับ  PQRS ท่ีกําหนดให พรอมท้ังแสดงเหตุผล 

  
 

แนวการสราง  

 

 

 

 
 

 

 

ข้ันตอนการสราง 

 1. สราง AB  ใหยาวเทากับ PQ          

  2. สราง ABX
∧

และ BA Y
∧

 ใหมีขนาดเทากับขนาดของ PQR
∧

 และขนาดของ QPS
∧

 ตามลําดับ   

  3. บน BX


 สราง BC  ใหยาวเทากับ QR และบน AY


 สราง AD  ใหยาวเทากับ PS    

  4. ลาก DC             

     จะได  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการกับ  PQRS     
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แนวคิดในการใหเหตุผล  

ลาก QS  และ BD   

จากการสราง  AB = PQ, BC = QR, AD = PS  

    ABC = PQR
∧ ∧

และ BAD = QPS
∧ ∧

  

เนื่องจาก  ABD PQS≅∆ ∆   (ด.ม.ด.)       

    BDC QSR≅∆ ∆   (ด.ม.ด.)       

ดังนั้น    CD = RS, BCD = QRS
∧ ∧

 และ ADC = PSR
∧ ∧

  

 นั่นคือ    ABCD ≅ PQRS (รูปหลายเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ    

       ก็ตอเม่ือดานคูท่ีสมนัยกัน และมุมคูท่ีสมนัยกัน  

        ของรูปหลายเหลี่ยมท้ังสองนั้น มีขนาดเทากัน  

        เปนคู ๆ)      
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 5 สรางรูปส่ีเหล่ียมไดไมยาก หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สรางและบอก

ข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทาง

เรขาคณิตท่ี 

กําหนดใหโดยใช 

วงเวียนและ 

สันตรงได 

การใหเหตุผล 

ใฝเรียนรู 
การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

มุงม่ัน 

ในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การสรางและการใหเหตุผล

เก่ียวกับการสราง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สรางและบอกข้ันตอนการ

สรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิต 

ท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียน 

และสันตรงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ  

ความหมายทาง

คณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3 – 4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

3. ครูทบทวนการแบงครึ่งมุมใหนักเรียน  ดังนี้  

   กําหนดมุม ABC ใหดังรูป 

                        
 

   สรางเสนแบงครึ่งมุม ABC ทําไดดังนี้ 

   1) ใช B เปนจุดศูนยกลาง รัศมียาวพอสมควรเขียนสวนโคงใหตัด BA และ BC ท่ีจุด D  

และจุด E ตามลําดับ 

   2) ใช D เปนจุดศูนยกลาง รัศมียาวพอสมควรเขียนสวนโคงไว 

   3) ใช E เปนจุดศูนยกลาง กลางวงเวียนรัศมีเทาขอ 2) เขียนสวนโคง ตัดสวนโคงในขอ 2 ท่ีจุด F 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 6 เรื่อง  

แบงครึ่งมุม 

2. ใบงานท่ี 6 เรื่อง เขาหาได

อยางไร 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 6 เรื่อง  

แบงครึ่งมุม 

2. ใบงานท่ี 6 เรื่อง เขาหาได

อยางไร 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

1. ใฝเรียนรู 

2. มุงม่ันในการทํางาน 

 

   4) ลาก BF


 

      จะได BF แบงครึ่งมุม ABC ท่ีทําให m(A BF) m(CBF)
∧ ∧

=  

ข้ันสอน  

1. ครูใหนักเรียนทําใบกิจกรรมท่ี 6 ซ่ึงเปนการแบงครึ่งมุมอีกวิธีหนึ่ง 

2. ครูแนะนํานักเรียนวา “ชาวกรีกโบราณมีความเกงกาจทางดานเรขาคณิต เขานําการสรางทาง

เรขาคณิตมาชวยในการหาคําตอบของปญหาทางพีชคณิต เชน การหาคําตอบของสมการในบางรูป 

ซ่ึงจะใหนักเรียนไดลองศึกษาวา เขาหาอยางไร”  

3. ใหนักเรียนแตละกลุมทําใบงานท่ี 6 ซ่ึงเปนการใชการสรางทางเรขาคณิตในการหาผลบวก  

ผลลบ ผลคูณ และผลหารของจํานวนเต็มบวกสองจํานวนซ่ึงชาวกรีกโบราณแสดงการหาคําตอบ

ดังกลาวได   

4. นักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 6 โดยครูเปนผูตรวจสอบความถูกตอง 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร  

มีลําดับการทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของตนเอง



518 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

เพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเองและสังคม 

รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือกรับหรือไมรับขอมูล

ขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการสื่อสารท่ีมีประสิทธิภาพ 

โดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํากิจกรรมในครั้งนี้ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมและใบงาน ดังนี้ 

 การหาผลบวก ผลลบ ผลคูณ และผลหารจากการสรางทางเรขาคณิตท่ีแสดงมา สามารถ

ทําไดเม่ือกําหนดใหความยาวของสวนของเสนตรงท้ังสามเปน 1 หนวย a หนวย และ b หนวย 

สําหรับจํานวนจริงบวก a และ b ซ่ึงในการหาผลลบ a – b จะตอง กําหนดให a > b  
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สรางและบอกข้ันตอน 

การสรางพ้ืนฐานทาง 

เรขาคณิตท่ีกําหนดให 

โดยใชวงเวียนและ 

สันตรงได 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 2 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 2 ขอ 

ระดับ 3 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 3 ขอ 

ระดับ 4 แสดงวิธีทําและหาคําตอบไดถูกตอง

ครบถวน 4 ขอ 

การใหเหตุผลทาคณิตศาสตร ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 2 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 2 ขอ 

ระดับ 3 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 3 ขอ 

ระดับ 4 มีการอางอิงไดถูกตองครบถวน 4 ขอ 

การสื่อสารและการสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ความสามารถในการสื่อสาร 

ใฝเรียนรู ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

ระดับ 1 ทําใบงานถูกตอง 1 ขอ  

ระดับ 2 ทําใบงานถูกตอง 2 ขอ  

ระดับ 3 ทําใบงานถูกตอง 3 ขอ  

ระดับ 4 ทําใบงานถูกตอง 4 ขอ 

มุงม่ันในการทํางาน 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบกิจกรรมท่ี 6 เรื่อง แบงครึ่งมุม 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 ในการสรางพ้ืนฐานนักเรียนเคยสรางเสนแบงครึ่งมุมท่ีกําหนดใหมาแลว ตอไปนี้เปนการสรางเสนแบง

ครึ่งมุมอีกวิธีหนึ่ง  

 

 

  
 

 

กําหนด   X Y Z
∧

 

ข้ันตอนการสราง เสนแบงครึ่งมุม X Y Z
∧

 

1. ใชจุด Y เปนจุดศูนยกลางรัศมีพอสมควร เขียนสวนโคงตัด YX


 และ YZ


 ท่ีจุด P  

   และจุด Q ตามลําดับ  

2. ใชจุด Y เปนจุดศูนยกลางรัศมีพอสมควรท่ีแตกตางจากรัศมีท่ีใชในขอ 1 เขียน  

   สวนโคงตัด YX


 และ YZ


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ  

3. ลาก EQ  และ FP  ใหตัดกันท่ีจุด O  

4. ลาก YO


  

   จะได YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧
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จงพิสูจนวา    YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧

  

แนวคิดในการพิสูจน     

 

       PYF QYE≅∆ ∆          

         YFP = YEQ
∧ ∧

          

         

         QOF = POE
∧ ∧

         

   QF = PE         

จะได QOF POE≅∆ ∆          

    OQ = OP         

        
  
จะได YQO YPO≅∆ ∆          

          PY O = Q Y O
∧ ∧

         

         

นั่นคือ YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧
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เฉลยใบกิจกรรมท่ี 6 เรื่อง แบงครึ่งมุม 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 ในการสรางพ้ืนฐานนักเรียนเคยสรางเสนแบงครึ่งมุมท่ีกําหนดใหมาแลว ตอไปนี้เปนการสรางเสนแบง

ครึ่งมุมอีกวิธีหนึ่ง  

 

  
 

กําหนด   X Y Z
∧

 

ข้ันตอนการสราง เสนแบงครึ่งมุม X Y Z
∧

 

1. ใชจุด Y เปนจุดศูนยกลางรัศมีพอสมควร เขียนสวนโคงตัด YX


 และ YZ


 ท่ีจุด P  

   และจุด Q ตามลําดับ  

2. ใชจุด Y เปนจุดศูนยกลางรัศมีพอสมควรท่ีแตกตางจากรัศมีท่ีใชในขอ 1 เขียน  

   สวนโคงตัด YX


 และ YZ


 ท่ีจุด E และจุด F ตามลําดับ  

3. ลาก EQ  และ FP  ใหตัดกันท่ีจุด O  

4. ลาก YO


  

   จะได YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧
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 จงพิสูจนวา  YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧

  

แนวคิดในการพิสูจน   

   

       ∆ PYE ≅ ∆ QYE (ด.ม.ด. เพราะ PY = (QY, PYF
∧

 = Q YE
∧

, YF = YE)  

         YFP = YEQ
∧ ∧

 (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน     

 ทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)          

         QOF = POE
∧ ∧

 (ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลวมุมตรงขาม มีขนาดเทากัน)  

   QF = PE (สมบัติของการเทากัน)      

จะได ∆ QOF ≅ ∆ POE   (ม.ม.ด.)        

    OQ = OP (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการ   

จะยาวเทากัน)       

เนื่องจาก  YO = YO ( YO  เปนดานรวม)      

จะได ∆ YQO ≅ ∆ YPO (ด.ด.ด)        

          PY O = Q Y O
∧ ∧

 (มุมคูท่ีสมนยักันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการ   

 จะมีขนาดเทากัน)      

นั่นคือ YO


 แบงครึ่งมุม X Y Z
∧
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ใบงานท่ี 6 เรื่อง เขาหาไดอยางไร 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 ตอไปนี้เปนการใชการสรางทางเรขาคณิตในการหาผลบวก ผลลบ ผลคูณและ ผลหารของจํานวน 

เต็มบวกสองจํานวนซ่ึงชาวกรีกโบราณแสดงการหาคําตอบดังกลาวได ดังนี้  

 

 กําหนดความยาวของสวนของเสนตรงสามเสนเพ่ือแทน 1 หนวย A หนวย และ B หนวยตามลําดับ 

ดังนี้  

 
 

1. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลบวก a b+   

 

 

 

2. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลลบ a b−   

 

 

 

3. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลคูณ a × b   
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ข้ันตอนการสราง  

1. ลาก AF


 

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ 1 หนวย และ a หนวย เขียนสวนโคง  

 ตัด AF


 ท่ีจุด B และจุด C ตามลําดับ  

3. สราง ABD∆  ท่ี BAD
∧

 มีขนาดพอสมควร และ AD = b หนวย  

4. สราง CG


 ใหขนานกับ BD   

5. ตอ AD  ไปทางจุด D ตัด CG


 ท่ีจุด E  

 จะได  AE = a × b 

 

แนวคิดในการพิสูจน  

เนื่องจาก     ∆ ABD ∼ ∆ ACE  

จะได 
   

 
1

 =
a

b

AE
 

ดังนั้น    AE =          

 

4. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลหาร a b÷   
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ข้ันตอนการสราง  

1. ลาก AF


  

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ 1 หนวย และ b หนวย เขียนสวนโคง  

 ตัด AF


 ท่ีจุด B และจุด C ตามลําดับ  

3. สราง ∆ ACE ท่ี C AE
∧

 มีขนาดพอสมควร และ AE = a หนวย ลาก CE   

4. สราง BD  ใหขนานกับ CE  และตัด AE  ท่ีจุด D  

 จะได      AD = 
a

b
  

 

แนวคิดในการพิสูจน  

เนื่องจาก ∆ ABD ∼ ∆ ACE   

จะได           
1

 
b

=
AD

a
 

ดังนั้น       AD =    
      

 

  การหาผลบวก ผลลบ ผลคูณ และผลหารจากการสรางทางเรขาคณิตท่ีแสดงมาขางตน สามารถทําได

เม่ือกําหนดใหความยาวของสวนของเสนตรงท้ังสามเปน 1 หนวย a หนวย และ b หนวย สําหรับจํานวนจริงบวก 

a และ b ซ่ึงในการหาผลลบ a b− จะตอง กําหนดให a b>   
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เฉลยใบงานท่ี 6 เรื่อง เขาหาไดอยางไร 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6 เรื่อง การสรางและการใหเหตุผลเกี่ยวกับการสราง (4)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  สรางและบอกข้ันตอนการสรางพ้ืนฐานทางเรขาคณิตท่ีกําหนดใหโดยใชวงเวียนและสันตรงได 

 

 ตอไปนี้เปนการใชการสรางทางเรขาคณิตในการหาผลบวก ผลลบ ผลคูณและ ผลหารของจํานวน 

เต็มบวกสองจํานวนซ่ึงชาวกรีกโบราณแสดงการหาคําตอบดังกลาวได ดังนี้  

  กําหนดความยาวของสวนของเสนตรงสามเสนเพ่ือแทน 1 หนวย A หนวย และ B หนวยตามลําดับ 

ดังนี้  

 
 

1. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลบวก a b+   

 
2. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลลบ a b−   

 
3. สรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลคูณ  a b   
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ข้ันตอนการสราง  

1. ลาก AF


 

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ 1 หนวย และ a หนวย เขียนสวนโคง  

 ตัด AF


 ท่ีจุด B และจุด C ตามลําดับ  

3. สราง ABD∆  ท่ี BAD
∧

 มีขนาดพอสมควร และ AD = b หนวย  

4. สราง CG


 ใหขนานกับ BD   

5. ตอ AD  ไปทางจุด D ตัด CG


 ท่ีจุด E  

 จะได  AE = a × b 

 

แนวคิดในการพิสูจน  

เนื่องจาก     ∆ ABD ∼ ∆ ACE  

จะได 
   

 
1

 =
a

b

AE
 

ดังนั้น    AE =   a × b    

 

4. ใหนักเรียนสรางรูปเพ่ือแสดงการหาผลหาร a b÷  จากการสรางดังนี้  
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ข้ันตอนการสราง  

1. ลาก AF


  

2. ใชจุด A เปนจุดศูนยกลางรัศมีเทากับ 1 หนวย และ b หนวย เขียนสวนโคง  

 ตัด AF


 ท่ีจุด B และจุด C ตามลําดับ  

3. สราง ∆ ACE ท่ี C AE
∧

 มีขนาดพอสมควร และ AE = a หนวย ลาก CE   

4. สราง BD  ใหขนานกับ CE  และตัด AE  ท่ีจุด D  

 จะได      AD = 
a

b
  

 

แนวคิดในการพิสูจน  

เนื่องจาก ∆ ABD ∼ ∆ ACE   

จะได           
1

 
b

=
AD

a
 

ดังนั้น 
      

AD =   
a

b
 

 การหาผลบวก ผลลบ ผลคูณ และผลหารจากการสรางทางเรขาคณิตท่ีแสดงมา ขางตน สามารถทําได

เม่ือกําหนดใหความยาวของสวนของเสนตรงท้ังสามเปน 1 หนวย a หนวย และ b หนวย สําหรับจํานวนจรงิบวก 

a และ b ซ่ึงในการหาผลลบ a b− จะตอง กําหนดให a b>   
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 6 เขาหาไดอยางไร หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สรางและบอก

ข้ันตอนการสราง 

พ้ืนฐานทาง

เรขาคณิตท่ี 

กําหนดใหโดยใช 

วงเวียนและ 

สันตรงได 

การใหเหตุผล 

ใฝเรียนรู 
การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

มุงม่ัน 

ในการทํางาน 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูปสามเหลี่ยม

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบท

เก่ียวกับความเทากันทุก

ประการของรูปสามเหลี่ยม 

ไปใชในการใหเหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน  

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรู เก่ียวกับเง่ือนไขท่ีทําใหสรุปไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปเทากันการเทากันทุกประการ ซ่ึงไดแกรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน, มุม–ดาน–มุม, ดาน–ดาน–ดาน, มุม–มุม–ดาน และ ฉาก–ดาน–ดาน 

ข้ันสอน  

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน  

2. ครูยกตัวอยาง แสดงการพิสูจนวาจุดใด ๆ ท่ีอยูบนเสนแบงครึ่งมุมมุมหนึ่ง ยอมอยูหางจากแขน

ท้ังสองขางของมุมเปนระยะ เทากัน โดยใชทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมท่ีมีความสัมพันธกัน

แบบ ม.ม.ด. ดังนี้ 

ตัวอยาง จงพิสูจนวา จุดใด ๆ ท่ีอยูบนเสนแบงครึ่งมุมมุมหนึ่ง ยอมอยูหางจากแขน ท้ังสองขาง

ของมุมนั้นเปนระยะเทากัน  

แหลงการเรียนรู 

    - 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎี 

บทท่ีสําคัญเก่ียวกับรูป 

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

2. ใบงานท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุกประการ 

ของรูปสามเหลี่ยม (1)  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎี 

บทหนึ่งท่ีสําคัญเก่ียวกับรูป 

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

2. ใบงานท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุกประการ 

ของรูปสามเหลี่ยม (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

          

กําหนดให  AD


 แบงครึ่ง BA C
∧

 จุด E เปนจุดบน AD


, EP และ EQ  ตั้งฉากกับ AB


  

            และ AC


 ท่ีจุด P และจุด Q ตามลําดับ  

ตองการพิสูจนวา  EP = EQ  

พิสูจน   PAE  Q AE
∧ ∧

=    (AD แบงครึ่ง BA C
∧

)  

    A PE  A QE  90
∧ ∧

= =
  (กําหนดให)  

        AE = AE    ( AE  เปนดานรวม)  

  ดังนั้น           ∆ AEP ≅ ∆ AEQ          (มีความสัมพันธแบบ ม.ม.ด.)  

  จะได       EP = EQ    (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี  

       เทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)  

 

ระยะหางจากจุดกับเสนตรง คือ  
ความยาวของสวนของเสนตรงท่ีลากจาก 
จุดนั้นไปยังจุดท่ีตั้งฉากกับเสนตรง 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครใูหนักเรียนบอกสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีนักเรียนเคยเรียนรูมาจากหนวยการเรียนรู

เรื่อง ความเทากันทุกประการ  

 ( 1. รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว คือ รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาวเทากันสองดาน 

  2. เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วออกเปนรูป

สามเหลี่ยมสองรูปท่ีเทากันทุกประการ 

  3.  มุมท่ีฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน 

  4.  เสนแบงครึ่งมุมยอดของสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะแบงครึ่งฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

  5.  เสนแบงครึ่งมุมยอดของสามเหลี่ยมหนาจั่ว จะตั้งฉากกับฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

 6.  เสนท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐานจะแบงครึ่งมุมยอดของ

สามเหลี่ยมหนาจั่ว 

  7.  เสนท่ีลากจากมุมยอดของ รูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมาแบงครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐานของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่ว) 

4. ครูแจงนักเรียนวาตอไปจะไดทราบถึงทฤษฎีบทท่ีเก่ียวของกับรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว คือ การ

พิสูจนวา “รูปสามเหลี่ยมใด ๆ ท่ีมุมสองมุมมีขนาดเทากัน เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว” โดยพิสูจน

ทฤษฎีบทท่ีกลาววา “ดานสองดานของรูปสามเหลี่ยม รูปหนึ่งจะยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ มุมท่ีอยู 

ตรงขามดานท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน”  

5. ใหนักเรียนแตละกลุมทําใบกิจกรรมท่ี 7 โดยครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายกลุมตามสถานการณ

ในชั้นเรียน 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

6. ครูควรชี้ใหนักเรียนสังเกตวา การพิสูจนขอความใด ๆ ท่ีเชื่อมดวย “ก็ตอเม่ือ” จะตองแยกพิสูจน

เปนสองตอน ดวยการใชความสัมพันธแบบ ด.ม.ด. และ ม.ม.ด.  

7. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 7 โดยครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณ

ในชั้นเรียน 

8. ครูใหนักเรียนสงตัวแทนออกมานําเสนอ จากการทําใบงานท่ี 7 

ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูจากกิจกรรม “รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาวเทากันสองดานเปน

รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ดังนั้นผลท่ี ไดจากการพิสูจนตอนท่ี 1 คือสมบัติประการหนึ่งของรูป

สามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีกลาววา มุมท่ีฐาน ของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน และผลท่ีไดจาก

การพิสูจนตอนท่ี 2 คือสมบัติอีกประการ หนึ่งของ รูปสามเหลี่ยมท่ีกลาววา รูปสามเหลี่ยมท่ีมี

ขนาดของมุมเทากันสองมุมเปนรูป สามเหลีย่มหนาจั่ว”  
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎี

บทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

ระดับ 1 ใหเหตุผลไดถูกตอง 0–7 เหตุผล 

ระดับ 2 ใหเหตุผลไดถูกตอง 8–13 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลไดถูกตอง 14–19 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลไดถูกตอง 20–25 เหตุผล 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



538 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ใบกิจกรรมท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎบีทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

คําส่ัง ใหนักเรียนพิสูจนเปนทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วตอไปนี้ 

 

 

 

ในการพิสูจนทฤษฎีบทนี้ จะแยกพิสูจนเปนสองตอนดังนี้  

ตอนท่ี 1  พิสูจนวา ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานยาวเทากันสองดาน แลวมุมท่ีอยูตรงขามกับดานคูท่ียาว

เทากัน มีขนาดเทากัน 

ตอนท่ี 2  พิสูจนวา ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองมุม แลวดานท่ีอยู ตรงขามกับมุมคูท่ีมี

ขนาดเทากัน ยาวเทากัน  

 

พิสูจนตอนท่ี 1  

กําหนดให     ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี AB = AC  

ตองการพิสูจนวา  A CB  A BC
∧ ∧

=   

พิสูจน        ตอ AB  ถึงจุด D และตอ AC  ถึงจุด E ทําให AD = AE  

       ลาก BE  และ CD  

เนื่องจาก AB = AC       

 BAE  C AD
∧ ∧

=        

 AE = AD       

ดังนั้น ∆ ABE ≅ ∆ ACD       

จะได BE = CD       

เเละ A EB  ADC
∧ ∧

=        

        

เนื่องจาก AE – AC = AD – AB       

จะได CE = BD       

    ทฤษฎบีท ดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งจะยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ 
                 มุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน 
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ดังนั้น ∆ BCE ≅ ∆ CBD       

 BCE  CBD
∧ ∧

=        

        

 A CE  A BD
∧ ∧

=        

จะได A CE  BCE  A BD  CBD
∧ ∧ ∧ ∧

− = −        

นั่นคือ A CB  A BC
∧ ∧

=        

 

 

 

พิสูจนตอนท่ี 2  

กําหนดให   ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี A BC  A CB
∧ ∧

=   

ตองการพิสูจนวา  AC = AB  

พิสูจน  ตอ AB  ถึงจุด D และตอ AC  ถึงจุต E ทําให BD = CE  

ลาก BE  และ CD    

เนื่องจาก A BC  A CB
∧ ∧

=        

 A BD  A CE
∧ ∧

=        

จะได A BD  A BC  A CE  A CB
∧ ∧ ∧ ∧

− = −        

ดังนั้น DBC  ECB
∧ ∧

=        

 BC = CB       

และ BD = CE       

ดังนั้น ∆ DBC ≅ ∆ ECB       

และ  CD = BE       

 CDB  BE C
∧ ∧

=        

        

 D A C  EAB
∧ ∧

=        

ดังนั้น ∆ DAC ≅ ∆ EAB       

นั่นคือ AC = AB       

    



540 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 
 

คําส่ัง ใหนักเรียนพิสูจนเปนทฤษฎีบทเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วตอไปนี้ 

 

 

 

ในการพิสูจนทฤษฎีบทนี้ จะแยกพิสูจนเปนสองตอนดังนี้  

ตอนท่ี 1  พิสูจนวา ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานยาวเทากันสองดาน แลวมุมท่ีอยูตรงขามกับดานคูท่ียาว

เทากัน มีขนาดเทากัน 

ตอนท่ี 2  พิสูจนวา ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมท่ีมีขนาดเทากันสองมุม แลวดานท่ีอยู ตรงขามกับมุมคูท่ีมี

ขนาดเทากัน ยาวเทากัน  

 

พิสูจนตอนท่ี 1  

กําหนดให     ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี AB = AC  

ตองการพิสูจนวา  A CB  A BC
∧ ∧

=   

พิสูจน        ตอ AB  ถึงจุด D และตอ AC  ถึงจุด E ทําให AD = AE  

       ลาก BE  และ CD  

เนื่องจาก AB = AC (กําหนดให)     

 BAE  C AD
∧ ∧

=  (เปนมุมรวม)      

 AE = AD (จากการสราง)      

ดังนั้น ∆ ABE ≅ ∆ ACD (มีความสัมพันธแบบ ด.ม.ด.)   

จะได BE = CD (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี  

เทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)   

เเละ A EB  ADC
∧ ∧

=  (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม    

  ท่ีเทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

เนื่องจาก AE – AC = AD – AB (สมบัติของการเทากัน)    

จะได CE = BD (สมบัติของการเทากัน)    

    ทฤษฎบีท ดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งจะยาวเทากัน ก็ตอเม่ือ 
                 มุมท่ีอยูตรงขามดานท้ังสองนั้นมีขนาดเทากัน 
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ดังนั้น ∆ BCE ≅ ∆ CBD (มีความสัมพันธแบบ ด.ม.ด.)   

 BCE  CBD
∧ ∧

=  (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี   

  เทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

 A CE  A BD
∧ ∧

=  (ตางก็เปนมุมตรง)    

จะได A CE  BCE  A BD  CBD
∧ ∧ ∧ ∧

− = −  (สมบัติของการเทากัน)    

นั่นคือ A CB  A BC
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)     

 

 

 

พิสูจนตอนท่ี 2  

กําหนดให   ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี A BC  A CB
∧ ∧

=   

ตองการพิสูจนวา  AC = AB  

พิสูจน  ตอ AB  ถึงจุด D และตอ AC  ถึงจุต E ทําให BD = CE  

ลาก BE  และ CD    

เนื่องจาก A BC  A CB
∧ ∧

=  (กําหนดให)            

 A BD  A CE
∧ ∧

=  (ตางก็เปนมุมตรง)    

จะได A BD  A BC  A CE  A CB
∧ ∧ ∧ ∧

− = −  (สมบัติของการเทากัน)    

ดังนั้น DBC  ECB
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)    

 BC = CB (เปนดานรวม)     

และ BD = CE (จากการสราง)     

ดังนั้น ∆ DBC ≅ ∆ ECB (มีความสัมพันธแบบ ด.ม.ด.)    

และ  CD = BE (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม   

ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)  

 CDB  BE C
∧ ∧

=  (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม    

  ท่ีเทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

 D A C  EAB
∧ ∧

=  (เปนมุมรวม)     

ดังนั้น ∆ DAC ≅ ∆ EAB (มีความสัมพันธแบบ ม.ม.ด.)   

นั่นคือ AC = AB (ดานท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

ทุกประการ ยาวเทากัน)    



542 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 
 

กําหนดให                    

                      

ตองการพิสูจนวา                  

พิสูจน   

 

 

 

 

 

 

 ตอ ED  ออกไปทางจุด D จนถึงจุด G ทําให DG = AB ลาก GF   

เนื่องจาก AC = DF       

 AB = DG       

 BA C  90
∧

=         

    ทฤษฎบีท   ถารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปมีความสัมพันธกันแบบ ฉาก – ดาน – ดาน (ฉ.ด.ด.) 
  กลาวคือ มีดานตรงขาม มุมฉากยาวเทากัน และมีดานอ่ืนอีกดานหนึ่งยาวเทากัน  
  แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
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 GDF  90
∧

=         

จะได BA C  GDF
∧ ∧

=        

ดังนั้น ∆ ABC ≅ ∆ DGF       

จะได BC = GF       

        

เนื่องจาก BC = EF       

ดังนั้น GF = EF       

จะได FED  FGD
∧ ∧

=        

        

        

เนื่องจาก FDE  90
∧

=         

จะได FDG  FDE
∧ ∧

−        

 DF = DF       

ดังนั้น ∆ DGF ≅ ∆ DEF       

เนื่องจาก ∆ ABC ≅ ∆ DGF       

ดังนั้น ∆ ABC ≅ ∆ DEF       

        

 

  



544 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบงานท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7 เรื่อง ทฤษฎีบทท่ีสําคัญเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมหนาจั่ว   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 
 

กําหนดให         ∆ ABC และ ∆ DEF เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉากโดย มี BA C = EDF = 90
∧ ∧

  

           BC = EF และ AC = DF             . 

ตองการพิสูจนวา       ∆ ABC ≅ ∆ DEF             . 

พิสูจน   

 

 

 

 

 

 

 ตอ ED  ออกไปทางจุด D จนถึงจุด G ทําให DG = AB ลาก GF   

เนื่องจาก AC = DF (กําหนดให)     

 AB = DG (จากการสราง)     

    ทฤษฎบีท   ถารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปมีความสัมพันธกันแบบ ฉาก – ดาน – ดาน (ฉ.ด.ด.) 
  กลาวคือ มีดานตรงขาม มุมฉากยาวเทากัน และมีดานอ่ืนอีกดานหนึ่งยาวเทากัน  
  แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 545 

 BA C  90
∧

=   (กําหนดให)     

 GDF  90
∧

=   (EDF  90
∧

=  และ EDG
∧

 เปนมุมตรง)  

จะได BA C  GDF
∧ ∧

=  (สมบัติของการเทากัน)    

ดังนั้น ∆ ABC ≅ ∆ DGF (มีความสัมพันธแบบ ด.ม.ด.)   

จะได BC = GF (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี   

  เทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)   

เนื่องจาก BC = EF (กําหนดให)     

ดังนั้น GF = EF (สมบัติของการเทากัน)    

จะได FED  FGD
∧ ∧

=  (ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานยาวเทากัน  

  สองดาน แลวมุมท่ีอยูตรงขามกับดานคูท่ี  

  ยาวเทากัน มีขนาดเทากัน)   

เนื่องจาก FDE  90
∧

=   (กําหนดให)     

จะได FDG  FDE
∧ ∧

−  (สมบัติของการเทากัน)     

 DF = DF (DF เปนดานรวม)    

ดังนั้น ∆ DGF ≅ ∆ DEF (มีความสัมพันธแบบ ม.ม.ด.)   

เนื่องจาก ∆ ABC ≅ ∆ DGF (จากการพิสูจนขางตน)     

ดังนั้น ∆ ABC ≅ ∆ DEF (สมบัติของความเทากันทุกประการ    

  ของรูปสามเหลี่ยม)    

 

  



546 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 7 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรปูสามเหล่ียม หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบท

เก่ียวกับความเทากันทุกประการ

ของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับ 

การใหเหตุผลทางเรขาคณิต

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุก 

ประการของรูปสามเหลี่ยม 

ไปใชในการใหเหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรู เ ก่ียวกับเง่ือนไขท่ีทําใหสรุปไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปเทากันการเทากันทุกประการ ซ่ึงไดแกรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกันแบบ 

ดาน–มุม–ดาน, มุม–ดาน–มุม, ดาน–ดาน–ดาน, มุม–มุม–ดาน และ ฉาก–ดาน–ดาน 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน  

2. ครูยกตัวอยาง แสดงการพิสูจน โดยใชการถาม–ตอบ ประกอบการอธิบาย ดงันี ้

ตัวอยางท่ี  กําหนดให AC  และ BD แบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด M จงพิสูจนวา AB


 ขนานกับ DC


  

 
กําหนดให    AC  และ BD  แบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด M 

ตองการพิสูจนวา  AB


 // DC


 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 8 เรื่อง การนํา

ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไป

ใช 

2. ใบงานท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎี

บทเก่ียวกับความเทากันทุก

ประการของรูปสามเหลี่ยมไปใช 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 8 เรื่อง การนํา

ทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูปสามเหลี่ยม 

ไปใช 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 พิสูจน  

เนื่องจาก AM = CM ( AC  และ BD  แบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด M) 

 AMB
∧

= CMD
∧

 (เปนมุมตรงขาม) 

 MB = MD ( AC  และ BD  แบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด M) 

ดังนั้น ∆ AMB ≅ ∆ CMD (มีความสัมพันธแบบ ด.ม.ด.)  

จะไดวา M AB
∧

=MCD
∧

 (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี  

  เทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

ดังนั้น AB


 // DC


 (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง  

  ทําให มุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้น 

  ขนานกัน) 

3. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายเพ่ือพิสูจนในใบกิจกรรมท่ี 8 

4. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียนการใฝเรียนรู มุงม่ันในการทํางาน การสื่อสาร 

5. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานกลุมหนาชั้นเรียน 

6. ครูใหนักเรียนสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมนี้ 

7. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 8 โดยใหนักเรียนทําเปนรายบุคคลเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ และครู

เปนผูใหคําแนะนํานักเรียนตามสถานการณในชั้นเรียน 

2. ใบงานท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎี

บทเก่ียวกับความเทากันทุก

ประการของรูปสามเหลี่ยมไปใช 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร มีลําดับ

การทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของ

ตนเองเพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเอง

และสังคม รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือกรับ

หรือไมรับขอมูลขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการสื่อสาร  

ท่ีมีประสิทธิภาพโดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํา

กิจกรรมในครั้งนี้ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใช  

มีดังนี ้

- ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ม.ด.) กลาวคือ  

มีดานยาวเทากันสองคูและมุมในระหวางดานคูท่ียาวเทากันมีขนาดเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

- ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–ดาน–มุม (เขียนแทนดวย ม.ด.ม.) กลาวคือ มีมุม 

ท่ีมีขนาดเทากันสองคู และดานซ่ึงเปนแขนรวมของมุมท้ังสองยาวเทากัน แลวรูปสามเหลี่ยม

สองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ดาน–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ด.ด.ด.) กลาวคือ  

มีดานยาวเทากันสามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ มุม–มุม–ดาน (เขียนแทนดวย ม.ม.ด.) กลาวคือ มีมุมท่ีมี

ขนาดเทากันสองคูและดานคูท่ีอยูตรงขามกับมุมคูท่ีมีขนาดเทากัน ยาวเทากันหนึ่งคู แลวรูป

สามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 

- ถารูปสามเหลี่ยมท่ีสัมพันธกันแบบ ฉาก–ดาน–ดาน (เขียนแทนดวย ฉ.ด.ด.) กลาวคือ 

สามเหลี่ยมท้ังสองเปนสามเหลี่ยมมุมฉากซ่ึงมีดานประกอบมุมฉากยาวเทากัน และดานตรงขาม

มุมฉากยาวเทากันหนึง่คู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเทากันทุกประการ 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎี

บทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

ระดับ 1 ใหเหตุผลถูกตอง 0 – 1 เหตุผล 

ระดับ 2 ใหเหตุผลถูกตอง 2 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลถูกตอง 3 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลถูกตอง 4 เหตุผล 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบกิจกรรมท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียมไปใช 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

กําหนดให ABC∆  และ DBC∆ เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วสองรูปท่ีใชฐาน BC  รวมกัน  โดยมี AB = AC  

และ DB = DC ลาก AD  จงพิสูจนวา ABD∆  และ ACD∆  เทากันทุกประการ   

 

วาดรูปจากส่ิงท่ีโจทยกําหนด 

 

 

 

รูปท่ี 1 รูปท่ี 2 

 

วิเคราะหโจทย 

กําหนดให              

              

ตองการพิสูจนวา            

พิสูจน  

           

           

           

 

 



554 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียมไปใช 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

กําหนดให ABC∆  และ DBC∆ เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วสองรูปท่ีใชฐาน BC  รวมกัน  โดยมี AB = AC  

และ DB = DC ลาก AD  จงพิสูจนวา ABD∆  และ ACD∆  เทากันทุกประการ   

 

วาดรูปจากส่ิงท่ีโจทยกําหนด 

 

 

 

รูปท่ี 1 รูปท่ี 2 

 

วิเคราะหโจทย 

กําหนดให    ABC∆  และ DBC∆  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีมี BC  เปนฐานรวมกัน  

    มี AB = AC, DB = DC ลาก AD        

ตองการพิสูจนวา  ABD ACD≅∆ ∆   

พิสูจน  

เนื่องจาก AB AC= และ DB DC=    (กําหนดให)   

และ AD AD=     ( AD  เปนดานรวม)  

ดังนั้น ABD ACD≅∆ ∆    (ด.ด.ด.)    
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ใบงานท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียมไปใช 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

    กําหนดให ABC∆  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว โดยท่ี AB = AC ลาก CD  และ BE  ตั้งฉาก  

    กับ AB  และ AC  ท่ีจุด D และจุด E ตามลําดับ จงพิสูจนวา CD = BE และ AD = AE  

 

วาดรูปจากส่ิงท่ีโจทยกําหนด 

 

     

วิเคราะหโจทย 

กําหนดให              

              

ตองการพิสูจนวา            

พิสูจน  

            

            

            

            

            

            

  



556 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบงานท่ี 8 เรื่อง การนําทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียมไปใช 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 8 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

    กําหนดให ABC∆  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว โดยท่ี AB = AC ลาก CD  และ BE  ตั้งฉาก  

    กับ AB  และ AC  ท่ีจุด D และจุด E ตามลําดับ จงพิสูจนวา CD = BE และ AD = AE  

 

วาดรูปจากส่ิงท่ีโจทยกําหนด 

 

     

วิเคราะหโจทย 

กําหนดให     ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว โดยท่ี AB = AC     

    CD AB⊥  ท่ีจุด D และ BE AC⊥   ท่ีจุด E      

ตองการพิสูจนวา   CD = BE และ AD = AE        

พิสูจน  

เนื่องจาก AB AC=   (กําหนดให)      

                  AEB ADC = 90
∧ ∧

=   ( CD AB⊥  และ BE AC⊥ )    

และ          BAE C AD
∧ ∧

=   (มุมรวม)       

จะได        AEB ADC∆ ≅ ∆   (ม.ม.ด.)       

ดังนั้น  AE = AD และ BE = CD (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม   

      ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)    
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 8 
การนําทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการ 

ของรูปสามเหล่ียมไปใช 
หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับ

ความเทากันทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมไปใชในการใหเหตุ

ผลได 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ความรูพ้ืนฐานเก่ียวกับ 

การใหเหตุผลทางเรขาคณิต

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุก 

ประการของรูปสามเหลี่ยม 

ไปใชในการใหเหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตผุล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรู เ ก่ียวกับเง่ือนไขท่ีทําใหสรุปไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปเทากันการเทากันทุกประการ ท่ีซ่ึงไดแกรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน, มุม–ดาน–มุม, ดาน–ดาน–ดาน, มุม–มุม–ดาน และ  ฉาก–ดาน–ดาน 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน  

2. ครูยกตัวอยาง แสดงการพิสูจน โดยใชการถาม–ตอบ ประกอบการอธิบาย ดังนี้ 

ตัวอยาง ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ี A B C
∧ ∧ ∧
= =  จงพิสูจนวา ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยม 

ดานเทา 

 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 9 เรื่อง  

เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูป 

สามเหลี่ยมดานเทายาวเทากัน 

หรือไม 

2. ใบงานท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุกประการ 

ของรูปสามเหลี่ยม (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 9 เรื่อง  

เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูป 

สามเหลี่ยมดานเทายาวเทากัน 

หรือไม 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
กําหนดให   ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยม A B C

∧ ∧ ∧

= =  

ตองการพิสูจนวา  ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา  

พิสูจน  

เนื่องจาก A B
∧ ∧

=  และ B C
∧ ∧

=  (กําหนดให) 

จะได BC AC=  และ AC AB=  (ถารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมท่ีมีขนาด  

  เทากันสองมุม แลวดานท่ีอยูตรงขามกับ

  มุมคูท่ีมีขนาดเทากัน จะยาวเทากัน) 

ดังนั้น BC = AC = AB (สมบัติของการเทากัน) 

นั่นคือ ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา 

3. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายเพ่ือพิสูจนในใบกิจกรรมท่ี 9 

4. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียนการใฝเรียนรู มุงม่ันในการทํางาน การสื่อสาร 

5. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานกลุมหนาชั้นเรียน 

6. ครูใหนักเรียนสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมนี้ 

7. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 9 โดยใหนักเรียนทําเปนรายบุคคลเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ และครู

เปนผูใหคําแนะนํานักเรียน ตามสถานการณในชั้นเรียน 

 

 

2. ใบงานท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบท 

เก่ียวกับความเทากันทุกประการ 

ของรูปสามเหลี่ยม (2) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร มีลําดับ

การทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร  

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของ

ตนเองเพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนาตนเอง

และสังคม รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือกรับ

หรือไมรับขอมูลขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการสื่อสาร  

ท่ีมีประสิทธิภาพโดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการทํา

กิจกรรมในครั้งนี้ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมและใบงาน ดังนี้ 

  เสนมัธยฐานของรูปสามเหลี่ยมคือสวนของเสนตรงท่ีเชื่อมระหวางจุดยอดมุมของรูป

สามเหลี่ยมกับจุดก่ึงกลางของดานท่ีอยูตรงขาม เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหลี่ยม 

ดานเทายาวเทากัน  
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

นักเรียนสามารถนําทฤษฎี

บทเก่ียวกับความเทากัน

ทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

ระดับ 1 ใหเหตุผลถูกตอง 0–2 เหตุผล 

ระดับ 2 ใหเหตุผลถูกตอง 3–4 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลถูกตอง 5–6 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลถูกตอง 7–8 เหตุผล 

การใหเหตุผลทาง

คณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 563 

 

ใบกิจกรรมท่ี 9 เรื่อง เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหล่ียมดานเทายาวเทากันหรือไม 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

 

 

 

จงพิสูจนวา เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหลี่ยมดานเทายาวเทากัน  

 
 

กําหนดให                 

ตองการพิสูจนวา              

พิสูจน    

เนื่องจาก ∆ ABC ≅ ∆ CBF        

         

ดังนั้น AD = CF        

         

เนื่องจาก ∆ ACD ≅ ∆ BCE        

ดังนั้น AD = BE        

         

นั่นคือ  AD = BE = CF        

  

เสนมัธยฐานของรูปสามเหลี่ยม คือ สวนของเสนตรงท่ีเชื่อมระหวางจุดยอดมุมของรูปสามเหลี่ยมกับ
จุดก่ึงกลางของดานท่ีอยูตรงขาม  

 



564 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 9 เรื่อง เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหล่ียมดานเทายาวเทากันหรือไม 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

 

 

 

จงพิสูจนวา เสนมัธยฐานท้ังสามเสนของรูปสามเหลี่ยมดานเทายาวเทากัน  

 
 

กําหนดให     ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา มี AD, BE และ CF เปนเสนมัธยฐาน    

ตองการพิสูจนวา    AD = BE = CF         

พิสูจน    

เนื่องจาก ∆ ABC ≅ ∆ CBF (ด.ม.ด. เพราะ AB = CB, A BD
∧

= CBF
∧

   

  และ  BD = BF)     

ดังนั้น AD = CF (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

  ทุกประการจะยาวเทากัน)    

เนื่องจาก ∆ ACD ≅ ∆ BCE (ด.ม.ด.)      

ดังนั้น AD = BE (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

  ทุกประการจะยาวเทากัน)    

นั่นคือ  AD = BE = CF (สมบัติของการเทากัน)    

เสนมัธยฐานของรูปสามเหลี่ยม คือ สวนของเสนตรงท่ีเชื่อมระหวางจุดยอดมุมของรูปสามเหลี่ยมกับ
จุดก่ึงกลางของดานท่ีอยูตรงขาม  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 565 

 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

โจทย รูป ABCDE เปนรูปหาเหลี่ยมดานเทามุมเทา มีจุด M เปนจุดก่ึงกลางของ AB  ลาก DM    

  จงพิสูจนวา  EDM = CDM
∧ ∧

  

       
กําหนดให               

               

ตองการพิสูจนวา            

พิสูจน    ลาก EM   และ CM          

  เนื่องจาก     EAM CBM≅∆ ∆          

             

      ดังนั้น   EM = CM         

              

  จะได      DEM DCM≅∆ ∆          

  ดังนั้น        EDM CDM
∧ ∧

=          

              

  



566 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

เฉลยใบงานท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (2) 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 9 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค นักเรียนสามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมไปใชในการให

เหตุผลได 

 

 โจทย รูป ABCDE เปนรูปหาเหลี่ยมดานเทามุมเทา มีจุด M เปนจุดก่ึงกลางของ AB  ลาก DM    

  จงพิสูจนวา  EDM = CDM
∧ ∧

  

       
กําหนดให     รูป ABCDE เปนรูปหาเหลี่ยมดานเทามุมเทา     

     จุด M เปนจุดก่ึงกลางของ  AB  ลาก DM       

ตองการพิสูจนวา  EDM CDM
∧ ∧

=          

พิสูจน    ลาก EM   และ CM          

  เนื่องจาก     EAM CBM≅∆ ∆   (ด.ม.ด. เพราะ EA =CB, EAM CBM
∧ ∧

=    

     และ AM = BM)       

      ดังนั้น   EM = CM (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน   

      ทุกประการจะยาวเทากัน)      

  จะได      DEM DCM≅∆ ∆  (ด.ด.ด.)        

  ดังนั้น        EDM CDM
∧ ∧

=  (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน    

      ทุกประการจะมีขนาดเทากัน)     

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 567 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 9 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับความเทากันทุกประการของรปูสามเหล่ียม (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สามารถนําทฤษฎีบทเก่ียวกับ

ความเทากันทุกประการของรูป

สามเหลี่ยมไปใชในการใหเหตุ

ผลได 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      

 



568 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูป

สามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยม 

และรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 

ในการใหเหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ   

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาเพ่ือทบทวนความรูเ ก่ียวกับเง่ือนไขท่ีทําใหสรุปไดวารูป

สามเหลี่ยมสองรูปเทากันการเทากันทุกประการ ท่ีซ่ึงไดแกรูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีสัมพันธกัน

แบบ ดาน–มุม–ดาน, มุม–ดาน–มุม, ดาน–ดาน–ดาน, มุม–มุม–ดาน และ ฉาก–ดาน–ดาน 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

2. ครูยกตัวอยางแสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 3 (ทฤษฎีบท 1 ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยม

ดานขนานยาวเทากัน โดยใชโปรแกรมนําเสนอ รวมกับการถามตอบใหนักเรียนรวมกันแสดง

การใหเหตุผล) 

3. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานนี้ ใชทฤษฎีบทใดในการพิสจูน 

( - ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 

 - รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการแบบ ม.ด.ม. 

 - ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน) 

 

 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบความรูท่ี 3 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1) 

2. ใบกิจกรรมท่ี 10 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1) 

3. ใบงานท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎี

บทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1)    

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 10 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1) 

2. ใบงานท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎี

บทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1)    



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 569 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

 

4. ครูยกตัวอยางแสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 3 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (1) 

(ทฤษฎีบท 2 รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคู แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูป

สี่เหลี่ยมดานขนาน  โดยใชโปรแกรมนําเสนอ รวมกับการถามตอบใหนักเรียนรวมกันแสดง 

การใหเหตุผล) 

5. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานนี้ ใชทฤษฎีบทใดในการพิสูจน 

( - มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน ทุกประการ มีขนาดเทากัน 

 - รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการแบบ ด.ด.ด. 

 - ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่งทําใหมุมแยงมีขนาดเทากันแลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน 

 - รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานตรงขามขนานกันสองคู)  

6. ครูเสนอแนะนักเรียนวา “จากทฤษฎีบทสองทฤษฎีบท ท่ีพิสูจนมาขางตนสามารถเขียนเปน

ทฤษฎีบทเดียวกัน โดยเชื่อมดวย“ก็ตอเม่ือ” ไดดังนี้ รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยม 

ดานขนาน ก็ตอเม่ือ ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นยาวเทากันสองคู” 

7. ครูยกตัวอยางแสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 3 (ทฤษฎีบท 3 มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยม

ดานขนานมีขนาดเทากัน โดยใชโปรแกรมนําเสนอ รวมกับการถามตอบใหนักเรียนรวมกัน

แสดงการใหเหตุผล) 

 

 

 



570 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

8. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานนี้ ใชทฤษฎีบทใดในการพิสูจน 

( - ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 

 - รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการแบบ ม.ด.ม. 

 - มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากันทุกประการ มีขนาดเทากัน)  

9. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายเพ่ือพิสูจนในกิจกรรมท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยม

ดานขนาน (1) 

10. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียนการใฝเรียนรู มุงม่ันในการทํางาน การสื่อสาร 

11. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานของกลุมหนาชั้นเรียน ครูสังเกตการณสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตรและการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

12. ครูใหนักเรียนสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมนี้รวมกัน ครูเพ่ิมเติมในสวนท่ีนักเรียนสงสัย 

13. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 10 โดยใหนักเรียนทําเปนรายบุคคลเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

14. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยในงาน 

ข้ันสรุป 

1. นักเรียนแตละกลุมรวมกันอภิปราย วาในการแกปญหาในใบงาน นักเรียนตองทําอยางไร  

มีลําดับการทําอยางไร ถึงไดคําตอบ แลวคําตอบท่ีไดเชื่อถือไดหรือไมตองทําอยางไร 

2. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายวา กิจกรรมท่ีทําในครั้งนี้ ใชทักษะทางคณิตศาสตรอยางไร 

หลังจากนั้นครูกลาววา “ความสามารถในการสื่อสาร เปนความสามารถในการรับและสงสาร 

มีวัฒนธรรมในการใชภาษาถายทอดความคิด ความรูความเขาใจ ความรูสึก และทัศนะของ



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 571 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ตนเองเพ่ือแลกเปลี่ยนขอมูลขาวสารและประสบการณอันจะเปนประโยชนตอการพัฒนา

ตนเองและสังคม รวมท้ังการเจรจาตอรองเพ่ือขจัดและลดปญหาความขัดแยงตาง ๆ การเลือก

รับหรือไมรับขอมูลขาวสารดวยหลักเหตุผลและความถูกตอง ตลอดจนการเลือกใชวิธีการ

สื่อสาร ท่ีมีประสิทธิภาพโดยคํานึงถึงผลกระทบท่ีมีตอตนเองและสังคม” ซ่ึงสอดคลองกับการ

ทํากิจกรรมในครั้งนี้   

3. ครแูละนักเรียนรวมกันสรุปทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีไดจากการทํากิจกรรม และใบงาน

ดังนี้ 

ทฤษฎีบท 1 ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานยาวเทากัน  

ทฤษฎีบท 2  รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูป

สี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 3 มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานมีขนาดเทากัน 

ทฤษฎีบท 4 ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้น

เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 5 เสนทแยงมุมท้ังสองของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุดตัดของ

เสนทแยงมุม 

 



572 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยม

และรูปสี่เหลี่ยมดานขนานใน

การใหเหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 ใหเหตุผลไมถูกตอง 

ระดับ 2 ใหเหตุผลไดถูกตอง 1 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลไดถูกตอง 2 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลไดถูกตอง 2 เหตุผล พรอม

ท้ังระบุสิ่งท่ีตองการพิสูจนไดถูกตอง 

การสื่อสารและการสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 3 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

 

รูปส่ีเหล่ียมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานตรงขามขนานกันสองคู 

 

ทฤษฎีเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน มีการพิสูจนดังนี้ 

 

    ทฤษฎีบท 1 ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานยาวเทากัน  

 

 
 

กําหนดให     ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ซ่ึงมี AB // DC  และ AD // BC   

ตองการพิสูจนวา   AB = CD และ AD = CB  

พิสูจน    ลาก AC  

   เนื่องจาก  AB // DC  (กําหนดให) 

   จะได        =C AB  A CD
∧ ∧

  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด  

       แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน) 

   เนื่องจาก  AD // BC  (กําหนดให)  

   จะได        A CB =  C AD
∧ ∧

 (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด  

       แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน)  

     AC = AC   ( AC  เปนดานรวม)  

   ดังนั้น       ACB  CAD ≅∆ ∆  (ม.ด.ม.)  

   จะได AB = CD และ AD = CB   (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม  

       ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)  
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บทกลับของทฤษฎีบทขางตน คือ ทฤษฎีบทตอไปนี้  

 

  ทฤษฎีบท 2  รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคู  

     แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 
กําหนดให   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งท่ีมี AB = CD และ CB = AD 

ตองการพิสูจนวา   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

พิสูจน   ลาก AC  

  เนื่องจาก     AB = CD, CB = AD    (กําหนดให)  

   และ   AC = AC     ( AC เปนดานรวม)  

   ดังนั้น      ABC CDA≅∆ ∆       (ด.ด.ด.)  

   จะได BA C =  DC A
∧ ∧

 และ A CB =  C AD
∧ ∧

  (มุมคูท่ีสมนัยกันของ 

         รูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

ทุกประการ มีขนาดเทากัน)  

         AB // CD  และ BC // AD    (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรง 

         คูหนึ่งทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน   

         แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน)  

   ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  (รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน คือ  

         รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานตรงขาม 

         ขนานกันสองคู)  

 

   

  จากทฤษฎีบทสองทฤษฎีบท ท่ีพิสูจนมาขางตนสามารถเขียนเปนทฤษฎีบทเดียวกัน โดยเชื่อมดวย  

“ก็ตอเม่ือ” ไดดังนี้ รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ก็ตอเม่ือ ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้น

ยาวเทากันสองคู  
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       ทฤษฎีบท 3 มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานมีขนาดเทากัน  

 

 
 

กําหนดให   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน โดยมี  AB // CD  และ AD // BC   

ตองการพิสูจนวา   A BC =  CD A
∧ ∧

 และ BAD =  DCB
∧ ∧

  

พิสูจน   ลาก AC   

    เนื่องจาก AB // CD  และ AD // BC    (กําหนดให)  

   จะได BA C =  DC A
∧ ∧

 และ C AD =  A CB
∧ ∧

   (ถาเสนตรงสองเสนขนานกัน 

         และมีเสนตัด แลวมุมแยงมี  

         ขนาดเทากัน) 

         AC = AC     ( AC  เปนดานรวม)  

   ดังนั้น ABC CDA≅∆ ∆      (ม.ด.ม.)  

   จะได   A BC =  CD A 
∧ ∧

    (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี  

         เทากันทุกประการ มีขนาดเทากัน)  

   BA C  C AD =  DC A  A CB
∧ ∧ ∧ ∧

+ +     (สมบัติของการเทากัน)  

   ดังนั้น   BAD =  DCB 
∧ ∧
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ใบกิจกรรมท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

    ทฤษฎีบท 4 ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคู  

       แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  
 

 
 

กําหนดให                

ตองการพิสูจนวา             

พิสูจน    เนื่องจาก DCB =  BAD
∧ ∧

 และ CD A =  A BC
∧ ∧

         

   BAD  DCB  A BC  CD A = 360
∧ ∧ ∧ ∧

+ + + °       
               

   ดังนั้น  2 BAD  2 A BC( ) ( ) = 360
∧ ∧

+           

                          

           BAD  A BC =180     
∧ ∧

+          
   จะได   AD // BC                

               

                

               

               

  เนื่องจาก  2 BAD  2 C( ) ( )D A  = 360  
∧ ∧

+           

     BAD CD A =180  
∧ ∧

+          
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  จะได    AB // DC            

               

               

               

                

   ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน          
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เฉลยใบกิจกรรมท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้  

  แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

    ทฤษฎีบท 4 ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคู  

       แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  
 

 
 

กําหนดให      ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมซ่ึงมี DCB =  BAD
∧ ∧

 และ CD A =  A BC
∧ ∧

    

ตองการพิสูจนวา  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน        

พิสูจน    เนื่องจาก DCB =  BAD
∧ ∧

 และ CD A =  A BC
∧ ∧

  (กําหนดให)     

   BAD  DCB  A BC  CD A = 360
∧ ∧ ∧ ∧

+ + + °  (ขนาดของมุมภายในท้ังสี่มุม ของ   

          รูปสี่เหลี่ยมรวมกันเทากับ 360 องศา)   

   ดังนั้น  2 BAD  2 A BC( ) ( ) = 360
∧ ∧

+    (แทนDCB
∧

 ดวย BAD
∧

 และ    

                   แทน CD A
∧

 ดวย A BC
∧

)     

           BAD  A BC =180     
∧ ∧

+   (สมบัติของการเทากัน)     

   จะได   AD // BC          (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง   

         ทําใหขนาดของ มุมภายในท่ีอยูบน   

         ขางเดียวกันของเสนตัด รวมกัน    

         เทากับ 180 องศา แลวเสนตรงคูนั้น  

         ขนานกัน)     

  



580 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

   เนื่องจาก  2 BAD  2 C( ) ( )D A  = 360  
∧ ∧

+    (แทน A BC
∧

 ดวย CD A
∧

)     

     BAD CD A =180  
∧ ∧

+    (สมบัติของการเทากัน)     

  จะได    AB // DC      (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง   

         ทําใหขนาดของ มุมภายในท่ีอยูบน ขาง   

         เดียวกันของเสนตัด รวมกัน เทากับ 180   

         องศา แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน)    

   ดังนั้น  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน    (รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยม  

         ท่ีมีดานตรงขาม ขนานกันสองคู)    

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 581 

ใบงานท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

    ทฤษฎีบท 5 เสนทแยงมุมท้ังสองของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานแบงครึ่ง  

     ซ่ึงกันและกันท่ีจุดตัดของเสนทแยงมุม  

 

 
กําหนดให              

               

ตองการพิสูจน              

พิสูจน  

เนื่องจาก DAE BCE≅∆ ∆         

        

ดังนั้น DE = BE และ AE = CE       

        

 

  



582 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 10 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (1)  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

    ทฤษฎีบท 5 เสนทแยงมุมท้ังสองของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานแบงครึ่ง  

     ซ่ึงกันและกันท่ีจุดตัดของเสนทแยงมุม  

 

 
 

กําหนดให     ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนานมี BD  และ AC  เปนเสนทแยงมุมตัดกัน 

                 ท่ีจุด E           

ตองการพิสูจน   DE = BE และ AE = CE         

พิสูจน  

เนื่องจาก ∆ DAE ≅ ∆ BCE (ม.ด.ม. เพราะ D AE BCE
∧ ∧

= ,   

 
 

DA = BC และ ED A EBC
∧ ∧

=    

ดังนั้น DE = BE และ AE = CE (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม   

  ท่ีเทากัน ทุกประการจะยาวเทากัน)  

 

 

 

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 583 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 10 พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูป

สี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

การสื่อสารและการสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      

 



584 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูป

สามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยม 

และรูปสี่เหลี่ยมในการให 

เหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

1. การใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตร 

2. การสื่อสารและการสื่อ   

ความหมายทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูทบทวนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 1  ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานยาวเทากัน  

ทฤษฎีบท 2  รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูป

สี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 3  มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานมีขนาดเทากัน 

ทฤษฎีบท 4  ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้น

เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 5  เสนทแยงมุมท้ังสองของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุดตัดของ

เสนทแยงมุม 

ข้ันสอน 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน  

2. ครูยกตัวอยางแสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 4 (ทฤษฎีบท 6 สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทาย

ของสวนของเสนตรงท่ีขนานกันและยาวเทากันจะขนานกันและยาวเทากัน) 

 

 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบความรูท่ี 4 เรื่อง พิสูจน 

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2) 

2. ใบกิจกรรมท่ี 11 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2) 

3. ใบงานท่ี 11 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 11 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2) 

2. ใบงานท่ี 11 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (2) 

 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 585 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

 

3. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานนี้ ใชทฤษฎีบทใดในการพิสูจน 

- ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและมีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน 

- รูปสามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการแบบ ด.ม.ด. 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่งทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน 

4. ครูเสนอแนะนักเรียนวา “ผลจากทฤษฎีบทนี้ทําใหเราทราบวา รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท่ีอยูตรงขามกัน

คูหนึ่งขนานกัน และยาวเทากัน เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน” 

5. ครูยกตัวอยางแสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 4 (ทฤษฎีบท 7 สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุด

ก่ึงกลางของดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ จะขนานกับดานท่ีสามและยาวเปนครึ่งหนึ่ง

ของดานท่ีสาม) โดยใชวิธีการถามตอบและใหนักเรียนรวมกันแสดงการใหเหตุผล 

6. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานนี้ ใชความรูใดในการพิสูจน 

- ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลวมุมตรงขามมี ขนาดเทากันดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม 

ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน 

- ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่งทําใหมุมแยงมีขนาดเทากันแลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน 

สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทายของสวนของเสนตรงท่ีขนานกันและยาวเทากัน จะขนานกันและ  

ยาวเทากัน 

7. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายเพ่ือพิสูจนในกิจกรรมท่ี 11  

8. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานของกลุมหนาชั้นเรียน ครูสังเกตการณสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตรและการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 



586 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

9. ครูใหนักเรียนสรุปความรูท่ีไดจากการทํากิจกรรมนี้รวมกัน ครูเพ่ิมเติมในสวนท่ีนักเรียนสงสัย 

10. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 11 โดยใหนักเรียนทําเปนรายบุคคลเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

11. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียน และอธิบายเพ่ิมเติมในสวนท่ีนักเรียนยังมีขอสงสัย 

12. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยในงาน 

ข้ันสรุป 

1. ครูและนักเรียนรวมกันสรุปทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนานท่ีไดจากการทํากิจกรรม และใบงาน

ดังนี้ 

 ทฤษฎีบท 6 สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทายของสวนของเสนตรงท่ีขนานกันและยาวเทากัน

จะขนานกันและยาวเทากัน 

 ทฤษฎีบท 7 สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุดก่ึงกลางของดานสองดานของรูปสามเหลี่ยม  

ใด ๆ จะขนานกับดานท่ีสามและยาวเปนครึ่งหนึง่ของดานท่ีสาม 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 587 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูป 

สามเหลี่ยมและรูป 

สี่เหลี่ยมดานขนาน 

ในการใหเหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

11 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

ระดับ 1 ใหเหตุผลไมถูกตอง 

ระดับ 2 ใหเหตุผลไดถูกตอง 1 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลไดถูกตอง 2 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลไดถูกตอง 3 เหตุผล  

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบความรูท่ี 4 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (2)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

 

    ทฤษฎีบท 6  สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทายของสวนของเสนตรงท่ี  

       ขนานกันและยาวเทากัน จะขนานกันและยาวเทากัน  

 
 

กําหนดให     AB // CD  และ  AB = CD  

ตองการพิสูจนวา AC // BD  และ  AC = BD  

พิสูจน    ลาก AD  

              CD =  BA    (กําหนดให)  

           ADC =  D AB 
∧ ∧

  (ถาเสนตรงสองเสนขนานกันและ  

       มีเสนตัด แลวมุมแยงมีขนาดเทากัน)  

     AD = AD    ( AD  เปนดานรวม)  

ดังนั้น  ADC  DAB≅∆ ∆    (ด.ม.ด.)  

 จะได      AC = DB และ C AD =  BD A
∧ ∧

  (สมบัติของความเทากันทุกประการ  

       ของรูปสามเหลี่ยม)  

  นั่นคือ             AC // BD    (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง  

        ทําใหมุมแยงมีขนาดเทากัน  

        แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

 

 ผลจากทฤษฎีบทนี้ทําใหเราทราบวา รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท่ีอยูตรงขามกันคูหนึ่งขนานกัน และยาว

เทากัน เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  
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    ทฤษฎีบท 7 สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุดก่ึงกลางของดานสองดาน  

       ของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ จะขนานกับดานท่ีสามและยาว 

     เปนครึ่งหนึ่งของดานท่ีสาม  

 
กําหนดให ABC∆  เปนรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่ง มีจุด D และจุด E เปนจุดก่ึงกลางของ AB   

    และ AC  ตามลําดับ  

ตองการพิสูจนวา DE // BC  และ 
1

DE =  BC
2

  

พิสูจน    ตอDE  ไปถึงจุด F โดยทําให EF = DE  พิจารณา ADE∆  และ CFE∆   

        AE  = CE    (จุด E เปนจุดก่ึงกลางของ AC )  

    A ED
∧

  =  CEF
∧

   (ถาเสนตรงสองเสนตัดกัน แลวมุมตรงขาม  

        มีขนาดเทากัน)  

        DE  = FE       (จากการสราง)  

   ดังนั้น  ADE ∆   CFE≅ ∆   (ด.ม.ด.)  

        AD  = CE     (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม  

         ท่ีเทากันทุกประการ จะยาวเทากัน)  

   และ       ADE 
∧

=  CFE
∧

  (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ี  

         เทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

   นั่นคือ       AD  // CF      (ถาเสนตรงเสนหนึ่งคัดเสนตรงคูหนึ่ง  

         ทําให มุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

   เนื่องจาก AD = CF จะได BD = CF  (จุด D เปนจุดก่ึงกลางของ AB ) 

   ดังนั้น    DF = BC และ DF // BC   (สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทายของ  

        สวนของเสนตรงท่ีขนานกันและ  

        ยาวเทากัน จะขนานกันและยาวเทากัน) 

         DE  
1

=  DF
2

  (จากการสราง)   

   นั่นคือ        DE  
1

=  DF
2

 และ DE // BC  
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ใบกิจกรรมท่ี 11 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (2)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้  

  แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

1. กําหนดให AB  และ ABตัดกันและแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด O จงพิสูจนวา  ACBD เปนรูปสี่เหลี่ยม 

ดานขนาน   

 
 

กําหนดให              

ตองการพิสูจนวา              

พิสูจน  

เนื่องจาก DOA COB≅∆ ∆           

         

จะได AD = BC         

          

และ ADC = BCD
∧ ∧

         

          

ดังนั้น AB BC          

          

นั่นคือ   ACBDเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน           
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2. จงพิสูจนวา รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

   
 

กําหนดให             

ตองการพิสูจนวา              

พิสูจน  

เนื่องจาก A = B = C = D = 90
∧ ∧ ∧ ∧

         

        

จะได A B =180
∧ ∧

+  และ A D =180
∧ ∧

+            

ดังนั้น AB CD  และ BC AD        

        

        

นั่นคือ   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน       
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เฉลยใบกิจกรรมท่ี 11 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (2)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้  

  แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

1. กําหนดให AB  และ ABตัดกันและแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด O จงพิสูจนวา  ACBD เปนรูปสี่เหลี่ยม 

ดานขนาน   

 
 

กําหนดให    AB  และ CD  ตัดกันและแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุด O    

ตองการพิสูจนวา    ACBD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน       

พิสูจน  

เนื่องจาก DOA COB≅∆ ∆   (ด.ม.ด. เพราะ DO = CO, DO A = COB
∧ ∧

,  

  OA = OB) 

จะได AD = BC  (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

  ทุกประการจะยาวเทากัน) 

และ ADC = BCD
∧ ∧

 (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน  

  ทุกประการจะมีขนาดเทากัน) 

ดังนั้น AB BC  (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง ทําให  

  มุมแยงมีขนาดเทากัน แลวเสนตรงคูนั้นขนานกัน) 

นั่นคือ  ACBDเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน   (รูปสี่เหลี่ยมดานขนานคือ รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดาน 

 ตรงขามขนานกันสองคู) 

 

  



594 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

2. จงพิสูจนวา รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

   
 

กําหนดให    ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก       

ตองการพิสูจนวา    ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน       

พิสูจน  

เนื่องจาก A = B = C = D = 90
∧ ∧ ∧ ∧

   (มุมภายในของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก   

  แตละมุมมีขนาดเทากับ 90 องศา)   

จะได A B =180
∧ ∧

+  และ A D =180
∧ ∧

+      (สมบัติของการเทากัน)    

ดังนั้น AB CD  และ BC AD  (ถาเสนตรงเสนหนึ่งตัดเสนตรงคูหนึ่ง  

  

ทําใหขนาดของมุมภายในท่ีอยูบน   

ขางเดียวกัน ของเสนตัด รวมกัน   

เทากับ 180 องศา แลวเสนตรงคูนั้น  

ขนานกัน)     

นั่นคือ   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน (รูปสี่เหลี่ยมดานขนาน คือ รูปสี่เหลี่ยม   

  ท่ีมีดานตรงขามขนานกันสองคู)   
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ใบงานท่ี 11 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (2)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

กําหนดให  ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน จุด E และจุด F เปนจุดก่ึงกลางของดาน AD  

และดาน BC ตามลําดับ ลาก EB  และDF  จงพิสูจนวา  DFBE เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

  
 

กําหนดให             

              

ตองการพิสูจนวา            

พิสูจน  

เนื่องจาก ED BF           

         

และ ED = BF         

         

ดังนั้น     DFBE เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน        
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เฉลยใบงานท่ี 11 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (2)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

กําหนดให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน จุด E และจุด F เปนจุดก่ึงกลางของดาน AD  

และดาน BC ตามลําดับ ลาก EB  และDF  จงพิสูจนวา DFBE เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

  
 

กําหนดให   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน E เปนจุดก่ึงกลางของดาน AD    

    และ F เปนจุดก่ึงกลางของดาน BC ลาก EB  และ DF      

ตองการพิสูจนวา  DFBE เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน      

พิสูจน  

เนื่องจาก ED BF   (ตางก็เปนสวนหนึ่งของดานตรงขามท่ีขนานกัน   

  ของรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน)     .  

และ ED = BF  (จุด E และจุด F เปนจุดก่ึงกลางของ AD  และ   

  BC ซ่ึงมีความยาวเทากัน)      .  

ดังนั้น      DFBE เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน (รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท่ีอยูตรงขามกัน คูหนึ่งขนานกัน 

 และยาวเทากัน เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน)   

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 597 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 11 พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูป

สี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

การสื่อสารและการสื่อความหมายทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      

 



598 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

ทฤษฎีบทเก่ียวกับรูป

สามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยม 

และรูปสี่เหลี่ยมในการให 

เหตุผลได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

การใหเหตุผล 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3–4 คน โดยคละความสามารถ เกง ปานกลาง ออน 

3. ครูทบทวนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ดังนี้ 

ทฤษฎีบท 1  ดานตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานยาวเทากัน  

ทฤษฎีบท 2  รูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีดานตรงขามยาวเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูป

สี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 3  มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานมีขนาดเทากัน 

ทฤษฎีบท 4  ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคูแลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้น

เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

ทฤษฎีบท 5  เสนทแยงมุมท้ังสองของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานแบงครึ่งซ่ึงกันและกันท่ีจุดตัดของ

เสนทแยงมุม 

ทฤษฎีบท 6  สวนของเสนตรงท่ีปดหัวทายของสวนของเสนตรงท่ีขนานกันและยาวเทากัน 

จะขนานกันและยาวเทากัน 

ทฤษฎีบท 7  สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุดก่ึงกลางของดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ 

จะขนานกับดานท่ีสามและยาวเปนครึ่งหนึ่งของดานท่ีสาม 

 

แหลงการเรียนรู 

    - 

 

ส่ือ  

1. ใบความรูท่ี 5 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน 

(2) 

2. ใบกิจกรรมท่ี 12 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน(3) 

3. ใบงานท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎี

บทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 12 เรื่อง พิสูจน

ทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) 

2. ใบงานท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎี

บทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 599 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสอน  

1. ครูยกตัวอยางท่ี 1 แสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 5 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดาน

ขนาน (3)  โดยใชโปรแกมนําเสนอประกอบการถามตอบ 

2. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนในตัวอยางท่ี 1 ใชความรูใดในการพิสูจน 

 (ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเทากันเปนคู ๆ สามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น

เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกัน) 

3. ครูยกตัวอยางท่ี 2 แสดงการพิสูจน จากใบความรูท่ี 5 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดาน

ขนาน (3)  โดยใชโปรแกรมนําเสนอประกอบการถามตอบ 

4. ครูถามนักเรียนวาจากการพิสูจนในตัวอยางท่ี 2 ใชความรูใดในการพิสูจน 

 ( - สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุดก่ึงกลางของดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ จะขนาน

กับดานท่ีสามและยาวเปนครึ่งหนึ่งของดานท่ีสาม 

  - รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท่ีอยูตรงขามกันคูหนึ่งขนานกันและยาวเทากันเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน) 

5. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายเพ่ือพิสูจนในกิจกรรมท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยม

ดานขนาน (3) 

6. ครูสังเกตพฤติกรรมการทํางานของนักเรียนการใฝเรียนรู มุงม่ันในการทํางาน การสื่อสาร 

7. ครูสุมตัวแทนนักเรียนออกมานําเสนอผลงานของกลุมหนาชั้นเรียน ครูสังเกตการณสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตรและการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 



600 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 การใหเหตุผลทางเรขาคณิต เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสามเหล่ียมและรูปเหล่ียม (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

8. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) โดยใหนักเรียน 

ทําเปนรายบุคคลเพ่ือตรวจสอบความเขาใจ 

9. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงาน 

ข้ันสรุป 

ครูและนักเรียนรวมกันสรุปความรูท่ีไดจากการพิสูจนเก่ียวกับรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ดังนี้  

( - มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยม ดานขนานมีขนาดเทากัน 

 - ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขามท่ีมีขนาดเทากันสองคู แลวรูปสี่เหลี่ยมรูปนั้นเปนรูป

สี่เหลี่ยมดานขนาน) 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 601 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูป 

สามเหลี่ยมและรูป 

สี่เหลี่ยมดานขนาน 

ในการใหเหตุผลได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

12 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 12 

ระดับ 1 ใหเหตุผลไดถูกตอง 0-1 เหตุผล 

ระดับ 2 ใหเหตุผลไดถูกตอง 2-3 เหตุผล 

ระดับ 3 ใหเหตุผลไดถูกตอง 4-5 เหตุผล 

ระดับ 4 ใหเหตุผลไดถูกตอง 6 เหตุผล 

การสื่อสารและ 

การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

 

 

 

 

  



602 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 603 

ใบความรูท่ี 5 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (3)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

ตัวอยางท่ี 1 จงพิสูจนวา เสนตรงท่ีลากผานจุดก่ึงกลางของดานดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยม และขนานกับอีก

ดานหนึ่งของรูปสามเหลี่ยม จะตัดกับดานท่ีสามท่ีจุดก่ึงกลางของดานท่ีสามนั้น  

 

 
 

กําหนดให   ABC∆  มีจุด X เปนจุดก่ึงกลางของ AB   

    XY BC  และ XY  ตัด AC  ท่ีจุด Y  

ตองการพิสูจน  จุด Y เปนจุดก่ึงกลางของ AC  

พิสูจน  

เนื่องจาก ∆ AXY ∼ ∆ ABC (ถารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีขนาดของมุมเทากัน  

  เปนคู ๆ สามคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเปน  

รูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกัน) 

จะได 
AX AY

=
AB AC

 (สมบัติของรูปสามเหลี่ยมคลาย) 

เนื่องจาก 
AX 1

=
AB 2

 (จุด X เปนจุดก่ึงกลางของ AB ) 

ดังนั้น 
AY 1

=
AC 2

 (สมบัติของการเทากัน) 

 
1

AY = AC
2

 (สมบัติของการเทากัน) 

นั่นคือ            จุด Y เปนจุดก่ึงกลางของ AC   

  



604 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ตัวอยางท่ี 2   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมใด ๆ จุด P, Q, R และ S เปนจุดก่ึงกลางดาน AB , BC , CD  และ 

DA  ตามลําดับ จงพิสูจนวา PQRS เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

 
  

กําหนดให    ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมใด ๆ จุด P, Q, R และ S เปนจุดก่ึงกลางของดาน  

    AB , BC , CD , และ DA  ตามลําดับ  

ตองการพิสูจนวา   PQRS เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

พิสูจน  ลาก AC  

เนื่องจาก จุด P และ Q เปนจุดก่ึงกลาง  (กําหนดให) 

 ของ AB และ BC ตามลําดับ                     

จะได PQ AC และ 
1

PQ = AC
2

 (สวนของเสนตรงท่ีลากเชื่อมจุดก่ึงกลาง 

  ของดานสองดานของรูปสามเหลี่ยมใด ๆ 

  จะขนานกับดานท่ีสามและยาวเปน 

  ครึ่งหนึ่งของดานท่ีสาม) 

ในทํานองเดียวกัน  

เนื่องจาก จุด S และ R เปนจุดก่ึงกลาง (กําหนดให) 

 ของ DA  และ CD ตามลําดับ                   

จะได SR AC  และ 
1

SR = AC
2

  

ดังนั้น PQ SR  และ  PQ = SR  (สมบัติของเสนขนานและสมบัติ 

  ของการเทากัน) 

นั่นคือ PQRS เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน (รูปสี่เหลี่ยมท่ีมีดานท่ีอยูตรงขามกัน 

  คูหนึ่งขนานกันและยาวเทากัน 

  เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน) 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 605 

ใบกิจกรรมท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปส่ีเหล่ียมดานขนาน (3)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้  

  แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

   กําหนดให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยม ดานขนาน ADE =  CBF
∧ ∧

  

  จงพิสูจนวา BEDF เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 
กําหนดให             

ตองการพิสูจนวา             

พิสูจน  

เนื่องจาก AXY ABC≅∆ ∆         

        

จะได  AED = CFB
∧ ∧

 
      

        

เนื่องจาก AED DEB = CFB BED =180
∧ ∧ ∧ ∧

+ + 

 
      

จะได DEB = BFD
∧ ∧

       

เนื่องจาก ADE EDF = CBF FBE
∧ ∧ ∧ ∧

+ +        

        

จะได EDF = FBE
∧ ∧

       

ดังนั้น BEDF เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน       

 

       

      

      

  



606 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (3) 

หนวยท่ี 4 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (3)    

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละกลุมอภิปราย เพ่ือพิสูจนทฤษฎีบทของรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

  แลวสงตัวแทนกลุมออกมานําเสนอผลงานของกลุม 

 

   กําหนดให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยม ดานขนาน ADE =  CBF
∧ ∧

  

  จงพิสูจนวา BEDF เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

 

  

กําหนดให   ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน =ADE CBF
∧ ∧

     

ตองการพิสูจนวา   BEDF เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน      

พิสูจน  

เนื่องจาก AXY ABC≅∆ ∆   (ม.ด.ม. เพราะ D AE = BCF
∧ ∧

,    

 
 

DA = BC และ ED A = CFB
∧ ∧

)   

จะได  AED = CFB
∧ ∧

 (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม   

  ท่ีเทากันทุกประการ จะมีขนาดเทากัน)  

เนื่องจาก AED DEB = CFB BED =180
∧ ∧ ∧ ∧

+ + 

 (ขนาดของมุมตรง)    

จะได DEB = BFD
∧ ∧

 (สมบัติของการเทากัน)    

เนื่องจาก ADE EDF = CBF FBE
∧ ∧ ∧ ∧

+ +  (มุมตรงขามของรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน  

  มีขนาดเทากัน)     

จะได EDF = FBE
∧ ∧

 (สมบัติของการเทากัน)    

ดังนั้น BEDF เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน (ถารูปสี่เหลี่ยมรูปหนึ่งมีมุมตรงขาม   

 

 ท่ีมีขนาดเทากันสองคู แลว รูปสี่เหลี่ยม  

รูปนั้นเปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน)    
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ใบงานท่ี 12 เรื่อง พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

  จงพิสูจนวา เสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนตั้งฉากซ่ึงกันและกัน  

 
 

กําหนดให               

              

ตองการพิสูจนวา             

พิสูจน      

เนื่องจาก AOD COB≅∆ ∆         

        

จะได  AO = CO        

        

จะได AOB COB≅∆ ∆  
      

 A OB = COB
∧ ∧

       

        

 A OB COB =180
∧ ∧

+ 

       

จะได 
180

A OB COB = = 90
2

∧ ∧

= 

       

ดังนั้น AC BD⊥        

 

  



608 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 12 เร่ือง พิสูจนทฤษฎีบทสี่เหลี่ยมดานขนาน (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 4 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหล่ียมดานขนาน (3)   

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

คําส่ัง  ใหนักเรียนแตละคนพิสูจนทฤษฎีบทรูปสี่เหลี่ยมดานขนานตอไปนี้ 

 

  จงพิสูจนวา เสนทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนตั้งฉากซ่ึงกันและกัน  

 
 

กําหนดให     ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมขนมเปยกปูนท่ีมี AC  และ BD  เปนเสนทแยงมุม  

    ตัดกันท่ีจุด O         

ตองการพิสูจนวา   AC BD⊥          

พิสูจน      

เนื่องจาก AOD COB≅∆ ∆   (ม.ด.ม. เพราะ OD A OBC
∧ ∧

= ,     

 
 

DA = BC และ D A O BCO
∧ ∧

= )    

จะได  AO = CO  (ดานคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน   

  ทุกประการจะยาวเทากัน)     

จะได AOB COB≅∆ ∆  (ด.ด.ด.)       

 A OB = COB
∧ ∧

 (มุมคูท่ีสมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมท่ีเทากัน   

  ทุกประการจะมีขนาดเทากัน)    

 A OB COB =180
∧ ∧

+ 

 (ขนาดของมุมตรง)     

จะได 
180

A OB COB = = 90
2

∧ ∧

= 

 (สมบัติของการเทากัน)      

ดังนั้น AC BD⊥   

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 609 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 4 ใบงานท่ี 12 พิสูจนทฤษฎีบทส่ีเหล่ียมดานขนาน (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

ใชสมบัติเก่ียวกับรูปสามเหลี่ยมและรูป

สี่เหลี่ยมดานขนานในการใหเหตุผลได 

การสื่อสารและการสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร 

1 2 3 4 

1      

2      

3      

4      

5      

6      

7      

8      

9      

10      

11      

12      

13      

14      

15      

16      

17      

18      

19      
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หนวยการเรียนรูท่ี 5 

ช่ือหนวยการเรียนรู การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง          

รหัสวิชา ค22102  รายวิชา คณิตศาสตร 4                     กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2  ภาคเรียนท่ี 2               เวลา 12 ช่ัวโมง 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 

1. มาตรฐานการเรียนรู/ตัวช้ีวัด 

สาระท่ี 1  จํานวนและพีชคณิต 

มาตรฐานการเรียนรู 

มาตรฐาน ค 1.2 เขาใจและวิเคราะหแบบรูป ความสัมพันธ ฟงกชัน ลําดับและอนุกรม และนําไปใช 

ตัวช้ีวัด ม.2/2    เขาใจและใชการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในการแกปญหาคณิตศาสตร 

2. สาระสําคัญ/ความคิดรวบยอด 

 1. การแยกตัวประกอบของพหุนาม คือ การเขียนพหุนามนั้นในรูปการคูณกันของพหุนามท่ีมีดีกรีต่ํากวา

พหุนามเดิมตั้งแตสองพหุนามข้ึนไป 

 2. เราสามารถใชสมบัติการแจกแจงในการแยกตัวประกอบ โดยการหาตัวประกอบรวมของพหุนาม 

  

  

 

 

 ถา a, b และ c เปนพหุนาม เรียก a วา ตัวประกอบรวม 

 3. ในการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีมีหลายพจน อาจตองใชสมบัติการแจกแจง สมบัติการสลับท่ี และ

สมบัติการเปลี่ยนหมูในการแกปญหา 

 4. พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว คือ พหุนามท่ีเขียนในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนคาคงตัว  และ  

a ≠ 0 มี x เปนตัวแปร 

 5. ในกรณีท่ี c = 0 พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวอยูในรูป ax2 + bx ซ่ึงจะสามารถใชสมบัติการแจกแจง

แยกตัวประกอบของพหุนามได 

 6. ในกรณีท่ี c ≠ 0 เพ่ือความสะดวกในการแยกตัวประกอบของพหุนาม ax2 + bx + c จะเรียก ax2 วา 

พจนหนา เรียก bx วา พจนกลาง เรียก c วา พจนหลัง 

ข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีอยูในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม และ  

c ≠ 0 

ถา a, b และ c แทนจํานวนใด ๆ แลว a(b + c) = ab + ac  หรือ  (b + c)a = ba + ca 
เราอาจเขียนใหมเปนดังนี้ 
ab + ac = a(b + c)  หรือ  ba + ca = (b + c)a 
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 ข้ันท่ี 1 ax2 + bx + c = (x…   )(x…   ) 

 ข้ันท่ี 2 หาจํานวนเต็มสองจํานวนท่ีคูณกันไดเทากับ พจนหลัง ( c ) และบวกกันไดเทากับพจนกลาง (b) 

 ข้ันท่ี 3 นําจํานวนเต็มท่ีหาไดจากข้ันท่ี 2 ไปเติมในข้ันท่ี 1 

      

 

    

 

 

 

 7. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง แลวไดตัวประกอบเปนพหุนามดีกรีหนึ่งซํ้ากัน เราเรียก

ลักษณะเชนนี้วา พหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ 

 8. ให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลังของพหุนามดีกรีสอง 

    สูตรของการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูปกําลังสองสมบูรณ คือ 

  

 

 

 9. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง ถาตัวประกอบเปนพหุนามดีกรีหนึ่งท่ีมีพจนเหมือนกันแตมี

เครื่องหมายระหวางพจนตางกัน จะเรียกพหุนามดีกรีสองท่ีมีลักษณะนี้วา พหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปผลตางของ

กําลังสอง 

 10. ให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลังของพหุนามดีกรีสอง 

      สูตรของการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูปผลตางกําลังสอง คือ 

  

 

3. สาระการเรียนรู 

     ดานความรู 

 1. การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

2. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

ข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีอยูในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b และ c เปนจํานวนเต็ม โดยท่ี 
 a ≠ 0, a ≠ 1 และ c ≠ 0 
ข้ันท่ี 1 พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันไดเทากับพจนหนา 
ข้ันท่ี 2 หาจํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดเทากับพจนหลัง 
ข้ันท่ี 3 หาพจนกลาง โดยนําผลจากข้ันท่ี 2 มาตรวจสอบพจนกลางทีละกรณีจนกวาจะไดผลลัพธ เทากับ 
           พจนกลาง 

A2 – B2 = (A – B)(A + B) 

A2 + 2AB + B2 = (A + B)2   

A2 – 2AB + B2 = (A – B)2 
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3. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

4. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

      ดานทักษะและกระบวนการ 

 การแกปญหาทางคณิตศาสตร 

      ดานเจตคติ 

 - 

4. สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

 ความสามารถในการสื่อสาร 

5. คุณลักษณะอันพึงประสงค 

 ซ่ือสัตยสุจริต 

6. การประเมินผลรวบยอด 

 ช้ินงานหรือภาระงาน 

1. ใบงานท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) 

2. ใบงานท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) 

3. ใบงานท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

4. ใบงานท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2)  

5. ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3)  

6. ใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4)  

7. ใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 

8. ใบงานท่ี 8 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 

9. ใบงานท่ี 9 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 

10. ใบงานท่ี 10 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1)  

11. ใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2)  

12. ใบงานท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง  

13. ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง “มาตอรูปสี่เหลี่ยมกันเถอะ” 

14. ใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง “เธอมี ฉันมี” 
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เกณฑการประเมินช้ินงานหรือภาระงาน 

รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 

1. อธิบายการ 

แยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรี 

สองได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–5 และ  

7–10  ตั้งแต 3.50 

ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–5 และ  

7–10  ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2  

ใบงานท่ี 1–5 และ  

7–10  ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–5 และ 

7–10 ตั้งแต 1.00 

ถึง 1.49  

2. แสดงข้ันตอน

การแยก 

ตัวประกอบของ

พหุนามดีกรีสอง

และใชในการ

แกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12  

ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12  

ตั้งแต 2.50 ถึง 

3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2  

ใบงานท่ี 1–12   

ตั้งแต 1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 1.00 ถึง 

1.49  

3. การแกปญหา 

ทางคณิตศาสตร 

 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 2.50 ถึง 

3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2  

ใบงานท่ี 1–12 ตั้งแต 

1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–1  

ตั้งแต 1.00 ถึง 

1.49  

4. ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบงานท่ี 3–6 และ  

10–12  ตั้งแต 3.50 

ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบงานท่ี 3–6 และ 

10–12  ตั้งแต 2.50 

ถึง 3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบงานท่ี 3–6 และ 

10–12 ตั้งแต 1.50 

ถึง 2.49  

มีมีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน       

ใบงานท่ี 3–6 และ 

10–12 ตั้งแต 1.00 

ถึง 1.49  
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รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ/ระดับคะแนน 

ดีมาก (4) ดี (3) พอใช (2) ปรับปรุง (1) 

5. ซ่ือสัตยสุจริต 

 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 3.50 ข้ึนไป 

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 2.50 ถึง 

3.49  

มีระดับคะแนนเฉลี่ย

ตามการวัดและ

ประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2  

ใบงานท่ี 1–12 ตั้งแต 

1.50 ถึง 2.49  

มีระดับคะแนน

เฉลี่ยตามการวัด

และประเมินผลใน       

ใบกิจกรรมท่ี 1–2 

ใบงานท่ี 1–12 

ตั้งแต 1.00 ถึง 

1.49  

 

 

เกณฑการตัดสินคุณภาพ 

ชวงคะแนน ระดับคุณภาพ 

15–20 ดีมาก 

10–14 ด ี

5–9 พอใช 

ต่ํากวา 5 ปรับปรุง 

เกณฑการผานตั้งแตระดับพอใชข้ึนไป 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง 

2. แสดงข้ันตอนการแยกตัว

ประกอบของพหุนามโดยใช

สมบัติการแจกแจงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร

ดานเจตคติ  

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. สอบถามเพ่ือนําเขาสูบทเรียน ดังนี้ 

    - การแยกตัวประกอบมีลักษณะอยางไร (การแสดงการเขียนจํานวนนับในรูปการคูณของตัว

ประกอบเฉพาะ) 

    - พหุนามมีลักษณะอยางไร (นิพจนท่ีอยูในรูปเอกนามหรือเขียนอยูในรูปการบวกของเอกนาม

ตั้งแตสองเอกนามข้ึนไป) 

    - การแยกตัวประกอบของพหุนามมีวิธีการอยางไร (ตามประสบการณการเรียนรูของผูเรียน) 

3. ครูยกตัวอยางการแยกตัวประกอบของพหุนามซ่ึงสัมประสิทธิ์ของแตละพจนเปน จํานวนเต็ม

ดวยโปรแกรมนําเสนอ (Microsoft PowerPoint) เรื่อง ทบทวนการแยกตัวประกอบของพหุนาม (1) 

           
   (สไลด 1)     (สไลด 2) 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. โปรแกรมนําเสนอ (Microsoft 

Powerpoint) เรื่อง ทบทวน

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนาม (1) 

2. ใบงานท่ี 1 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามโดยใช

สมบัติการแจกแจง (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 1 เรื่อง การแยกตัว

ประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติ

การแจกแจง (1) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

          
   (สไลด 3)     (สไลด 4) 

         
   (สไลด 5)     (สไลด 6) 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

        
        (สไลด 7)     (สไลด 8)  

      (สไลด 9) 

ข้ันสอน  

1. นักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 ระบุวาใหนักเรียนใชความสามารถของตนเองโดย 

คอย ๆ ทําความเขาใจทีละข้ันตอน 



618 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. ครูเฉลยใบงานท่ี 1 ขอท่ี 1 โดยการถามตอบและใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล ตาม

สถานการณในชั้นเรียน 

3. ครูทบทวน เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนาม คือ การเขียนพหุนามนั้นในรูปการคูณกัน

ของพหุนามท่ีมีดีกรีต่ํากวาพหุนามเดิมตั้งแตสองพหุนามข้ึนไป โดยครูยกตัวอยางเพ่ิมเติมดังนี้  

1. 2x + 4y   ตัวประกอบ คือ (2)(x) + (2)(2)(y) ตัวประกอบรวม คือ 2  

  พจนท่ีเหลือ คือ x + 2y     

  แยกตัวประกอบพหุนาม คือ 2(x + 2y)     

2. 7xy - 14yz  ตัวประกอบ คือ  (7)(x)(y) - (2)(7)(y)(z)  ตัวประกอบรวม คือ  (7)(y)  

  พจนท่ีเหลือ คือ  x + 2z     

  แยกตัวประกอบพหุนาม คือ  7y(x – 2z)     

3. x2y + xy2   ตัวประกอบ คือ  (x)(x)(y) + (x)(y)(y)  ตัวประกอบรวม คือ  xy  

  พจนท่ีเหลือ คือ  x + y     

  แยกตัวประกอบพหุนาม คือ  xy(x + y)  

  ครูและนักเรียนรวมกันสรุปสิ่งท่ีไดจากตัวอยาง ดังนี้ 

     “ถา a, b และ c แทนจํานวนใด ๆ แลว a(b + c) = ab + ac หรือ (b + c)a = ba + ca    

      เราอาจเขียนใหมเปนดังนี้  ab + ac = a(b + c) หรือ ba + ca = (b + c)a” 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 619 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

4. นักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 1ขอท่ี 2  โดยกําหนดเวลาใหนักเรียน 15 นาที แลวสุมนักเรียน

มาแสดงวิธีการแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง บนกระดาน โดยมีครคูอย

ซักถามและใหคําแนะนําท่ีถูกตอง 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 - นักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับการแยกตัวประกอบโดยใชสมบัติการแจกแจงอยางไร  
(การเขียนพหุนามนั้นในรูปการคูณกันของพหุนามท่ีมีดีกรีต่ํากวาพหุนามเดิมตั้งแตสองพหุนาม

ข้ึนไป) หรือ (ถา a, b และ c แทนจํานวนใด ๆ แลว a(b + c) = ab + ac หรือ (b + c)a = ba + 

ca    

เราอาจเขียนใหมเปนดังนี้  ab + ac = a(b + c) หรือ ba + ca = (b + c)a ) แลวสรุปลงใน

สมุด 
2. ใหนักเรียนประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันดวยการทําใบงานดวยตนเอง 

 



620 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

สิ่งท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เคร่ืองมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนาม

โดยใชสมบัติการแจก

แจง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

1 

แบบบันทึกการ

ตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 2 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 2 ถูกตองบางสวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 2 ถูกตองทุกขอ 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

2. แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ

พหุนามโดยใชสมบัติ

การแจกแจงได 

 

3. ซ่ือสัตยสุจริต ตรวจ 

ใบงานท่ี 

1 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1  ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบ

ท้ังหมด 

ระดับ 2  ทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3  ทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 621 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



622 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

 

จุดประสงค  นักเรียนสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงได 

1.  พหุนาม 

โจทย 
พหุนาม จํานวน

พจน 
ดีกรี จํานวนตัวแปร หมายเหตุ 

เปน ไมเปน 

1. 3x + 9    2 1 1 - 

2. 
23x

2
   1 2 1 เปนเอกนาม 

3. x2 + 12x + 35       

4. 6x2 + 29x + 9       

5. 2x + 2y       

6. 7xy – 14yz       

7. x3 – x7       

8. x2y + xy2       

9. -4xy + 16y       

10.  7a2bc3       

 

2. การแยกตัวประกอบ   

โจทย แยกตัวประกอบ 

ตัว

ประกอบ

รวม 

พจนท่ีเหลือ 
แยกตัวประกอบ 

ของพหุนาม 

1.   3y + 9 3(y) + 3(3) 3 y + 3 3 (y + 3) 

2.   35 + 5a     

3.  4x – 12y     

4.  30a –60b     

ใบงานท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 623 

โจทย แยกตัวประกอบ 

ตัว

ประกอบ

รวม 

พจนท่ีเหลือ 
แยกตัวประกอบ 

ของพหุนาม 

5.  4x2– 10x     

6.  15a2 –20ab     

7.  32x2y – 8xy2     

8.  –25m2n – 30mn2     

9.  –18x2y2 + 27x2y3     

10.  24m2n3 + 12m2n     

 

 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

  



624 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

 

 

จุดประสงค  นักเรียนสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงได 

1. มารูจักพหุนาม 

โจทย 
พหุนาม จํานวน

พจน 
ดีกรี จํานวนตัวแปร หมายเหตุ 

เปน ไมเปน 

1. 3x + 9    2 1 1 - 

2. 
23x

2
   1 2 1 เปนเอกนาม 

3. x2 + 12x + 35   3 2 1  

4. 6x2 + 29x + 9   3 2 1  

5. 2x + 2y   2 1 2  

6. 7xy – 14yz   2 2 3  

7. x3 – x7   2 7 1  

8. x2y + xy2   2 3 2  

9. -4xy + 16y   2 2 2  

10.  7a2 bc3   1 6 3 เปนเอกนาม 

 

2. เริ่มประเด็น   

โจทย แยกตัวประกอบ 
ตัวประกอบ

รวม 
พจนท่ีเหลือ 

แยกตัวประกอบ 

ของพหุนาม 

1. 3y + 9 3(y) + 3(3) 3 y + 4 3 (y + 3) 

2. 35 + 5a 5(7) + 5(a) 5 7+a 5(7 + a) 

3. 4x – 12y 4(x) – 4(3y) 4 x – 3y 4(x –3y) 

4. 30a –60b 30( a) – 30(2b) 30 a – 2b 30(a – 2b) 

เฉลยใบงานท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 625 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

โจทย แยกตัวประกอบ 
ตัวประกอบ

รวม 
พจนท่ีเหลือ 

แยกตัวประกอบ 

ของพหุนาม 

5. 4x2– 10x 2×( 2×) – 2x(5) 2x 2x – 5 2x(2x – 5) 

6. 15a2 –20ab 5a(3a) + 5a(4b) 5a 3a + 4ab 5a(3a + 4ab) 

7. 32x2y – 8xy2 4xy(8×) – 4xy(y) 4xy 8x – y 4xy(8x – y) 

8. –25m2n – 30mn2 
–5mn(5m) –  

[–5mn(–6n)] 
–5mn 5m + 6n –5mn(5m + 6n) 

9. –18x2y2 + 27x2y3 – 3xy[(6xy) + (–7xy)] –3xy 6xy– 7xy –3xy (6xy– 7xy) 

10. 24m2n3 + 

12m2n 
12(2m2n2n ) +12 (m2n) 12m2n 2n2 + 1 12m2n(2n2 + 1) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



626 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 1 การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (1) หอง.......... 
 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุ
นามโดยใชสมบัติ

การแจกแจง 

 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ

พหุนามโดยใชสมบตัิ

การแจกแจงได 
ซ่ือสัตยสุจริต 

การแกปญหาทาง
คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              

19              

20              
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 627 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง 

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง 

2. แสดงข้ันตอนการแยกตัว

ประกอบของพหุนามโดยใช

สมบัติการแจกแจงได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร

ดานเจตคติ  

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูนําเขาสูบทเรียนดวยการสนทนาซักถามเก่ียวกับสมบัติการแจกแจง ดังนี้ 

    - ถานักเรียนตองการทราบวาการแยกตัวประกอบของพหุนามนั้นถูกตองหรือไม นักเรียนมี

วิธีการอยางไร (ตรวจสอบคําตอบโดยการหาผลคูณของพหุนาม) 

    - นักเรียนคิดวาในการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีมีหลายพจน นอกจากใชสมบัติการแจกแจง

แลว เรายังสามารถใชสมบัติอ่ืนไดอีกหรือไม อยางไร (สามารถใชสมบัติอ่ืนได เชน สมบัติการสลับท่ี 

สมบัติการเปลี่ยนหมู) 

3. ครูยกตัวอยางการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีมีหลายพจน ใหนักเรียนพิจารณา โดยใชการ

ถาม-ตอบประกอบการอธิบายตัวอยาง ดังนี้ 

 ตัวอยาง  1) 2x + 2y   [2(x + y)] 

          2) 7xy – 14yz   [7y(x – 2z)] 

           3)  x3 – x7   [x3(1 – x4)] 

           4) x2y + xy2   [xy(x + y)] 

           5) -4xy + 16y   [-4y(x – 4)] 

 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 2 เรื่อง การแยกตัว 

ประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 2 เรื่อง การแยกตัว 

ประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติ 

การแจกแจง (2) 

 



628 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

ข้ันสอน  

1. นักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 2  ขอ 1 ระบุวาใหนักเรียนใชความสามารถของตนเอง โดย

คอยๆทําความเขาใจทีละข้ันตอน โดยมีครูคอยใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม 

ตามสถานการณในชั้นเรียน 

2. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยใบงานท่ี 1 ขอ 1 โดยสุมนักเรียนตอบคําถาม โดยครูคอยให

คําแนะนําเพ่ิมเติม 

3. ครูยกตัวอยางการแยกตัวประกอบพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงเพ่ิมเติม ดังนี้ 

 ตัวอยาง  จงแยกตัวประกอบพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง  

      1) 14x2y3 – 21x3y2   = 7 x2y2 (2y – 3y) ( มี 7 x2y2 เปนตัวประกอบรวม) 

      2) a(b + 3c) – 2c(b + 3c) = (a – 2c)(b + 3c) ( มี b + 3c เปนตัวประกอบรวม) 

      3) 3x3 – 3yx – 2x2 – 2y = 3x3 – 2x2 – 3yx– 2y 

           = x2(3x – 2) – y(3x– 2)  ( มี 3x – 2 เปนตัวประกอบรวม) 

           = (x2 – y)(3x – 2) 

4. นักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 2 ขอ 2 – 4 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํา กําหนดเวลาใหนักเรียน 

25 – 30 นาที  

5. ครูและนักเรียนรวมกันเฉลยโดยใชการถามตอบรายบุคคล โดยมีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2)  เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 - ครูและนักเรียนรวมกันอภิปราย ข้ันตอนการพิจารณาวาจะแยกตัวประกอบของพหุนามได

อยางไร 

(การเขียนพหุนามท่ีกําหนดใหในรูปการคูณของพหุนามตั้งแตสองพหุนามข้ึนไป เปนตัวอยางของ

การแยกตัวประกอบ 

   - จากสมบัติการแจกแจง a, b, c  เปนจํานวนเต็มใด ๆ แตวาเราสามารถใชสมบัติการแจกแจง 

ในกรณีท่ี a, b, c เปนพหุนามไดดวย และจะเรียก a วา ตัวประกอบรวมของ ab และ ac  หรือ 

ตัวประกอบรวมของ ba และ ca 

   - สรุปข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง ดังนี้ 

 1) แยกตัวประกอบของแตละพจน 

 2) หาตัวประกอบรวมของแตละพจน 

 3) ดึงตัวประกอบรวมแตละพจนมาไวหนาวงเล็บ) 

2. ใหนักเรียนประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันดวยการทําใบงานดวยตนเอง 
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การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนาม

โดยใชสมบัติการแจก

แจง 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

2 

แบบบันทึกการ

ตรวจ 

ใบงานท่ี 2 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-4 ไดบางสวนไม

ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-4 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-4  ครบถวนถูกตอง

บางสวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-4  ครบถวนถูกตอง 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏบิัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

2. แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ

พหุนามโดยใชสมบัติ

การแจกแจงได 

 

3. ซ่ือสัตยสุจริต ตรวจ 

ใบงานท่ี 

2 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1  ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบ

ท้ังหมด 

ระดับ 2  ทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3  ทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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จุดประสงค  นักเรียนสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงได 

1. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงเปนการดึงตัวรวมโดยคาคงท่ีของพหุนามนั้น 

โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวม 

แตละพจนมาไว 

หนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบรวม 

1. 10m + 5 5(2m) + 5(1)    5      2m + 1     .    

2. 12 + 6a              

3. 18m + 27n              

4. 36a – 24bc              

5.18m + 27n              

6. 32a – 24b + 8              

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวมแต

ละพจนมาไวหนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบ

รวม 

1. 6m + 12mn = 6m(1) + 6m(2n)                              

ดังนั้น 6m + 12mn =        

2. a3 – 3a2 – 9a          

         

          

                        

         

          

3. 12m + 18mn – 36m2          

         

         

                         

         

          

ใบงานท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวมแต

ละพจนมาไวหนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบ

รวม 

4. 21ab – 7a + 35a2           

         

            

                        

         

          

5. 18pr2 – 30pr – 24p2r           

         

            

                        

         

          

6. 16 – 4m – 8n           

         

         

            

                        

         

          

 

3. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย 
แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 
ตัวประกอบรวม 

1. m(m – 3) + 5(m – 3)       

       

  

   

          

2. a2(m + 2) – 6(m + 2)       

       

  

   

          



634 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

โจทย 
แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 
ตัวประกอบรวม 

3. (x + y)z + (x + y)s       

       

  

   

          

4. (m – 5)a + 3(m – 5)       

       

  

   

          

5. (3m + n)2 – (3m + n)x       

       

  

   

          

6. mn + pm – ns – ps       

      

      

       

  

   

          

 

4. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย จัดหมู ดึงตัวประกอบรวม 
แยกตัวประกอบของ 

พหุนาม 

1. ab + 7b + 2a + 14    

   

    

   

   

    

   

   

    

2. 3mp + 3np + 2m + 2n     

   

    

   

   

    

   

   

    

3. ac + bc – a – b   

 
   

   

    

   

   

    

   

   

    



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 635 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรงุ) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

โจทย จัดหมู ดึงตัวประกอบรวม 
แยกตัวประกอบของ 

พหุนาม 

4. 18m2 + 12 + 2m + 3m3  

 
   

   

    

   

   

    

   

   

    

5. 5m + xm + 5n + xn  

 
   

   

    

   

   

    

   

   

    

6. 3mx + 4x – 4y – 3my  
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จุดประสงค  นักเรียนสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงได 

1. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจงเปนการดึงตัวรวมโดยคาคงท่ีของพหุนามนั้น 

โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวม 

แตละพจนมาไว 

หนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบรวม 

1. 10m + 5 5(2m) + 5(1)    5  2m + 1   5(2m + 1)  

2. 12 + 6a 6(2) + 6(a)    6  2 + a   6(2 + a)  

3. 18m + 27n 9(2m) + 9(3n)    9  2m + 3n  9(2m + 3n)  

4. 36a – 24bc 12(3a) – 12(2bc)   12  3a – 2bc  12(3a – 2bc)  

5.18m + 27n 9(2m) + 9(3n)    9  2m + 3n  9(2m + 3n)  

6. 32a – 24b + 8 8(4a) – 8(3b) + 8(1)   8  (4a – 3b + 1)  8(4a – 3b + 1)  
 

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวม 

แตละพจนมาไว 

หนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบรวม 

1. 6m + 12mn = 6m(1) + 6m(2n)   6m  1+2n 

  

6m(1 + 2n)  

ดังนั้น 6m + 12mn = 6m(1 + 2n)       

2. a3 - 3a2 - 9a = a(a)(a) - 3(a)(a) – 3(3a) 

= a[(a)(a) – (3)(a) – (3)(3)]

    

 a  a3 – 3a – 9

  

a(a2 – 3a – 9)  

ดังนั้น a3 - 3a2 - 9a = a(a2 – 3a – 9)       

เฉลยใบงานท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 637 

โจทย 

ข้ันท่ี 1 
ข้ันท่ี 2 

พจนท่ีเหลือ 

ข้ันท่ี 3 

ดึงตัวประกอบรวม 

แตละพจนมาไว 

หนาวงเล็บ 

แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 

ตัวประกอบรวม 

3. 12m + 18mn - 36m2 = (2)(3)(m)[2 + (3)(n) –  

(2)(3)(m)]  

    

 6m  2 + 3n – 6m

  

6m(2 + 3n – 6m ) 

ดังนั้น 12m + 18mn - 36m2 = 6m(2 + 3n – 6m )     

4. 21ab - 7a + 35a2 = (7)(a)[(3)(b) – (7)(a) +  

(5)(7)(a)(a)   

 7a  3b – 1 + 5a

  

7a(3b – 1 + 5a) 

ดังนั้น 21ab - 7a + 35a2 = 7a(3b – 1 + 5a)     

5. 18pr2 - 30pr - 24p2r = [(2)(3)(3)(p)(r)(r)] –  

[(2)(3)(5)(p)(r)] –  

[(2)(2)(2)(3)(p)(p)(r)]  

= (6pr)(3r – 5 – 4p)  

= 6pr(-4p + 3r – 5)  

 6pr  -4p + 3r – 5

  

6pr(-4p + 3r – 5) 

ดังนั้น 18pr2 - 30pr - 24p2r = 6pr(-4p + 3r – 5)      

6. 16 - 4m - 8n = [(2)(2)(2)(2)] –  

[(2)(2)(m)] – [(2)(2)(2)(n)] 

= (2)(2)[(2)(2) – (m) –  

(2)(n)]    

 4  4 –m – 2n

  

4(4 –m – 2n)  

ดังนั้น 16 - 4m - 8n = 4(4 –m – 2n) 

 

3. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย 
แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 
ตัวประกอบรวม 

1. m(m - 3) + 5(m - 3) = m(m – 3) + 5(m – 3)    

= (m – 3)(m + 5)    

(m – 3)   

ดังนั้น m(m - 3) + 5(m - 3) = (m – 3)(m + 5)    
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โจทย 
แยกตัวประกอบ 

ของแตละพจน 
ตัวประกอบรวม 

2. a2(m + 2) - 6(m + 2) = a2(m + 2) – 6(m + 2)    

= (m + 2)(a2 – 6)    

(m + 2)   

ดังนั้น a2(m + 2) - 6(m + 2) = (m + 2)(a2 – 6)     

3. (x + y)z + (x + y)s = (x + y)(z) + (x + y)(s)    

= (x + y)(z + s)     

 (x + y)   

ดังนั้น a2(m + 2) - 6(m + 2 = (x + y)(z + s)    

4. (m – 5)a + 3(m – 5) = (m – 5)(a) + 3(m – 5)    

= (m – 5)(a + 3)    

(m – 5)   

ดังนั้น m - 5)a + 3(m - 5) = (m – 5)(a + 3)     

5. (3m + n)2 – (3m + n)x = (3m + n)(3m + n) – (3m + n)(x)  

= (3m + n)[(3m + n) – x]   

= (3m + n)(3m + n – x)   

(3m + n)  

ดังนั้น 3m + n)2 – 3(m + n)x = (3m + n)(3m + n – x)    

6. mn + pm – ns – ps = [(m)(n) + (m)(p)] – [(n)(s) + (p)(s)]  

= m(n + p) – s(n + p)    

= (n + p)(m – s)    

(n + p)   

ดังนั้น mn + pm – ns – ps = (n + p)(m – s)     

4. จงแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 

โจทย จัดหมู ดึงตัวประกอบรวม 
แยกตัวประกอบของ 

พหุนาม 

1. ab + 7b + 2a + 14 (ab +  7b) +   

(2a +   14)  

b(a + 7) + 2(a + 7) (a + 7)(b + 2) 

2. 3mp + 3np + 2m + 2n  (3mp + 3np) +  

(2m + 2n)  

3p (m + n) +  2(m + n) (m + n)(3p + 2) 

3. ac + bc – a – b  (ac + bc) + (–a – b) . c(a + b) – (a + b)    . (a + b)(c – 1) 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 639 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรงุ) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

โจทย จัดหมู ดึงตัวประกอบรวม 
แยกตัวประกอบของ 

พหุนาม 

4. 18m2 + 12 + 2m + 3m3  

 

(18m2 + 3m3) +  

(12 + 2m)  

3m2(6 + m) + 2(6 + m) (6 + m)(3m2 + 2) 

5. 5m + xm + 5n + xn  

 

(5m + 5n) +   

(xm + xn)  

5(m + n) + x(m + n) (m + n)(5 + x) 

6. 3mx + 4x – 4y – 3my  

 

(3mx – 3my) +      . 

(4x – 4y)  

3m(x – y) + 4(x – y)  (x – y)(3m + 4) 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



640 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 2 การแยกตัวประกอบของพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว
ประกอบของพหุ

นามโดยใชสมบัติ
การแจกแจง 

 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ

พหุนามโดยใชสมบตัิ

การแจกแจงได 
ซ่ือสัตยสุจริต 

การแกปญหาทาง
คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              

19              

20              
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 641 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ     

พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

อธิบายการแยกตัวประกอบของ

พหุนามในรูป ax2 + bx + c 

เม่ือ c = 0 ไดอยางถูกตอง  

ดานทักษะและกระบวนการ 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนเก่ียวกับสัมประสิทธิ์ ตัวแปร และดีกรีของพหุนาม โดยใชโปรแกรมนําเสนอ (Microsoft 

PowerPoint) เรื่อง “ทบทวนเก่ียวกับสัมประสิทธิ์ ตัวแปรและดีกรีของพหุนาม” พรอมสุมถาม

นักเรียน  

 
 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. โปรแกรมนําเสนอ (Microsoft 

PowerPoint) เรื่อง “ทบทวน

เก่ียวกับสัมประสิทธิ์ ตัวแปร

และดีกรีของพหุนาม” 

2. ใบงานท่ี 3 เรื่อง การแยกตัว

ประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง การแยกตัว

ประกอบของพหุนามดีกรีสองตัว

แปรเดียว (1) 



642 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
ข้ันสอน  

1. ครูใหนักเรียนสังเกตตัวอยางพหุนามบนโปรมแกรมนําเสนอ (PowerPoint) และตอบคําถาม

ดังนี้ 

   - พหนุามท่ียกตัวอยางท้ังหมดเปนพหนุามดีกรีอะไร (ดีกรี 2) 

   - พหุนามท่ียกตัวอยางท้ังหมดมีตัวแปรก่ีตัว (1 ตัวแปร หรือ ตัวแปรเดียว) 

   - ถาพหุนามดีกรีสองท่ีกําหนดใหมีตัวแปร x  

  โดยท่ี  a เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรท่ียกกําลังสอง และ a ≠ 0 

   b เปนสัมประสิทธิ์ของตัวแปรท่ียกกําลังหนึ่ง  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 643 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

    c เปนคาคงตัว  

 สามารถเขียนเปนพหุนามไดอยางไร (ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนคาคงตัวท่ี a ≠ 0 และ  

x เปนตัวแปร) ซ่ึงเรียกวา พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

2. ครูแจกใบงานท่ี 3 ใหนักเรียนศึกษาและทําเก่ียวกับการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c = 0 โดยครูคอยใหคําแนะนําตามสถานการณ

ในชั้นเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมถามคําตอบนักเรียนหลังทําใบงานท่ี 3 เสร็จพรอมแนวคิดในการตอบ โดยครูและนักเรียน

รวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง 

ความซ่ือสัตยสุจริต  

2. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวเขียนอยูในรูปใด (ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนคาคงตัวท่ี       

a ≠ 0 และ x เปนตัวแปร) 

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม 

และ c =  0 โดยใชวิธีใด (ใชการดึงตัวประกอบรวมท่ีมากท่ีสุดของพหุนามออก นั่นคือ สมบัติ 

การแจกแจง) 



644 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามใน

รูป ax2 + bx + c เม่ือ   

c = 0 ไดอยางถูกตอง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 ตอบคําถามขอ 1 ถูกตอง 

ระดับ 2 ตอบคําถามขอ 2-3 ครบถวนและถูกตอง

บางสวน 

ระดับ 3 ตอบคําถามขอ 2-3 ถูกตองแตไม

ครบถวน 

ระดับ 4 ตอบคําถามขอ 2-3 ถูกตองครบถวน

สมบูรณ 

2. ความสามารถในการ

สื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 3 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณทางคณิตศาสตรถูกตอง

สมบูรณ 1–3 ชอง 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณของทางคณิตศาสตร

ถูกตองสมบูรณ 4–7 ชอง 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณของทางคณิตศาสตร

ถูกตองสมบูรณ 8–11 ชอง 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณของทางคณิตศาสตร

ถูกตองสมบูรณ 12–15 ชอง 

3. ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 645 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



646 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ใบงานท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค  อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรปู ax2 + bx + c เม่ือ c = 0 ไดอยางถูกตอง     

คําช้ีแจง จงเติมคําตอบในชองวางใหถูกตองสมบูรณ 

1. ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c = 0               

สามารถเขียนพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวอยูในรูป        

2. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c = 0 

ชอ พหุนาม ตัวประกอบรวม แยกตัวประกอบของพหุนาม 

2.1 x2 – 5x x x(x – 5) 

2.2 –2y2 + y y  

2.3 –5x2 – 10x –5x  

2.4 3m2 – 6m   

2.5 12y2 – 3y     

2.6 15t2 – 20t 5t 5t(3t – 4) 

2.7 –12n2 + 9n   

2.8 35p2 – 14p   

2.9 –22x2 – 33x   

2.10 –27y2 + 18y   

 

3. จากขอ 2 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรสีองในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ    

c = 0 สามารถใชสมบัติใดในการแยกตัวประกอบ 

ตอบ             

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 647 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 



648 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 3 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรปู ax2 + bx + c เม่ือ c = 0 ไดอยางถูกตอง     

 แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงเติมคําตอบในชองวางใหถูกตองสมบูรณ 

1. ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c = 0               

สามารถเขียนพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวอยูในรูป  ax2 + bx     

2. การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c = 0 

ชอ พหุนาม ตัวประกอบรวม แยกตัวประกอบของพหุนาม 

2.1 x2 – 5x x x(x – 5) 

2.2 –2y2 + y y y(–2y + 1) 

2.3 –5x2 – 10x –5x –5x(x +2) 

2.4 3m2 – 6m 3m 3m(m – 2) 

2.5 12y2 – 3y 3y 3y(4y – 1) 

2.6 15t2 – 20t 5t 5t(3t – 4) 

2.7 –12n2 + 9n 3n 3n(–4n + 3) 

2.8 35p2 – 14p 7p 7p(5p – 2)  

2.9 –22x2 – 33x  –11x –11x(x – 3)  

2.10 –27y2 + 18y 9y 9y(–3y + 2)  

 

3. จากขอ 2 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรสีองในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ    

c = 0 สามารถใชสมบัติใดในการแยกตัวประกอบ 

ตอบ ใชการดึงตัวรวมท่ีมากท่ีสุดของพหุนามออก นั่นคือสมบัติการแจกแจง     

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 649 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 3 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามในรูป 

ax2 + bx + c 

เม่ือ c = 0 ไดอยางถูกตอง 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 
ซ่ือสัตยสุจริต 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

 



650 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ     

พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามในรูป  ax2 + bx 

+ c เม่ือ a = 1  b และ c เปน

จํานวนเต็ม และ c ≠ 0 ได

อยางถูกตอง  

ดานทักษะและกระบวนการ 

- 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนรูปท่ัวไปของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว โดยครูสุมใหนักเรียนออกมาเขียนรูปท่ัวไป

ของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวบนกระดาน (ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนคาคงตัว โดยท่ี 

a ≠ 0 และ x เปนตัวแปร) ซ่ึงครูเปนผูตรวจสอบพรอมอธิบายและแกไขใหถูกตอง 

3. ทบทวนการหาผลคูณของพหุนาม โดยครูเขียนโจทยบนกระดานแลวสุมนักเรียนออกมาแสดง

วิธีหาผลลัพธ แลวครูและนักเรียนรวมกันตรวจสอบความถูกตอง 

     (x + 5)(x + 2) = (x + 5)x + (x + 5)2 

                        = x2 + 5x + 2x + (5)(2) 

                        = x2 + (5 + 2)x + (5)(2) 

                        = x2 + 7x + 10 

 จะได  x2 + 7x + 10 = (x + 5)(x + 2) 

ข้ันสอน  

1. ครูอธิบายวาจากขางตน จะเห็นวา  

 (x + 5)(x + 2) = x2 + 7x + 10 ดังนั้นแยกตัวประกอบของ x2 + 7x + 10 ไดดังนี้ 

 x2 + 7x + 10 = (x + 5)(x + 2) 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 4 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (2)  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 4 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (2)  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 651 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

2. ครูใหนักเรียนสังเกตการหาผลคูณของ (x + 5)(x + 2) แบบยอนกลับ จะไดข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบพหุนามของ x2 + 7x + 10 พรอมครูแสดงข้ันตอนยอนกลับใหนักเรียนดูบนกระดาน 

 x2 + 7x + 10 = x2 + (5 + 2)x + (5)(2)  

   = x2 + (5x + 2x) + (5)(2) 

   = [x2 + 5x] + [2x + (5)(2)] 

   = (x + 5)x + (x + 5)2 

   = (x + 5)(x + 2) 

3. ถามชวนคิดใหนักเรียนสังเกตและตอบคําถาม ดังนี้      

 - พหุนามท่ีกําหนด a, b, c มีคาเทาไร (a = 1, b = 7, c = 10) 

 - จํานวนสองจํานวนใดท่ีคูณกันไดเทากับ c และบวกกันไดเทากับ b (5 กับ 2) 

4. ครูแจกใบงานท่ี 4 ใหนักเรียนศึกษาและทําเก่ียวกับการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1,  b และ c เปนจํานวนเต็ม และ c ≠ 0 โดยครูเปนผูใหคําแนะนํา

ตามสถานการณในหองเรียน 

ข้ันสรุป 

1. ครูสุมถามคําตอบนักเรียนหลังทําใบงานท่ี 4 เสร็จพรอมแนวคิดในการตอบ โดยครูและนักเรียน

รวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง 

ความซ่ือสัตยสุจริต  

 



652 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 ไดอยางไร [ax2 + bx + c = (x + m)(x + n) เ ม่ือ m และ n เปนจํานวนเต็ม  

ซ่ึง mn = c และ m + n = b] 

 - ถาหาจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b ไมได จะสามารถแยกตัวประกอบ

ของพหุนามไดหรือไม (ถาไมมีจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b ไดแลว 

จะไมสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามได)  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 653 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามในรูป  

ax2 + bx + c เม่ือ a = 1  

b และ c เปนจํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 ไดอยางถูกตอง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

รายการกิจกรรม 

- ขอความท่ีเติมในกิจกรรมท่ี 1 ครบถวน  

- ขอความท่ีเติมในกิจกรรมท่ี 1 ถูกตอง 

- ขอความท่ีเติมในกิจกรรมท่ี 2 ครบถวน 

- ขอความท่ีเติมในกิจกรรมท่ี 2 ถูกตอง 

ระดับ 1 ปฏิบัติกิจกรรมได 1 รายการ 

ระดับ 2 ปฏิบัติกิจกรรมได 2  รายการ 

ระดับ 3 ปฏิบัติกิจกรรมได 3 รายการ 

ระดับ 4 ปฏิบัติกิจกรรมได 4 รายการ 

2. ความสามารถในการ

สื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 4 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามในกิจกรรมท่ี 1 ขอท่ี 1 ถูกตองสมบูรณ  

1 ขอ 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามในกิจกรรมท่ี 1 ขอท่ี 1 ถูกตองสมบูรณ  

2 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามในกิจกรรมท่ี 1 ขอท่ี 1 ถูกตองสมบูรณ  

3-4 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามในกิจกรรมท่ี 1 ขอท่ี 1 ถูกตองสมบูรณ  

5-6 ขอ 

3. ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  



654 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 655 

ใบงานท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 ไดอยางถูกตอง  

 

กิจกรรมท่ี 1 

1. จงเติมคําตอบในชองวางใหถูกตองสมบูรณ 

ขอ พหุนาม a b c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีคูณกันไดเทากับ 

c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีบวกกันไดเทากับ 

b 

แยกตัวประกอบของ

พหุนาม 

1.1 x2 + 9x + 14 1 9 14 (2)(7) = 14 2 + 7 = 9 (x + 2)(x + 7) 

นั่นคือ x2 + 9x + 14 = (x + 2)(x + 7) 

1.2 y2 + 15y + 14       

นั่นคือ            

1.3 x2 – 9x + 20  1 –9 20 (–5)(–4) = 20 (–5) + (–4) = –9 [x +(–5)][x + (–4)] 

= (x – 5)(x – 4) 

นั่นคือ            

1.4 x2 + 7x – 18   

 

     

นั่นคือ            

  



656 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ขอ พหุนาม a b c จํานวนสองจํานวน 

ท่ีคูณกันไดเทากับ 

c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีบวกกันไดเทากับ 

b 

แยกตัวประกอบ

ของพหุนาม 

1.5 x2 – 4x – 21   

 

     

นั่นคือ            

1.6 x2 – 16  

 

     

นั่นคือ            

1.7 ax2 + bx + c 

เม่ือ a = 1, b 

และ c เปน

จํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 

 

 

   m + n = b 

เม่ือ m และ n  

เปนจํานวนเต็ม 

 

 

 

นั่นคือ            

 

2. จงอธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม และ  

c ≠ 0 ไดอยางไร โดยสังเกตจากขอ 1 

ตอบ              

              

              

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 657 

กิจกรรมท่ี 2  

1. จงหาจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b โดยท่ี b และ c มีคาตามท่ีกําหนดให 

ขอ b c หาไดหรือไม m n mn = c m + n = b 

1 8 15      

2 8 20      

3 5 -6      

4 8 12      

5 18 24      

6 13 30      

7 -22 21      

8 90 30      

9 32 60      

10 22 -120      

 

2. จากตารางพิจารณาวาถาสามารถหาจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b จะสามารถ

แยกตัวประกอบของพหุนามไดอยางไร 

ตอบ              

              

  

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 



658 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 4 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 ไดอยางถูกตอง  
 

กิจกรรมท่ี 1 

1. จงเติมคําตอบในชองวางใหถูกตองสมบูรณ 

ขอ พหุนาม a b c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีคูณกันไดเทากับ 

c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีบวกกันไดเทากับ 

b 

แยกตัวประกอบของ

พหุนาม 

1.1 x2 + 9x + 14 1 9 14 (2)(7) = 14 2 + 7 = 9 (x + 2)(x + 7) 

นั่นคือ x2 + 9x + 14 = (x + 2)(x + 7) 

1.2 y2 + 15y + 14 1 15 14 (1)(14) = 14 1 + 14 = 15 (y + 1)(y + 14) 

นั่นคือ  y2 + 15y + 14 = (y + 1)(y + 14)      

1.3 x2 – 9x + 20  1 –9 20 (–5)( –4) = 20 (–5) + (–4) = -9 [x +(–5)][x + (–4)] 

= (x – 5)(x – 4) 

นั่นคือ  x2 – 9x + 20  = (x – 5)(x – 4)       

1.4 x2 + 7x – 18  1 7 –18 (–2)(9) = –18 (–2) + 9 = 7 [x +(–2)][x + 9] 

= (x – 2)(x + 9)  

นั่นคือ  x2 + 7x – 18 = (x – 2)(x + 9)        

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 659 

ขอ พหุนาม a b c จํานวนสองจํานวน 

ท่ีคูณกันไดเทากับ 

c 

จํานวนสองจํานวน 

ท่ีบวกกันไดเทากับ 

b 

แยกตัวประกอบ

ของพหุนาม 

1.5 x2 – 4x – 21 

 

1 –4 –21 (–7)(3) (–7) + 3 = 4 [x + (–7)] (x + 3) 

= (x – 7)(x + 3) 

นั่นคือ  x2 – 4x – 21 = (x – 7) (x + 3)       

1.6 x2 – 16 1 

 

0 –16 (–4)(4) = –16 (–4) + 4 = 0 [x + (–4)](x + 4) 

= (x – 4)(x + 4) 

นั่นคือ  x2 – 16 = (x – 4)(x + 4)         

1.7 ax2 + bx + c 

เม่ือ a = 1, b 

และ c เปน

จํานวนเต็ม 

และ c ≠ 0 

a 

 

b c mn = c m + n = b 

เม่ือ m และ n  

เปนจํานวนเต็ม 

(x + m)(x + n) 

นั่นคือ  ax2 + bx + c = (x + m)(x + n) เม่ือ m และ n เปนจํานวนเต็ม   

 

2. จงอธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม และ  

c ≠ 0 ไดอยางไร โดยสังเกตจากขอ 1 

ตอบ   1. หาจํานวนเต็มสองจํานวนท่ีคูณกันไดเทากับ c (กําหนดเปน m, n จะได mn = c)  

   2. จํานวนเต็มสองจํานวนใน 1) ตองบวกกันไดเทากับ b [(m + n) = b]   

  3. สามารถแยกตัวประกอบไดเปน  (x + m)(x + n)      

  



660 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

   กิจกรรมท่ี 2  

1. จงหาจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b โดยท่ี b และ c มีคาตามท่ีกําหนดให 

ขอ b c หาไดหรือไม m n mn = c m + n = b 

1 8 15  3 5 (3)(5) = 15 3 + 5 = 8 

2 8 20      

3 5 -6  -1 6 (-1)(6) = -6 (-1) + 6 = 5 

4 8 12  2 6 (2)(6) = 12 2 + 6 = 8 

5 18 24      

6 13 30  10 3 (10)(3) = 30 10 + 3 = 13 

7 -22 21  -1 -21 (-1)(-21) = 21 (-1) + (-21) = -22 

8 90 30      

9 32 60  30 2 (30)(2) = 60 30 + 2 = 32 

10 22 -120      

 

2. จากตารางพิจารณาวาถาสามารถหาจํานวนเต็ม m และ n ท่ีทําให mn = c และ m + n = b จะสามารถ

แยกตัวประกอบของพหุนามไดอยางไร 

ตอบ  ax2 + bx + c = (x + m)(x + n)       

              

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 661 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 4 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (2) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามใน

รูป ax2 + bx + c เม่ือ  

a = 1  b และ c เปน

จํานวนเต็ม และ c ≠ 0 

ไดอยางถูกตอง 

ความสามารถใน

การสื่อสาร 
ซ่ือสัตยสุจริต 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              

19              

20              

 



662 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ     

พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามในรูป          

ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c 

เปนจํานวนเต็ม และ  

 a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0  ได

อยางถูกตอง  

2. แสดงข้ันตอนการแยก     

ตัวประกอบของพหุนามในรูป 

ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c 

เปนจํานวนเต็ม และ a ≠ 0, 

a ≠ 1, c ≠ 0 ใชในการ

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a = 1, b และ c เปน   

จํานวนเต็ม และ c ≠ 0 โดยครูเขียนพหุนามบนกระดานแลวสุมนักเรียนมาเขียนตอบการแยก         

ตัวประกอบของพหุนาม ซ่ึงครูและนักเรียนเปนผูตรวจสอบและแกไขใหถูกตอง 

 1. x2 + 11x + 18 =      (x + 2)(x + 9) 

 2. x2 – 20x – 21 =      (x – 21)(x + 1)  

 3. m2 – 22m + 121 =     (m – 11)(x – 11)   

3. ครูถามนักเรียนวาใชหลักการใดในการแยกตัวประกอบ [ax2 + bx + c = (x + m)(x + n) เม่ือ 

m และ n เปนจํานวนเต็ม ซ่ึง mn = c และ m + n = b]  

ข้ันสอน  

1. ครูเขียนพหุนาม 6x2 – 7x – 3 บนกระดานและถามนักเรียนวา 

 - พหุนามท่ีกําหนดใหมีก่ีพจน (3 พจน) 

 - พหุนามท่ีกําหนดมีพจนใดเปนพจนหนา (6x2) 

 - พหุนามท่ีกําหนดมีพจนใดเปนพจนกลาง (–7x) 

 - พหุนามท่ีกําหนดมีพจนใดเปนพจนหลัง (–3) 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (3)  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (3)  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 663 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

แกปญหาทางคณิตศาสตร

ได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

 - ดังนั้น ax2 + bx + c พจนหนา พจนกลางและพจนหลังคืออะไร (พจนหนา คือ ax2, พจนกลาง 

คือ bx, พจนหลัง คือ c) 

2. ครูเขียน (2x – 3)(3x + 1) บนกระดานและสุมนักเรียนมาแสดงวิธีหาผลคูณบนกระดาน โดย

ครูและนักเรียนรวมกันตรวจสอบและแกไขใหถูกตอง 

  (2x – 3)(3x + 1)  = (2x – 3)(3x) + (2x – 3)(1) 

    = (6x2 – 9x) + (2x – 3)(1) 

    = 6x2 + (–9x + 2x) – 3 

    = 6x2 – 7x – 3 

3. ครเูขียนแผนภาพการหาพจนหนา พจนกลาง และพจนหลังของพหุนามใหนักเรียนสังเกต ดังนี้ 

              2x 

             –9x  

              

     (2x – 3)(3x + 1)  

                   –3     

           6x2   

 

 

 

+ (–9x) + 2x = –7x 



664 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 และครูอธิบายวาจากแผนภาพ 

 - พจนหนาของพหุนามในวงเล็บแรกคูณกับพจนหนาของพหุนามในวงเล็บหลัง ไดพจนหนาของ

พหุนามท่ีเปนผลคูณ นั่นคือ (2x)(3x) = 6x2   

 - พจนหลังของพหุนามในวงเล็บแรกคูณกับพจนหลังของพหุนามในวงเล็บหลัง ไดพจนหลังของ

พหุนามท่ีเปนผลคูณ นั่นคือ (–3)(1) = –3  

 - ผลคูณระหวางพจนหนาของพหุนามในวงเล็บแรกกับพจนหลังของพหุนามในวงเล็บหลัง บวกกับ

ผลคูณของพจนหลังของพหุนามในวงเล็บแรกกับพจนหนาของพหุนามในวงเล็บหลัง ไดพจนกลาง

ของพหุนามท่ีเปนผลคูณ นั่นคือ (2x)(1) + (–3)(3x) = 2x + (–9x) = –7x  

4. ครูแจกใบงานท่ี 5 ใหนักเรียนศึกษาและทํา เพ่ือหาวิธีการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป   

ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0  โดยครูเปนผูแนะ

แนวทางตามสถานการณในชั้นเรียน 

5. ครูและนักเรียนรวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนกัเรียนทําแบบประเมิน

ตนเอง เรื่อง ความซ่ือสัตยสุจริต 

6. ครูใหนักเรียนสังเกตพหุนามจากใบงานท่ี 5 และอธิบายนักเรียนดังนี้ 

 - จากขอ 1. 5x2 + 14x – 3 จะได c = –3 ดังนั้น สองจํานวนท่ีคูณกันไดจํานวนลบ คือ จํานวน

เต็มลบกับจํานวนเต็มบวก จึงไดพจนหลังของสองวงเล็บเปนจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มบวก 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) เวลา 1 ช่ัวโมง 
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 - จากขอ 2. 2x2 + 11x + 5 จะได c เทากับ 5 ดังนั้นสองจํานวนท่ีคูณกันไดจํานวนเต็มบวก 

คือจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มลบ หรือจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก เม่ือพิจารณา  

b = 11 เปนจํานวนเต็มบวก ดังนั้นสองพจนหลังของสองวงเล็บควรเปนจํานวนเต็มบวกกับ

จํานวนเต็มบวก เนื่องจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกเทากับจํานวนเต็มบวก 

 - จากขอ 3. 2x2 – 16x + 5 จะได c เทากับ 5 ดังนั้นสองจํานวนท่ีคูณกันไดจํานวนเต็มบวก คือ

จํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มลบ หรือจํานวนเต็มบวกกับจํานวนเต็มบวก เม่ือพิจารณา b = –16 

เปนจํานวนเต็มลบ ดังนั้นสองพจนหลังของสองวงเล็บควรเปนจํานวนเต็มลบกับจํานวนเต็มลบ 

เนื่องจากผลบวกของจํานวนเต็มลบเทากับจํานวนเต็มลบ 

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวาสามารถแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีอยูในรูป ax2 + bx + c 

เม่ือ a = 1, b และ c เปนจํานวนเต็ม และ c ≠ 0 ไดอยางไร  

 (1. หาพหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนาแลวเขียนสองพจนหนาของพหุนาม

ในวงเล็บสองวงเล็บ  

 2. หาจํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลังแลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของ   

พหุนามในแตละวงเล็บใหครบทุกกรณี 

 3. นําผลท่ีไดมาหาพจนกลางทีละกรณีจนกวาจะไดเทากับพจนกลางแลวกรณีนั้นจะเปน 

ตัวประกอบของพหุนาม) 
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การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนาม

ในรูป ax2 + bx + c 

เม่ือ a, b, c เปน

จํานวนเต็ม และ      

a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 

ไดอยางถูกตอง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 ไมตอบคําถามขอ 4 

ระดับ 2 ตอบคําถามขอ 4 ไมถูกตอง 

ระดับ 3 ตอบคําถามขอ 4 ถูกตองแตไมครบถวน 

ระดับ 4 ตอบคําถามขอ 4 ถูกตองครบถวนสมบูรณ 

2. แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ

พหุนามในรูป ax2 + 

bx + c เม่ือ a, b, c 

เปนจํานวนเต็ม และ 

a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 

ใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานครบถวน 1-2 ขอ 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-3 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-3 ครบถวนและ

ถูกตองเปนบางสวน 

- เติมขอความลงในใบงานขอท่ี 1-3 ครบถวนและ

ถูกตองทุกขอ 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

3. การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

4. ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 5 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ 

พหุนามไมถูกตองสมบูรณ 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ 

พหุนามถูกตองสมบูรณ 1 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ 

พหุนามถูกตองสมบูรณ 2 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ 

พหุนามถูกตองสมบูรณ 3 ขอ 

5. ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 
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บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 
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ใบงานท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 ไดอยางถูกตอง  

 2. แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 ใชในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงเติมขอความในชองวางใหถูกตอง 

1. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 5x2 + 14x – 3  

 1) พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      5x  กับ     

      เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   5x  )(    )  

 2) จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –3  กับ  1   

   หรือ     กับ     

     แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (5x      –    3)( x      + 1)  3. (5x     –    1)( x      + 3) 

2. (   )(    )   4. (   )(    ) 

 3) นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 5x2 + 14x – 3 

  –3x 

1)  (5x      –    3)( x      + 1) ไดพจนกลางเปน (–3x) + 5x = 2x   

 5x 

    

2)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

     

    

3)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน     
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4)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

     

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 5x2 + 14x – 3 =       

 

2. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 + 11x + 5  

 1) พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      2x  กับ     

     เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   2x  )(    )  

 2) จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –5  กับ  –1   

   หรือ     กับ     

     แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (2x    –    5)( x     – 1)  3. (2x     –    1)( x      –       5) 

2. (   )(    )   4. (   )(    ) 

 3) นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 2x2 + 11x + 5 

  –5x 

1)  (2x      –    5)( x      – 1) ไดพจนกลางเปน (–5x) + (–2x) = –7x   

 –2x 

    

2)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

     

    

3)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน     

    

   

4)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

 

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 + 11x + 5 =       
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3. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 – 16x + 5 

 1) พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      3x  กับ     

     เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   3x  )(    )  

 2) จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –5  กับ  –1   

   หรือ     กับ     

     แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (3x     –    5)( x     – 1)  3. (3x     –    1)( x      – 5) 

2. (   )(    )   4. (   )(    ) 

 3. นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 2x2 - 16x + 5 

  –5x 

1)  (3x      –    5)( x      – 1) ไดพจนกลางเปน (–5x) + (–3x) = –8x   

 –3x 

    

2)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

     

    

3)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน     

    

   

4)  (  )(   ) ไดพจนกลางเปน      

 

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 + 16x + 5 =       
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4. จงอธิบายข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีอยูในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ  a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0  

ตอบ               

             

             

             

             

             

 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 
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เฉลยใบงานท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 ไดอยางถูกตอง  

 2. แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 ใชในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงเติมขอความในชองวางใหถูกตอง 

1. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 5x2 + 14x – 3  

 1) พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      5x  กับ  x   

     เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   5x  )(  x  )  

 2) จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –3  กับ  1   

   หรือ   3  กับ  –1   

       แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (5x     –    3)( x      + 1)  3. (5x     –    1)( x      + 3) 

2. (5x      +    3)( x    – 1)   4. (5x      +    1)( x     – 3) 

 3) นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 5x2 + 14x – 3 

     –3x 

1.  (5x      –    3)( x      + 1) ไดพจนกลางเปน (–3x) + 5x = 2x   

    5x 

    3x 

2. (5x      +    3)( x    – 1)  ไดพจนกลางเปน 3x + (-5x) = -2x   

     –5x 

     –x 

3.  (5x     –    1)( x      + 3) ไดพจนกลางเปน (–x) + 15x = 14x  

    15x 
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    x 

4. (5x      +    1)( x     – 3)  ไดพจนกลางเปน x + (–15x) = –14x   

     –15x 

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 5x2 + 14x – 3 =  (5x – 1)(x + 3)    

 

2. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 + 11x + 5  

 1. พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      2x  กับ  x   

 เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   2x  )(  x  )  

 2. จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –5  กับ  –1   

   หรือ   5  กับ  1   

 แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (2x      –    5)( x     – 1)  3. (2x     –    1)( x      – 5) 

2. (2x      +    5)( x     + 1)   4. (2x      +    1)( x     + 5) 

 3. นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 2x2 + 11x + 5 

     –5x 

1.  (2x      –    5)( x      – 1) ไดพจนกลางเปน (–5x) + (–2x) = –7x  

    -2x 

    5x 

2. (2x      +    5)( x     + 1)  ไดพจนกลางเปน 5x + 2x = 7x    

     2x 

     –x  

3.  (2x     –    1)( x    – 5) ไดพจนกลางเปน (–x) + (–10x) = –11x  

    –10x 

     x    

4. (2x      +    1)( x     + 5)  ไดพจนกลางเปน x + 10x = 11x    

     10x 

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 + 11x + 5 =  (2x + 1)(x + 5)    
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3. การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 – 16x + 5 

 1. พหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนา คือ 

      3x  กับ  x   

 เขียนสองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ จะได 

    (   3x  )(  x  )  

 2. จํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลัง คือ  

      –5  กับ  –1   

   หรือ   5  กับ  1   

 แลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บท่ีไดในขอ 1 ทุกกรณี 

1. (3x     –    5)( x     – 1)  3. (3x     –    1)( x     –  5) 

2. (3x      +    5)( x     + 1)   4. (3x      +    1)( x     + 5) 

 3. นําผลท่ีไดจากขอ 2 มาหาพจนกลางทีละกรณี จนกวาจะเทากับพจนกลางของ 2x2 – 16x + 5 

     –5x 

1.  (3x    –    5)( x     – 1) ไดพจนกลางเปน (–5x) + (–3x) = –8x  

    –3x 

    5x 

2. (3x      +    5)( x     + 1)  ไดพจนกลางเปน 5x + 3x = 8x    

     3x 

     –x  

3.  (3x     –    1)( x     – 5) ไดพจนกลางเปน (–x) + (–15x) = –16x  

    –15x 

     x 

4. (3x      +    1)( x     + 5)  ไดพจนกลางเปน x + 15x = 16x    

     15x 

 ดังนั้น การแยกตัวประกอบของพหุนาม 2x2 – 16x + 5 =  (3x – 1)(x – 5)    
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4. จงอธิบายข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีอยูในรูป ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม 

และ  a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0   

ตอบ   1. หาพหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนาแลวเขียนสองพจนหนาของพหุนามใน

วงเล็บสองวงเล็บ             

 2. หาจํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวไดพจนหลังแลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนาม

ในแตละวงเล็บใหครบทุกกรณี          

 3. นําผลท่ีไดมาหาพจนกลางทีละกรณีจนกวาจะไดเทากับพจนกลางแลวกรณีนั้นจะเปนตัวประกอบ

ของพหุนาม            
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (3) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของ    

พหุนามในรูป         

ax2 + bx + c เม่ือ 

a, b, c เปนจํานวน

เต็ม และ a ≠ 0,   

a ≠ 1, c ≠ 0 

ไดอยางถูกตอง 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบ

ของพหุนามในรูป 

ax2 + bx + c เม่ือ 

a, b, c เปนจํานวน

เต็ม และ a ≠ 0,  

a ≠ 1, c ≠ 0 ใชใน

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 
ซ่ือสัตยสุจริต 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ     

พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สามารถแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว 

และใชในการแกปญหาทาง 

คณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ทบทวนการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว โดยครูเขียนโจทยบนกระดาน

แลวสุมนักเรียนมาเขียนคําตอบนกระดาน ซ่ึงครูและนักเรียนรวมกันเฉลยและแกไขใหถูกตอง 

ดังนี้ 

 1. x2 – 3x =  x(x – 3) 

 2. x2 + 9x + 20 =  (x + 4)(x – 5) 

 3. y2 – 36 =  (y – 6)(y + 6) 

 4. 2x2 – 2x – 4 =  (2x + 2)(x – 2) 

  5. 5x2 + 4x – 1 =  (5x – 1)(x + 1)  

ข้ันสอน  

1. ครูยกตัวอยางการแยกตัวประกอบของพหุนาม 10 – 19x – 15x2  พรอมถามใหนักเรียนตอบ

ระหวางการตรวจสอบ  

 ตัวอยางท่ี 1 จงแยกตัวประกอบของ 10 – 19x -15x2 

   10 – 19x – 15x2  = –15x2 – 19x + 10 

      = (5x – 2)(–3x – 5)  

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (4)  

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ตัวแปรเดียว (4)  
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 ตรวจสอบ          –25x 

             6x  

              

     (5x – 2)(–3x – 5) 

                  10     

         –15x2   

2. ครูใหนักเรียนชวยกันหาคําตอบของตัวอยางท่ี 2 พรอมตรวจสอบความถูกตองของคําตอบ และ

ถามคําตอบของนักเรียน ซ่ึงอาจจะไดคําตอบท่ีถูกตองและหลากหลาย โดยสุมเลือกนักเรียนท่ี

ตอบถูกตองในแตละคําตอบมาเขียนแสดงการตรวจสอบบนกระดานพรอมอธิบายวิธีคิด 

 ตัวอยางท่ี 2 จงแยกตัวประกอบของ –2x2 +10x + 12  

 คําตอบ –2x2 +10x +12  = (–2x – 2)(x – 6) 

 ตรวจสอบ            12x 

            –2x  

              

     (–2x – 2)(x – 6) 

                  12     

         –2x2   

  

+ (–25x) + 6x = –19x 

+ 12x + (–2x) = 10x 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คําตอบ  –2x2 +10x +8 = (2x + 2)( –x + 6) 

ตรวจสอบ  

             12x 

             –2x  

              

      (2x + 2)(–x + 6) 

                  12     

         –2x2   

3. ครูแจกใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) ใหนักเรียน

ศึกษาและทํา โดยครูเปนผูแนะแนวทางตามสถานการณในชั้นเรียน  

4. ครูและนักเรียนรวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ พรอมอธิบายวิธีคิดและให

นักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง ความซ่ือสัตยสุจริต 

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวไดอยางไร 

 (- กรณี ax2 + bx + c เม่ือ a, b  เปนจํานวนเต็ม และ c =  0 สามารถแยกตัวประกอบโดยใช

สมบัติการแจกแจง 

+ 12x + (–2x) = 10x 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 6  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 - กรณี ax2 + bx + c เม่ือ a = 1  b และ c เปนจํานวนเต็ม และ c ≠ 0 สามารถแยกตัวประกอบ

ไดเปน ax2 + bx + c = (x + m)(x + n) เม่ือ m และ n เปนจํานวนเต็ม ซ่ึง mn = c และ  

m + n = b 

 - กรณี ax2 + bx + c เม่ือ a, b, c เปนจํานวนเต็ม และ a ≠ 0, a ≠ 1, c ≠ 0 สามารถแยก 

ตัวประกอบไดโดย 1) หาพหุนามดีกรีหนึ่งสองพหุนามท่ีคูณกันแลวไดพจนหนาแลวเขียน 

สองพจนหนาของพหุนามในวงเล็บสองวงเล็บ 2) หาจํานวนสองจํานวนท่ีคูณกันแลวได 

พจนหลังแลวเขียนจํานวนท้ังสองนี้เปนพจนหลังของพหุนามในแตละวงเล็บใหครบทุกกรณี  

3) นําผลท่ีไดมาหาพจนกลางทีละกรณีจนกวาจะไดเทากับพจนกลางแลวกรณีนั้นจะเปน 

ตัวประกอบของพหุนาม) 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 681 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สามารถแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรีสอง 

ตัวแปรเดียวและใชในการ 

แกปญหาทางคณิตศาสตร 

ได 

 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

 

ระดับ 1 แยกตัวประกอบไดถูกตองครบถวน  

1 ขอ 

ระดับ 2 แยกตัวประกอบไดถูกตองครบถวน  

2 ขอ 

ระดับ 3 แยกตัวประกอบไดถูกตองครบถวน  

3 ขอ 

ระดับ 4 แยกตัวประกอบไดถูกตองครบถวน  

4 ขอ 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 6 

 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 1 ขอ 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 2 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 3 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 4 ขอ 

ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  



682 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 683 

ใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวและใชในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีกําหนดใหพรอมตรวจสอบความถูกตอง 

 

1. –12a2 – 20a – 7  =           

 ตรวจสอบ  

                 

                

              

             (          )(         ) 

                             

              

 

 

 

2. 9y2 – 12y – 5  =           

 ตรวจสอบ  

                 

                

              

             (          )(         ) 

                             

              

 

  

+  

+  



684 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3. 35 – 26x + 3x2 =           

 ตรวจสอบ  

                 

                

              

             (          )(         ) 

                             

              

 

 

4. 12m2 – m – 35 =           

 ตรวจสอบ  

                 

                

              

             (          )(         ) 

                             

              

 

 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง 100 % 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวา 50 % 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวา 50 % 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง 100 % 

+  

+  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 685 

เฉลยใบงานท่ี 6 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวและใชในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีกําหนดใหพรอมตรวจสอบความถูกตอง 

 

1. –12a2 – 20a – 7  =  (–6a – 7)(2a + 1)       

 ตรวจสอบ  

              –6a  

            –14a   

              

             (–6a – 7)(2a + 1) 

          –7                   

        –12a2     

 

 

2. 9y2 – 12y – 5  =  (3y + 1)(3y – 5)       

 ตรวจสอบ  

           –15y  

            3y   

              

             (3y + 1)(3y – 5) 

          –5                   

           9y2     

 

  

+ (–6a) + (–14a) = –20a 

+ (–15y) + 3y = –12y 



686 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3. 35 – 26x + 3x2 =  (x – 7)(3x – 5)       

 ตรวจสอบ  

             –5x  

            –21x   

              

               (x – 7)(3x – 5) 

          35                   

           3x2     

 

 

4. 12m2 – m – 35 =  (4m – 7)(3m + 5)       

 ตรวจสอบ  

             20m  

           –21m   

              

             (4m – 7)(3m + 5) 

         –35                   

         12m2     

  

+ (–5x) + (–21x) = –26x 

+ 20m + (–21m)  = –m 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 687 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 6 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (4) หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สามารถแยกตัว

ประกอบของพหุนาม

ดีกรีสองตัวแปรเดียว

และใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 
ซ่ือสัตยสุจริต 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

 



688 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1)    เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

2. แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนามท่ีเปน

กําลังสองสมบูรณใชในการ

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร 
ดานเจตคติ  

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูและการวัดประเมินผล 

2. ครูนําเขาสูบทเรียนดวยการสนทนาซักถามทบทวนเก่ียวกับการแยกตัวประกอบของพหุนาม

ดีกรีสองท่ีไดเรียนรูมาแลว ดังนี้ 

 - นักเรียนแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีมีอยูในรูปแบบใดมาแลว (ax2 + bx + c)  

 - นักเรียนคิดวานอกจากการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีไดเรียนรูมาแลวยังมีการ 

    แยกตัวประกอบของพหุนามลักษณะอ่ืน ๆ อีกหรือไม (มี) 

3. ครูนําเขาสูบทเรียนดวยการสนทนาซักถามเก่ียวกับการหาพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

  

ข้ันสอน  

1. ครูใหนักเรียนจับคูกันทําใบกิจกรรมท่ี 1 “มาตอรูปสี่เหลี่ยมกันเถอะ” ในขณะท่ีนักเรียนทํา

กิจกรรมครูเดินดูนักเรียนเพ่ือคอยใหคําแนะนํา เม่ือนักเรียนมีขอสงสัย 

2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายผลท่ีไดจากการทํากิจกรรมขอ 2.2 – 2.5 ในใบกิจกรรมท่ี 1  

“มาตอรูปสี่เหลี่ยมกันเถอะ” โดยครูคอยใหคําแนะนําท่ีถูกตองใหกับนักเรียน 

3. ครยูกตัวอยางบนกระดาน แลวใหนักเรียนพิจารณาความสัมพันธ 

  (x + 3)2   = (x + 3)(x + 3) 

    = x2 + 3x + 3x + 9 

 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 1  

“มาตอรูปสี่เหลี่ยมกันเถอะ” 

2. ใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 1  

“มาตอรูปสี่เหลี่ยมกันเถอะ” 

2. ใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 689 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1)    เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

    = x2 + (2)3x + 32   

 หรือ (x + a)2   = (a + 2(a)(x) + a2  

ครูใชคําถามเพ่ือนําไปสูการสรุป (x + a)2 = (a + 2(a)(x) + a2  และยกตัวอยางท่ีเปนการลบ เชน 

(x – 5)2 = x2 –  (2)5(x) + 52   

4. ครูใหนักเรียนทําใบงานท่ี 7 โดยมีครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคล รายกลุม ตามสถานการณ 

ในชั้นเรียน 

5. ครูสุมนักเรียนเพ่ือเฉลยใบงานท่ี 7 แลวใหนักเรียนรวมกันสรุป ความรูท่ีได แลวเขียนลงในสมุด  

(x2 + 2ax + a2 = (x + a)2  และ x2 – 2ax + a2 = (x – a)2 เม่ือ a เปนคาคงตัว) 

 

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณได

อยางไร 

  (A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 

  A2 - 2AB + B2 = (A - B)2     เม่ือ a เปนคาคงตัว) 

2. ใหนักเรียนประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันดวยการทําใบงานดวยตนเอง 

 



690 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

1. อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนาม 

ท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

ตรวจใบ

กิจกรรม

ท่ี 1 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบกิจกรรมท่ี 

1 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 1 ไมครบถวน 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 1 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 1 ครบถวนถูกตอง

บางสวน 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 1 ครบถวนถูกตองทุก

ขอ 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

2. แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ 

พหุนามท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณใชในการ

แกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

 

ตรวจใบ

งานท่ี 7 

 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 7 

ระดับ 1  เติมขอความลงในใบงานท่ี 7 ครบถวนถูกตอง 

1-2  ขอ 

ระดับ 2  เติมขอความลงในใบงานท่ี 7 ครบถวนถูกตอง 

3-4  ขอ 

ระดับ 3  เติมขอความลงในใบงานท่ี 7 ครบถวนถูกตอง 

5-8  ขอ 

ระดับ 4  เติมขอความลงในใบงานท่ี 7 ครบถวนถูกตอง 

9-10  ขอ 

3. การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

4. ซ่ือสัตยสุจริต ตรวจใบ

งานท่ี 1 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 1 

ระดับ 1  ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบ

ท้ังหมด 

ระดับ 2  ทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3  ทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 691 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



692 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

x ซม. 

x ซม. x ซม. 

y ซม. 

x ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

x ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

x ซม. x ซม. 

x ซม. 

 

 

 

 

 

1. ช่ือ        ช้ัน    เลขท่ี   

2. ช่ือ        ช้ัน    เลขท่ี   

อุปกรณ : กระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท่ีมีขนาดแตกตางกัน 3 ขนาด ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

คําช้ีแจง :  

1. ใหนักเรียนนํากระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท้ัง 4 แผนท่ีครูแจกใหมาเรียงตอกันใหเปนรูปส่ีเหล่ียม

จัตุรัส ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

ใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง มาตอรูปส่ีเหล่ียมกันเถอะ 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 7  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 693 

2. จงตอบคําถาม ตอไปนี้ 

2.1 นักเรียนคิดวาพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากแตละแผนมีพ้ืนท่ีเทากับเทาไร 

  

  

  

  

 

2.2 นักเรียนคิดวาถานําพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท้ัง 4 รูป มารวมกันจะมีพ้ืนท่ีเทากับเทาไร 

  

  

  

  

 

2.3 นักเรียนคิดวาความยาวของแตละดานและพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสท่ีไดจากการนํารูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก

ท้ัง 4 แผน มาเรียงตอกัน มีขนาดเทาไร 

  

  

  

  

 

2.4 นักเรียนคิดวาความสัมพันธระหวางพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมในขอท่ี 2.2 และขอท่ี 2.3 มีความสัมพันธกัน

อยางไร 

  

  

  

  

2.5 นักเรียนคิดวาความสัมพันธระหวางพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมในกรณี แผนท่ี 1 มีความยาวและความกวาง 

a หนวย แผนท่ี 2 แผนท่ี 3 มีความยาว a หนวยและความกวาง b หนวย  และแผนท่ี 4 มีความยาวและ

ความกวาง b หนวย สามารถสรุปความสัมพันธในรูปท่ัวไปไดอยางไร 

  

  

  



694 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

x ซม. 

x ซม. x ซม. x ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

แผนท่ี 1 แผนท่ี 2 แผนท่ี 3 
แผนท่ี 4 

y ซม. x ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

y ซม. 

x ซม. x ซม. 

x ซม. 

 

 

 

 

 

1. ช่ือ        ช้ัน    เลขท่ี   

2. ช่ือ        ช้ัน    เลขท่ี   

อุปกรณ : กระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท่ีมีขนาดแตกตางกัน 3 ขนาด ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

คําช้ีแจง :  

1. ใหนักเรียนนํากระดาษแข็งรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท้ัง 4 แผนท่ีครูแจกใหมาเรียงตอกันใหเปนรูปส่ีเหล่ียม

จัตุรัส ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

เฉลยใบกิจกรรมท่ี 1 เรื่อง มาตอรูปส่ีเหล่ียมกันเถอะ 
หนวยท่ี 5 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 7  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 695 

2. จงตอบคําถาม ตอไปนี้ 

2.1 นักเรียนคิดวาพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากแตละแผนมีพ้ืนท่ีเทากับเทาไร 

 แผนท่ี 1 = (ดาน x ดาน) = (x)(x) = x2 ตารางเซนติเมตร  

 แผนท่ี 2 = (กวาง x ยาว) = (y)(x) = xy ตารางเซนตเิมตร  

 แผนท่ี 3 = (กวาง x ยาว) = (y)(x) = xy ตารางเซนตเิมตร  

 แผนท่ี 4 = (ดาน x ดาน) = (y)(y) = y2 ตารางเซนติเมตร  

 

2.2 นักเรียนคิดวาถานําพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมมุมฉากท้ัง 4 รูป มารวมกันจะมีพ้ืนท่ีเทากับเทาไร 

 (แผนท่ี 1 + แผนท่ี 2 + แผนท่ี 3 + แผนท่ี 4) = x2 + xy + xy + y2 ตารางเซนติเมตร  

      = x2 + 2xy + y2  

 

2.3 นักเรียนคิดวาความยาวของแตละดานและพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสท่ีไดจากการนํารูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก

ท้ัง 4 แผน มาเรียงตอกัน มีขนาดเทาไร 

 (ดาน x ดาน) = (x + y) x (x + y )   

  = (x + y)2 ตารางเซนติเมตร  
 

2.4 นักเรียนคิดวาความสัมพันธระหวางพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมในขอท่ี 2.2 และขอท่ี 2.3 มีความสัมพันธกัน

อยางไร 

 = (x)(x) + (y)(x) + (y)(x) + (y)(y)  

 = x2 + 2xy + y2  
 

2.5 นักเรียนคิดวาความสัมพันธระหวางพ้ืนท่ีของรูปส่ีเหล่ียมในกรณี แผนท่ี 1 มีความยาวและความกวาง 

a หนวย แผนท่ี 2 แผนท่ี 3 มีความยาว a หนวยและความกวาง b หนวย  และแผนท่ี 4 มีความยาวและ

ความกวาง b หนวย สามารถสรุปความสัมพันธในรูปท่ัวไปไดอยางไร 

 a2 + 2ab + b2 = (a + b)2  

 

 

 

 

 

 

  



696 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรงุ) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง 100% 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวา 50% 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองมากกวา 50% 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง 100% 

 

 

 

 

 

 

จุดประสงค นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 
 

จงแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองโดยใชหลัก ax2 + bx + c ในรูปกําลังสองสมบูรณ 

โจทย แยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 
แยกตัวประกอบพหุนามดีกรี

สองในรูปกําลังสองสมบูรณ 

1. x2 + 2x + 1 (x + 1)(x + 1)     ( x + 1)2   

2. x2 + 4x + 4           

3. x2 - 6x + 9           

4. x2 - 10x + 25           

5. 4x2 + 12x + 9           

6. 25x2 - 70x + 49           

7. x2 + 2x + 1 x2 + 2(1)x + 12     ( x + 1)2    

8. x2 + 8x + 16           

9. x2 - 22x + 121           

10. 9x2 + 30x + 25           

11. 16x2 - 16x + 4           

12. 25x2 - 70x + 49           

 

 

 

 

 

 

ใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 2  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 697 

 

 

 

 

 

จุดประสงค นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 
 

จงแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองโดยใชหลัก ax2 + bx + c ในรูปกําลังสองสมบูรณ 

โจทย แยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 
แยกตัวประกอบพหุนามดีกรี

สองในรูปกําลังสองสมบูรณ 

1. x2 + 2x + 1 ( x + 1)(x + 1)     (x + 1)2   

2. x2 + 4x + 4 (x + 2)(x + 2)     (x + 2)2   

3. x2 - 6x + 9 (x – 3)(x – 3)     (x - 3)2    

4. x2 - 10x + 25 (x – 5)(x – 5)     (x - 5)2    

5. 4x2 + 12x + 9 (2x + 3)(2x + 3)    (2x + 3)2   

6. 25x2 - 70x + 49 (5x - 7)( 5x - 7)    (5x - 7)2   

7. x2 + 2x + 1 x2 + 2(1)x + 12    (x + 1)2    

8. x2 + 8x + 16 x2 + 2(4)x + 42    (x + 4)2   

9. x2 - 22x + 121 x2 - 2(11)x + 112    (x - 11)2   

10. 9x2 + 30x + 25 (3x)2 + 2(5)3x + 52    (3x + 5)2   

11. 16x2 - 16x + 4 (4x)2 - 2(2)4x + 22    (4x - 2)2   

12. 25x2 - 70x + 49 (5x)2 - 2(7)5x + 72    (5x - 7)2   

  

เฉลยใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
หนวยท่ี 5 แผนการจัดการเรยีนรูท่ี 2  

เรื่อง  การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



698 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 

ใบกิจกรรมท่ี 1 
“มาตอรูปส่ีเหล่ียมกันเถอะ” หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัวประกอบของ 

พหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

1 2 3 4 

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

      

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 699 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 7 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (1) 

หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–สกุล 

ระดับคุณภาพ 

แสดงข้ันตอนการแยกตัว

ประกอบของพหุนามท่ี

เปนกําลังสองสมบูรณใช

ในการแกปญหาได 
ซ่ือสัตยสุจริต 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 



700 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลัง

สองสมบูรณ 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

2. แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนามท่ีเปน

กําลังสองสมบูรณใชในการ

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

 - 

ดานเจตคติ  

- 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครแูละนักเรียนรวมกันสนทนาทบทวนเก่ียวกับพหุนามท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ  

จากนั้นครูยกตัวอยางความสัมพันธของการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปกําลังสอง

สมบูรณ ในกรณีท่ี A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลังของพหุนามดีกรีสอง ใหนักเรียน

พิจารณา โดยใชการถาม-ตอบประกอบการอธิบายตัวอยาง ดังนี้ 

    ตัวอยางท่ี 1 จงแยกตัวประกอบของ x2 + 12x + 36 

    วิธีทํา x2 + 12x + 36  =  x2 + 2(x)(6) + 62 

     =  (x + 6)2 

    ถาให x เปนพจนหนา และ 6 เปนพจนหลัง สามารถเขียนความสัมพันธได ดังนี้ 

    (พจนหนา)2 + 2(พจนหนา)(พจนหลัง) + (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)2 

    ตัวอยางท่ี 2 จงแยกตัวประกอบของ x2 – 10x + 25 

    วิธีทํา x2 – 10x + 25  =  x2 – 2(x)(5) + 52 

     =  (x – 5)2  

    ถาให x เปนพจนหนา และ 5 เปนพจนหลัง สามารถเขียนความสัมพันธได ดังนี้ 

    (พจนหนา)2 – 2(พจนหนา)(พจนหลัง) + (พจนหลัง)2 = (พจนหนา – พจนหลัง)2 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

1. ใบกิจกรรมท่ี 2  

“เธอมี ฉันมี” 

2. ใบงานท่ี 8 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

1. ใบกิจกรรมท่ี 2  

“เธอมี ฉันมี” 

2. ใบงานท่ี 8 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 701 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

3. ครูตั้งคําถามทบทวน ถาให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง สามารถเขียนแสดงความสัมพันธ

การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในรูปกําลังสองสมบูรณไดอยางไร 

   (A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 

    A2 – 2AB + B2 = (A – B)2) 

 

ข้ันสอน  

1. ครูใหนักเรียนจับคูกันทําใบกิจกรรมท่ี 2 “เธอมี ฉันมี” เพ่ือฝกการแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ โดยครูอธิบายวิธีการทํากิจกรรม และสุมแจกบัตรคําพหุนาม จํานวน 

15 ใบ ใหแกนักเรียนในหอง พรอมท้ังกระดาษคําตอบกิจกรรม “เธอมี  ฉันมี” ใหนักเรียนคนละ 

1 แผน การทํากิจกรรมเริ่มตนโดย ครูติดบัตรคําพหุนามใบแรกบนกระดาน จากนั้นใหนักเรียน

พิจารณาวาแถบขอความพหุนามท่ีไดรับเปนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีติดอยูบน

กระดานหรือไม ถาใชใหนําบัตรคําพหุนามมาติดตอจากบัตรคําท่ีติดอยูบนกระดาน แลวให

นักเรียนในหองคนอ่ืน ๆ ชวยกันตรวจสอบความถูกตอง ทําเชนนี้จนครบจํานวนแถบขอความ

พหุนามท่ีกําหนด หลังจากนั้นใหนักเรียนเขียนคําตอบของการแยกตัวประกอบของพหุนาม  

ท่ีปรากฏบนกระดานลงในกระดาษคําตอบกิจกรรม “เธอมี ฉันมี”ในขณะท่ีนักเรียนทํากิจกรรม

ครูเดินดูนักเรียนเพ่ือคอยใหคําแนะนํา เม่ือนักเรียนมีขอสงสัย 

 

 



702 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายผลท่ีไดจากการทํากิจกรรม ในใบกิจกรรมท่ี 2 “เธอมี ฉันมี” 

3. ครูใชวิธีการถามตอบเพ่ือรวมกันเฉลยใบกิจกรรม โดยมีครูคอยใหคําแนะนําสําหรับคําตอบท่ี

นักเรียนสงสัยหรือยังไมเขาใจ 

4. นักเรียนศึกษาและทํากิจกรรมตามใบงานท่ี 8 โดยครูคอยใหคําแนะนํารายบุคคล รายกลุม  

ตามสถานการณในชั้นเรียน 

5. ครสูุมนักเรียนถามตอบเพ่ือเฉลยใบงานท่ี 8 โดยครูคอยแนะนําเพ่ิมเติม 

 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 - ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายผลท่ีไดจากการทํากิจกรรม ครูใหนักเรียนชวยกัน 

สรุปซ่ึงนักเรียนจะไดความสัมพันธจากสูตรท่ีวา 

 A2 + 2AB + B2 = (A + B)(A + B) = (A + B)2 

 A2 - 2AB + B2 = (A - B)(A - B) = (A - B)2 

 A2 - 2AB + B2 = (A - B)(A - B) = (A - B)2 

2. ใหนักเรียนประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันดวยการทําใบงานดวยตนเอง 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 703 

การวัดผลประเมินผล 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามท่ี

เปนกําลังสองสมบูรณ 

ตรวจ 

ใบ

กิจกรรม

ท่ี 2 

แบบบันทึกการ

ตรวจ 

ใบกิจกรรมท่ี 2 

ระดับ 1 รวมกิจกรรมในใบกิจกรรมท่ี 2  

ระดับ 2 รวมกิจกรรมในใบกิจกรรมท่ี 2 พรอมท้ัง

สามารถตอบคําตอบได 1-5 ขอ 

ระดับ 3 รวมกิจกรรมในใบกิจกรรมท่ี 2 พรอมท้ัง

สามารถตอบคําตอบได 6-10 ขอ 

ระดับ 4 รวมกิจกรรมในใบกิจกรรมท่ี 2 พรอมท้ัง

สามารถตอบคําตอบไดมากกวา 10 ขอ 

แสดงข้ันตอนการแยกตัว

ประกอบของพหุนามท่ี

เปนกําลังสองสมบูรณใช

ในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ตรวจ 

ใบ

กิจกรรม

ท่ี 2 

และ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

8 

แบบบันทึกการ

ตรวจ 

ใบกิจกรรมท่ี 2 

และ 

แบบบันทึกการ

ตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 2 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 8 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 2 ครบถวนถูกตอง

และเติมคําตอบใบงานท่ี 8 ถูกตองบางสวน 

- เติมขอความลงในใบกิจกรรมท่ี 2 และเติมคําตอบ

ใบงานท่ี 8 ถูกตองครบถวนสมบูรณ 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

ซ่ือสัตยสุจริต ตรวจ 

ใบงานท่ี 

8 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 8 

ระดับ 1  ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบ

ท้ังหมด 

ระดับ 2  ทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3  ทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  

 

 

 

  



704 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 705 

 

 

 

 

 

อุปกรณ 

1. บัตรคําพหุนาม จํานวน 16 ใบ 

2. กระดาษคําตอบกิจกรรม “เธอมี ฉันมี” 

 

ข้ันตอนการทํากิจกรรม 

1. ครูสุมแจกแถบขอความพหุนาม จํานวน 15 ใบ ใหนักเรียนในหอง และกระดาษคําตอบกิจกรรม “เธอมี ฉันมี” 

ใหนักเรียนคนละ 1 แผน 

2. ครูติดบัตรคําพหุนามใบแรกบนกระดาน 

3. ครูใหนักเรียนพิจารณาวาบัตรคําพหุนามท่ีไดรับเปนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีติดอยูบนกระดาน

หรือไม ถาใชใหนําบัตรคําพหุนามมาติดตอจากบัตรคําท่ีติดอยูบนกระดาน แลวใหนักเรียนในหองคนอ่ืน ๆ 

ชวยกันตรวจสอบความถูกตองใหทํากิจกรรมในลักษณะเรื่อยไปจนครบจํานวนบัตรคําพหุนามท่ีกําหนด 

4. เม่ือนักเรียนติดบัตรคําพหุนามครบทุกใบแลว ใหนักเรียนเขียนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีปรากฏบน

กระดานลงในกระดาษคําตอบกิจกรรม “เธอมี ฉันมี” 

 

  

ใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง “เธอมี ฉันมี” 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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ตัวอยางบัตรคํากิจกรรม “เธอมี ฉันม”ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x2 + 10x + 25 

(x + 5)2 

 4x2 + 52x +169 
 

(2x + 13)2 

 36x2 - 36(x2 - x) + 9(x– 1) 
 

(3x + 3)2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 707 

 

 

 

 

 

ชื่อ       ชั้น   .เลขท่ี   

 

เธอมี ฉันมี 

x2 + 10x + 25        

x2 - 8x + 16        

x2 - 18x + 81        

x2 + 22x + 121        

4x2 + 52x + 169        

25x2 + 40x + 16        

49x2 + 42x + 9        

36x2 - 60x + 25        

100x2 - 60x + 9        

16x2 - 72x + 81        

100x2 + 180x + 81        

16x2 - 88x + 121        

(x + b)2 + 14(x + b) + 49        

64(x + 2)2 - 160(x + 2) + 100        

49 - 14(x - y) + (x - y)2        

36x2 - 36(x2 - x) + 9(x – 1)2        

 

  

กระดาษคําตอบใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง “เธอมี  ฉันมี” 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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ชื่อ       ชั้น   .เลขท่ี   

 

เธอมี ฉันมี 

x2 + 10x + 25   (x + 5)2     

x2 - 8x + 16   (x - 4)2     

x2 - 18x + 81   (x - 9)2     

x2 + 22x + 121   (x + 11)2    

4x2 + 52x + 169   (2x + 13)2    

25x2 + 40x + 16   (5x + 4)2    

49x2 + 42x + 9   (7x + 3)2    

36x2 - 60x + 25   (6x - 5)2    

100x2 - 60x + 9   (10x - 3)2    

16x2 - 72x + 81   (4x - 9)2    

100x2 + 180x + 81   (10x + 9)2    

16x2 - 88x + 121   (4x - 11)2    

(x + b)2 + 14(x + b) + 49   (x + b + 7)2    

64(x + 2)2 - 160(x + 2) + 100   (8x + 6)2    

49 - 14(x - y) + (x - y)2   (7 – x + y)2    

36x2 - 36(x2 - x) + 9(x – 1)2   (3x + 3)2    

 

 

  

เฉลยกระดาษคําตอบใบกิจกรรมท่ี 2 เรื่อง “เธอมี  ฉันมี” 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 709 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

 

 

 

จุดประสงค  นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง  จงเติมจํานวนเต็มบวกใน  ท่ีทําใหพหุนามดีกรีสองท่ีกําหนดใหอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ 
 

1. x2 +           x + 289   =  (x +           )2 

 

2. 9x2 +         x + 289   =  (      x + 17)2 

 

3. 16x2 +         x + 144  =  (           x + 13)2 

 

4. 4x2 –52x +     =  (           x + 13)2 

 

5.           x2 + 132x + 36  =  (         x +  6)2 

 

6.            x2 – 112x + 64  =  (           x + 8)2 

 

7. x2 + 26x +     =  (x +          )2 

 

8. x2 – 14x +     =  (x +           )2 

 

9. x2 +           x + 225   =  (x +           )2 

 

10. x2 –             x + 196   =  (x –           )2 

 

 

 

 

 

 

 

ใบงานท่ี 8 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

เรื่อง  การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
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จุดประสงค  นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง  จงเติมจํานวนเต็มบวกใน  ท่ีทําใหพหุนามดีกรีสองท่ีกําหนดใหอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ 

 

1. x2 +                x + 289 =  (x +                )2 

 

2. 9x2 +                x + 289 =  (                x + 17)2 

 

3. 16x2 +                x + 144 =  (                x + 13)2 

 

4. 4x2 –52x +             =  (                 x + 13)2 

 

5.                  x2 + 132x + 36 =  (                 x + 6)2 

 

6.                  x2 – 112x + 64 =  (                 x + 8)2 

 

7. x2 + 26x +  =  ( x +                )2 

 

8. x2 – 14x +  =  ( x +                )2 

 

9. x2 +                x + 225 =  ( x +                )2 

 

10. x2 –                 x + 196  =  ( x –                )2 

 

  

34 17 

102 3 

96 4 

169 2 

121 11 

49 7 

169 13 

49 7 

30 15 

28 14 

เฉลยใบงานท่ี 8 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 8 

เรื่อง  การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 711 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 5 

ใบกิจกรรมท่ี 2 
“เธอมี ฉันมี” หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัวประกอบของ

พหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนาม 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

ใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

1 2 3 4 1 2 3 4 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 8 
เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนามท่ีเปน

กําลังสองสมบูรณใชในการ

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ซ่ือสัตยสุจริต 

1 2 3 4 1 2 3 4 
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แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) เวลา 1 ช่ัวโมง  

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

  

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนกําลังสอง

สมบูรณ 

2. แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนามท่ีเปน

กําลังสองสมบูรณใชในการ

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

- 

ดานเจตคติ  

- 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูและนักเรียนรวมกันสนทนาทบทวนเก่ียวกับพหุนามท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ วาในกรณี

ท่ี A และ B เปนพหุนาม นักเรียนคิดวาเราสามารถนําสูตรของการแยกตัวประกอบของพหุนาม

ดีกรีสองท่ีอยูในรูปของเลขยกกําลังไดหรือไมอยางไร (ได)  

 

ข้ันสอน  

1. ครูยกตัวอยางการแยกตัวประกอบของ พหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ ในกรณีท่ี A 

และ B เปนพหุนาม ใหนักเรียนพิจารณา โดยใชการถาม-ตอบประกอบการอธิบายตัวอยาง ดังนี้ 

   ตัวอยางท่ี 1  จงแยกตัวประกอบของ (x + 2)2 + 6(x + 2) + 9 

   วิธีทํา   (x + 2)2 + 6(x + 2) + 9 = (x + 2)2 + 2(x + 2)(3) + 32 

     = [(x + 2) + 3]2 

     = (x + 5)2 

 ดังนั้น (x + 2)2 + 6(x + 2) + 9 = (x + 5)2 

   ตัวอยางท่ี 2 จงแยกตัวประกอบของ 9x2 – 6x(x  – 2) + (x – 2)2 

   วิธีทํา   9x2 – 6x(x – 2) + (x – 2)2 = (3x)2 – 2(3x)(x – 2) + (x – 2)2 

     = [3x – (x – 2)]2 

     = (3x – x + 2)2 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 9 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 9 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 

 
A คือ x + 2 

B คือ 3 

A คือ 3x 

B คือ x – 2  



714 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) เวลา 1 ช่ัวโมง  

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

- 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

     = (2x + 2)2 

       ดังนั้น  9x2 – 6x(x – 2) + (x – 2)2   = (2x + 2)2 

2. ครูใหนักเรียนศึกษาทําใบงานท่ี 9 ขอ 1 ระบุวาใหนักเรียนใชความสามารถดวยตนเอง โดย 

คอย ๆ ทําความเขาใจไปทีละข้ันตอน โดยครูใหคําแนะนํานักเรียนเปนรายบุคคล รายกลุม ตาม

สถานการณในชั้นเรียน 

3. ครูใชวิธีการถามตอบเพ่ือรวมกันเฉลย โดยใชวิธีการสุมนักเรียน แลวอธิบายเพ่ิมเติมใหนักเรียน

ทราบในกรณีท่ีนักเรียนยังไมเขาใจหรือเขาใจผิดพลาด 

4. ใหนักเรียนศึกษาและทําใบงานท่ี 9 ขอ 2 โดยกําหนดเวลาให 10–15 นาที  แลวสุมนักเรียน

เพ่ือออกมาเฉลยหนากระดาน มีครูคอยใหคําแนะนําเพ่ิมเติม 

 

ข้ันสรุป 

1. ครูใชคําถามเพ่ือนําสูการสรุป ดังนี้ 

 - ครูใหนักเรียนอภิปรายผลท่ีไดจากการทํากิจกรรม แลวสรุปรวมกัน  

    - ไดวา การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง แลวไดตัวประกอบเปนพหุนามดีกรีหนึ่งซํ้ากัน

เราเรียกลักษณะเชนนี้วา พหุนามดีกรีสองท่ีอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ 

    - ในกรณีท่ัวไป ถาให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลังจะแยกตัวประกอบของพหุนาม

ดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณไดตามสูตร ดังนี้ 

  A2 + 2AB + B2 = (A + B)(A + B) = (A + B)2 

  A2 – 2AB + B2 = (A - B)(A - B) = (A – B)2 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 715 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9   

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) เวลา 1 ช่ัวโมง  

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

   หรือ  (หนา)2 + 2(หนา)(หลัง) + (หลัง)2 = (หนา + หลัง)2 

  (หนา)2 - 2(หนา)(หลัง) + (หลัง)2 = (หนา - หลัง)2 

2. ใหนักเรียนประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันดวยการทําใบงานดวยตนเอง 
 



716 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 

ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุนามท่ี

เปนกําลังสองสมบูรณ 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

9 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

รายการกิจกรรม 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 9 ขอ 1 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 9 ขอ 2 ครบถวน 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 9 ครบถวนถูกตอง 1 ขอ 

- เติมขอความลงในใบงานท่ี 9 ครบถวนถูกตอง 2 ขอ 

ระดับ 1  ปฏิบัติกิจกรรมได  1  รายการ 

ระดับ 2  ปฏิบัติกิจกรรมได  2  รายการ 

ระดับ 3  ปฏิบัติกิจกรรมได  3  รายการ 

ระดับ 4  ปฏิบัติกิจกรรมได  4  รายการ 

แสดงข้ันตอนการแยกตัว

ประกอบของพหุนามท่ี

เปนกําลังสองสมบูรณใช

ในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ซ่ือสัตยสุจริต ตรวจ 

ใบงานท่ี 

9 

แบบบันทึก 

การตรวจ 

ใบงานท่ี 9 

ระดับ 1  ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบ

ท้ังหมด 

ระดับ 2  ทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

ระดับ 3  ทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

ระดับ 4  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 717 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



718 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

 

 

 
 

 

จุดประสงค  นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

 

1. จงพิจารณาวา พหุนามในแตละขอตอไปนี้เปนพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณหรือไม 

โจทย 
การแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรีสอง 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

เปน ไมเปน 

1. x2 – 8x + 16 = (x – 4 )(x – 4)   

= (x – 4)2    
 

 

2. x2 + 6x + 5     

     
  

3. 4x2 + 4x + 1     

     
  

4. 6x2 + 7x + 1     

     
  

5. x2 – 3x + 2  

 

    

     
  

6. 36x2 + 60x + 25     

     
  

7. 25x2 + 30x + 9 

 

    

     
  

8. x2 + 5x + 4     

     
  

9. 9x2 – 12x + 4     

     
  

10. 2x2 + 5x + 2     

     
  

ใบงานท่ี 9 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

เรื่อง  การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 719 

โจทย 
การแยกตัวประกอบ 

ของพหุนามดีกรีสอง 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

เปน ไมเปน 

11. 30x2 + 37x - 84     

     
  

 

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนามตอไปนี้ 

โจทย 

จากสูตร A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 และ 

A2 - 2AB + B2 = (A - B)2  ในกรณีท่ี A และ B 

เปนพหุนามในการแยกตัวประกอบ 

A คือ B คือ ผลลัพธ 

1. (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49 

วิธีทํา จาก (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49   

 = (x + 1)2 + 2(x + 1)(7) + 72    

 = [( x + 1) + 7]2    

ดังนั้น  (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49 = (x + 8)2  

        

 

x + 1 7 
[(x + 1) + 7]2 

= (x + 8)2 

2. (x – 2)2 + 12(x – 2) + 36 

วิธีทํา จาก (x – 2)2 + 12(x – 2) + 36   

       

       

ดังนั้น        

       

 

   

3. (2x + 1)2 + 20(2x + 1) + 100 

วิธีทํา จาก (2x + 1)2 + 20(2x + 1) + 100 

       

       

ดังนั้น         

       

 

   



720 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

โจทย 

จากสูตร A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 และ 

A2 - 2AB + B2 = (A - B)2  ในกรณีท่ี A และ B 

เปนพหุนามในการแยกตัวประกอบ 

A คือ B คือ ผลลัพธ 

4. 4x2 – 4(x2 – 3x) + (x – 3)2 

วิธีทํา จาก 4x2 – 4(x2 – 3x) + (x – 3)2  

       

       

       

       

ดังนั้น      

       

 

   

5. (x + 3)2 – 16(x + 3) + 64  

วิธีทํา จาก (x + 3)2 – 16(x + 3) + 64   

       

       

ดังนั้น       

       

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 721 

 

 

 

 

 
 

จุดประสงค  นักเรียนแสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณใชในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

 

1. จงพิจารณาวา พหุนามในแตละขอตอไปนี้เปนพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณหรือไม 

โจทย 
การแยกตัวประกอบ 
ของพหุนามดีกรีสอง 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

เปน ไมเปน 

1. x2 – 8x + 16 = (x – 4)(x – 4)    

= (x – 4)2    
  

2. x2 + 6x + 5 = (x + 5)(x + 1)    

     
  

3. 4x2 + 4x + 1 = (2x + 1)(2x + 1)   

= (2x + 1)2    
  

4. 6x2 + 7x + 1 = (6x + 1)(x + 1)   

     
 

 
 

5. x2 – 3x + 2  

 

= (x – 2 )(x – 1)   

     
 

 
 

6. 36x2 + 60x + 25 = (6x + 5)(6x + 5)   

= (6x + 5)2      

7. 25x2 + 30x + 9 

 

= (5x + 3) (5x + 3)   

= (5x + 3)2    
  

8. x2 + 5x + 4 = (x + 4)(x + 1)    

     
 

 
 

9. 9x2 – 12x + 4 = (3x – 2) (3x – 2)   

= (3x – 2)2    
  

10. 2x2 + 5x + 2 = (x + 2)(2x + 1)   

     
 

 
 

เฉลยใบงานท่ี 9 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (3) 
หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 9 

เรื่อง  การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ (2) 
รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 



722 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

โจทย 
การแยกตัวประกอบ 
ของพหุนามดีกรีสอง 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

เปน ไมเปน 

11. 30x2 + 37x - 84 = (6x – 7)(5x + 12)   

     
 

 
 

 

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนามตอไปนี้ 

โจทย 

จากสูตร A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 และ 

A2 - 2AB + B2 = (A - B)2  ในกรณีท่ี A และ B 

เปนพหุนาม ในการแยกตัวประกอบ 

A คือ B คือ ผลลัพธ 

1. (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49 

วิธีทํา จาก (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49   

 = (x + 1)2 + 2(x + 1)(7) + 72  

 = [( x + 1) + 7]2    

ดังนั้น  (x + 1)2 + 14(x + 1) + 49 = (x + 8)2  

       

 

x + 1 7 
[(x + 1) + 7]2 

 = (x + 8)2 

2. (x – 2)2 + 12(x – 2) + 36 

วิธีทํา จาก (x – 2)2 + 12(x – 2) + 36   

 = (x – 2)2 + 2(x – 2)(6) + 62   

 = [(x – 2) + 6]2     

ดังนั้น  (x – 2)2 + 12(x – 2) + 36 = (x + 4)2   

       

 

x – 2 6 
[( x – 2) + 6]2 

= (x + 4)2  

3. (2x + 1)2 + 20(2x + 1) + 100 

วิธีทํา จาก (2x + 1)2 + 20(2x + 1) + 100 

 = (2x + 1)2 + 2(2x + 1)(10) + 102  

 = [(2x + 1) + 10]2    

ดังนั้น  (2x + 1)2 + 20(2x + 1) + 100 = (2x + 11)2  

       

 

2x + 1  10 
[(2x + 1) + 10]2 

= (2x + 11)2 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 723 

การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตย ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติ 

ในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาทําใบงานดวยตนเองเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 

โจทย 

จากสูตร A2 + 2AB + B2 = (A + B)2 และ 

A2 - 2AB + B2 = (A - B)2  ในกรณีท่ี A และ B 

เปนพหุนาม ในการแยกตัวประกอบ 

A คือ B คือ ผลลัพธ 

4. 4x2 – 4(x2 – 3x) + (x – 3)2 

วิธีทํา จาก 4x2 – 4(x2 – 3x) + (x – 3)2  

 = (2x)2 – 4x(x - 3) + (x – 3)2   

 = (2x)2 – 2(2x)(x – 3) + (x – 3)2  

 = [2x – (x – 3)]2    

 = (2x – x + 3)2     

ดังนั้น  4x2 – 4(x2 – 3x) + (x – 3)2 = (x + 3)2  

       

 

2x x – 3  
[2x – (x – 3)]2 

= (x + 3)2 

5. (x + 3)2 – 16(x + 3) + 64  

วิธีทํา จาก (x + 3)2 – 16(x + 3) + 64   

 = (x + 3)2 – 2(x + 3)(8) + 82   

 = [ (x + 3) – 8]2    

ดังนั้น  (x + 3)2 – 16(x + 3) + 64 = (x – 5)2  

       

 

x + 3 8 
[( x + 3) – 8]2 

 = (x – 5)2  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



724 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 9 
เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนกําลังสองสัมบูรณ (3) 
หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยก   
ตัวประกอบของ  

พหุนามท่ีเปนกําลัง

สองสมบูรณ 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบของ
พหุนามท่ีเปนกําลัง
สองสมบูรณใชใน

การแกปญหาทาง
คณิตศาสตรได 

ซ่ือสัตยสุจริต 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              

12              

13              

14              

15              

16              

17              

18              

19              
 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 725 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตาง 

กําลังสอง  

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

1. อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนผลตาง

กําลังสอง 

2. แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนาม 

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

ใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

-  

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครเูขียนพหุนาม x2 – 4 บนกระดานแลวถามนักเรียน ดังนี้ 

 - สามารถเขียน 4 เปนกําลังสองของจํานวนใด (2) และ x2 – 4 จะเขียนไดอยางไรถา 4 = 22 

(เขียนไดเปน x2 – 4 = x2– 22) 

ข้ันสอน  

1. ครูเขียนการแยกตัวประกอบของ x2 – 4 บนกระดานแลวสุมใหนักเรียนมาแสดงการตรวจสอบ

คําตอบวาถูกตองหรือไม 

 x2 – 4 = x2– 22 

   = (x + 2)(x  – 2) 

 ตรวจสอบ           –2x 

             2x  

              

      (x + 2)(x  – 2) 

                  –4     

           x2   

 [x2 – 4 = (x + 2)(x  – 2) เปนคําตอบท่ีถูกตอง] 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 10 เรื่อง การแยกตัว

ประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ี

เปนผลตางกําลังสอง (1)               

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 10 เรื่อง การแยกตัว

ประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ี

เปนผลตางกําลังสอง (1)               

 
+ (–2x) + 2x = 0 



726 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

2. ครูใหนักเรียนตรวจสอบการแยกตัวประกอบของพหุนาม  y2 – 9 = (y + 3)(y – 3) บนกระดาน 

แลวสุมใหนักเรียนมาแสดงการตรวจสอบคําตอบวาถูกตองหรือไม 

 ตรวจสอบ           -3y 

             3y  

              

      (y + 3)(y   – 3) 

                  –9     

           y2   

   [y2 – 9 = (y + 3)(y – 3) เปนคําตอบท่ีถูกตอง] 

3. ครูใหนักเรียนสังเกตการแยกตัวประกอบของพหุนามท้ังสองวาจะไดตัวประกอบของพหุนาม

เปนพหุนามดีกรีหนึ่งท่ีมีพจนเหมือนกัน แตมีเครื่องหมายระหวางพจนตางกัน และอธิบาย

นักเรียนวา จะเรียกพหุนามดีกรีสองท่ีมีลักษณะนี้วา พหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางของกําลังสอง 

4. จาก x2 – 4 = (x + 2)(x – 2) ครูสุมถามนักเรียนวาถากําหนดให x เปนพจนหนาและ 5 เปน

พจนหลัง จะเขียนความสัมพันธไดอยางไร 

   [(พจนหนา)2 - (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)(พจนหนา – พจนหลัง)] 

5. ครูถามนักเรียนวา ถาให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง สามารถแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสองไดอยางไร [A2 – B2 = (A + B)(A – B)] 

6. ครูแจกใบงานท่ี 10 ใหนักเรียนศึกษาและทํา โดยครูเปนผูแนะแนวทาง   

+ (–3y) + 3y = 0 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 727 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

7. ครูสุมถามคําตอบนักเรียนหลังทําใบงานท่ี 10 เสร็จพรอมแนวคิดในการตอบ โดยครูและนักเรียน

รวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง 

ความซ่ือสัตยสุจริต 

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสองไดอยางไร  

 [(พจนหนา)2 - (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)(พจนหนา – พจนหลัง) 

 หรือ A2 – B2 = (A + B)(A – B) เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง] 



728 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

อธิบายการแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนผลตาง

กําลังสอง 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 ไมตอบคําถามขอ 1 

ระดับ 2 ตอบคําถามขอ 1 ไมถูกตอง 

ระดับ 3 ตอบคําถามขอ 1 ถูกตองแตไมครบถวน 

ระดับ 4 ตอบคําถามขอ 1 ถูกตองครบถวน

สมบูรณ 

แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนาม 

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

ใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 1–2 ขอ 

ระดับ 2 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 3–4 ขอ 

ระดับ 3 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 5–7 ขอ 

ระดับ 4 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 8–10 ขอ 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

10 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 10 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 1–2 ขอ 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 3–4 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 5–7 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 8–10 ขอ 

ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 729 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



730 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ใบงานท่ี 10 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 10 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 
 

จุดประสงค 1. อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

 2. แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสองใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

1. จงเขียนสูตรการการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา 

และ B แทนพจนหลัง 

 ตอบ              

              

2. จงการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

ขอ พหุนาม เขียนในรูป A2 – B2 เขียนในรูป (A + B)(A – B) 

1 x2 – 1   

2 16 – x2   

3 x2 – 144   

4 x2 – 361   

5 x2 – 900   

6 9x2 – 1   

7 4x2 – 49   

8 25x2 – 121   

9 81x2 – 400   

10 64x2 – 225   

 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 731 

เฉลยใบงานท่ี 10 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 5 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียว (1) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค 1. อธิบายการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

 2. แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสองใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

1. จงเขียนสูตรการการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา 

และ B แทนพจนหลัง 

 ตอบ   [(พจนหนา)2 - (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)(พจนหนา – พจนหลัง)   

 หรือ A2 – B2 = (A + B)(A – B) เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง   

2. จงการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

ขอ พหุนาม เขียนในรูป A2 – B2 เขียนในรูป (A + B)(A – B) 

1 x2 – 1 x2 – 12 (x + 1)(x – 1) 

2 16 – x2 42 – x2 (4 + x)(4 – x) 

3 x2 – 144 x2 – 122 (x + 12)(x – 12) 

4 x2 – 361 x2 – 192 (x + 19)(x – 19) 

5 x2 – 900 x2 – 302 (x + 30)(x – 30)  

6 9x2 – 1 (3x)2 – 12 (3x + 1)(3x – 1) 

7 4x2 – 49 (2x)2 – 72 (2x + 7)(2x – 7) 

8 25x2 – 121 (5x)2 – 112 (5x + 11)(5x – 11) 

9 81x2 – 400 (9x)2 – 202 (9x + 20)(9x – 20) 

10 64x2 – 225 (8x)2 – 152 (8x + 15)(8x – 15) 

 

 

  



732 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 10 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง (1)               

หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

อธิบายการแยกตัว

ประกอบของพหุ

นามท่ีเปนผลตาง

กําลังสอง 

 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปน

ผลตางกําลังสอง

ใชในการ

แกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ซ่ือสัตยสุจริต 

 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

                  

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 733 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตาง 

กําลังสอง  

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนามท่ีเปน 

ผลตางกําลังสองใชในการ 

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูทบทวนการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง โดยถามนักเรียน 

ดังนี้ 

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสองไดอยางไร 

 [(พจนหนา)2 - (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)(พจนหนา – พจนหลัง) 

 หรือ A2 – B2 = (A + B)(A – B) เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง] 

ข้ันสอน  

1. ครูเขียนตัวอยางพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสองบนกระดานและใหนักเรียนสังเกต 

แลวถามนักเรียนวาพจนหนาและพจนหลังของพหุนามคืออะไร และสามารถแยกตัวประกอบได

เปนอะไร  

 ตัวอยางท่ี 1  x2 – (x – 4)2 (พจนหนา คือ x2, พจนหลัง คือ (x – 4)]   

 วิธีทํา  x2 – (x – 4)2 = [x + (x – 4)][ x – (x – 4)] 

     = (x + x – 4)( x – x + 4) 

     = (2x – 4)(4) 

     = (2)(4)(x – 2) 

     = 8(x – 2) 

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2)               

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2)               

 



734 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

 ดังนั้น x2 – (x – 4)2 = 8(x – 2) 

 ตัวอยางท่ี 2  (x – 2)2 – (x + 3)2 [พจนหนา คือ (x – 2), พจนหลัง คือ (x + 3)]  

 วิธีทํา  (x – 2)2 – (x + 3)2 = [(x – 2) + (x + 3)][(x – 2) – (x + 3)] 

      = (x – 2 + x + 3)(x – 2 – x - 3) 

      = (2x + 1)(–5) 

 ดังนั้น (x – 2)2 – (x + 3)2 = (–5) (2x + 1) 

 ตัวอยางท่ี 3   25(x + 2)2 – 144x2   

 วิธีทํา  25(x + 2)2 – 144x2 = [5(x + 2)]2 – (12x)2 

 [พจนหนา คือ 5(x + 2), พจนหลัง คือ (12x)]  

      = [5(x + 2) + 12x][5(x + 2) – 12x] 

      = (5x +10 + 12x)(5x + 10  – 12x) 

      = (17x + 10)( –7x + 10) 

      = (17x + 10)(–1)(7x – 10) 

 ดังนั้น  25(x + 2)2 – 144x2  = – (17x + 10)(7x – 10) 

 หรือ   25(x + 2)2 – 144x2  = (–17x – 10)(7x – 10)  

 หรือ   25(x + 2)2 – 144x2  = (17x + 10)( –7x + 10) 

2. ครแูจกใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2)  

   ใหนักเรียนศึกษาและทํา โดยครูเปนผูแนะแนวทาง             



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 735 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครูสุมถามคําตอบนักเรียนหลังทําใบงานท่ี 11 เสร็จพรอมแนวคิดในการตอบ โดยครูและนักเรียน

รวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง 

ความซ่ือสัตยสุจริต  

  

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - สามารถแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสองไดอยางไร               

[(พจนหนา)2 - (พจนหลัง)2 = (พจนหนา + พจนหลัง)(พจนหนา – พจนหลัง) 

 หรือ A2 – B2 = (A + B)(A – B) เม่ือกําหนดให A แทนพจนหนา และ B แทนพจนหลัง] 



736 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

แสดงข้ันตอนการแยก 

ตัวประกอบของพหุนาม 

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง 

ใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

11 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

 

ระดับ 1 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 2 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 2–3 ขอ 

ระดับ 3 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 4–5 ขอ 

ระดับ 4 แยกตัวประกอบของพหุนามถูกตอง

ครบถวน 6–8 ขอ 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

11 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 11 

 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 1–2 ขอ 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 3–4 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 5–7 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณการแยกตัวประกอบของ

พหุนามถูกตองสมบูรณ 8–10 ขอ 

ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 737 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



738 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

ใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11 

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสองใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามตอไปนี้ 
 

ขอ พหุนาม 
เขียนในรูป 

A2 – B2 
เขียนในรูป (A + B)(A – B) ผลลัพธ 

1 25 – (y + 1)2    

2 (2x – 3)2  – 36    

3 4x2 – (x – 2)2    

4 (2y + 3)2 – 25y2    

5 (x + 6)2 – (x + 4)2    

6 (x – 8)2 – (x – 5)2    

7 9(x – 7)2 – 100x2    

8 25x2 – 16(x – 5)2    

 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 739 

เฉลยใบงานท่ี 11 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 11  

เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2) 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค แสดงข้ันตอนการแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสองใชในการแกปญหาทาง

คณิตศาสตรได 

คําช้ีแจง จงแยกตัวประกอบของพหุนามตอไปนี้ 
 

ขอ พหุนาม 
เขียนในรูป 

A2 – B2 
เขียนในรูป (A + B)(A – B) ผลลัพธ 

1 25 – (y + 1)2 52 – (y + 1)2 [5 + (y + 1)][5 – (y + 1)] (6 + y)(4 – y) 

2 (2x – 3)2  – 36 (2x – 3)2 – 62 [(2x – 3) + 6][(2x – 3) – 6] (2x + 3)(2x – 9) 

3 4x2 – (x – 2)2 (2x)2 – (x – 2)2 [2x + (x – 2)][2x – (x – 2)] (3x – 2)(x + 2) 

4 (2y + 3)2 – 25y2 (2y + 3)2 – (5y)2 [(2y + 3) + (5y)][(2y + 3) – (5y)] 3(7y + 3)( –y + 1) 

5 (x + 6)2 – (x + 4)2 (x + 6)2 – (x + 4)2 [(x + 6) + (x + 4)][(x + 6) – (x + 4)] 4(x + 5) 

6 (x – 8)2 – (x – 5)2 (x – 8)2 – (x – 5)2 [(x – 8) + (x – 5)][(x – 8) – (x – 5)] –3(2x – 13) 

7 9(x – 7)2 – 100x2 (3x – 21)2 – (10x)2 [(3x – 21) + 10x][(3x – 21) – 10x] –7(13x – 21)(x + 3) 

8 25x2 – 16(x – 5)2 (5x)2 – (4x – 20)2 [5x + (4x – 20)][5x – (4x – 20)] (9x – 20)(x + 20) 

 

 

  

  



740 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา .......... 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 11 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

ท่ีเปนผลตางกําลังสอง (2)               

หอง.......... 

 

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

แสดงข้ันตอนการ

แยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปน

ผลตางกําลังสองใช

ในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ซ่ือสัตยสุจริต 

 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 741 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

ขอบเขตเนื้อหา 

การแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสอง  

 

จุดประสงคการเรียนรู 

ดานความรู 

สามารถใชแยกตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสองในการ 

แกปญหาทางคณิตศาสตรได 

ดานทักษะและกระบวนการ 

การแกปญหาทางคณิตศาสตร 

ดานเจตคติ  

- 

สมรรถนะสําคัญของผูเรียน 

ความสามารถในการสื่อสาร 

คุณลักษณะของผูเรียน 

ซ่ือสัตยสุจริต 

กิจกรรมการเรียนรู    

ข้ันนํา 

1. ครูแจงจุดประสงคการเรียนรูใหนักเรียนทราบ 

2. ครูทบทวนการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง โดยเขียนพหุนามบนกระดานแลวสุม

นักเรียนมาเขียนการแยกตัวประกอบของพหุนามพรอมอธิบายวาใชการแยกตัวประกอบแบบใด

โดยครูและนักเรียนเปนผูตรวจสอบและแกไขใหถูกตอง ดังนี้ 

 1. 12xz – 16z =     [4z(3x – 4) ใชสมบัติการแจกแจง] 

 2. x2 – 14x + 24 =     [(x - 2)(x - 12) ใชการแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

        ตัวแปรเดียว] 

 3. x2 + 6x + 9 =     [(x + 3)2 ใชกําลังสองสมบูรณ] 

 4. x2 – 25 =      [(x + 5)(x – 5)  แยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเปน 

       ผลตางกําลังสอง] 

ข้ันสอน  

1. ครูเขียนตัวอยางพหุนามดีกรีสองบนกระดานแลวใหนักเรียนสังเกตสามารถแยกตัวประกอบได

เปนอะไร พรอมแสดงวิธีคิดใหนักเรียน 

 ตัวอยางท่ี 1 จงแยกตัวประกอบของ (x2 + 10x + 25) – 64x2   

 วิธีทํา  (x2 + 10x + 25) – 64x2 = (x + 5)2 – (8x)2    

      = [(x + 5) + (8x)][(x + 5) – (8x)]  

แหลงการเรียนรู 

- 

 

ส่ือ  

ใบงานท่ี 12 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง                

 

ภาระงาน/ช้ินงาน 

ใบงานท่ี 12 เรื่อง การแยก 

ตัวประกอบของพหนุามดีกรีสอง                

 



742 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

      = (x + 5 + 8x)(x + 5 – 8x) 

      = (9x + 5)(–7x + 5) 

      = –(9x + 5)(7x – 5) 

 ดังนั้น (x2 + 10x + 25) – 64x2  = –(9x + 5)(7x – 5) 

 ตัวอยางท่ี 2  จากรูป กําหนดให ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี AB = 14 หนวย, BC = 15 

หนวย และ AC = 13  หนวย จงหาความสูง h 

 
 วิธีทํา เนื่องจาก ∆ ACD และ ∆ BCD เปนสามเหลี่ยมมุมฉาก 

 ให AD = x หนวย จะได BD = 14 – x หนวย  

 จาก ∆ ACD จะได 132 =  h2 + x2  (ทฤษฎีบทพีทาโกรัส) 

    h2 =  132 – x2    (สมบัติของการเทากัน) 

 จาก ∆ BCD จะได 152 =  h2 + (14 – x)2 (ทฤษฎีบทพีทาโกรัส) 

    h2 =  152 – (14 – x)2 (สมบัติของการเทากัน) 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 743 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

     =  [15 + (14 – x)][15 – (14 – x)] 

     =  (29– x)(1 + x) 

     =  29 + 28x – x2 

 จะได     132 – x2 =  29 + 28x – x2 (สมบัติของการเทากัน) 

    169 =  29 + 28x 

    28x =  140 

       x =  5 

 เนื่องจาก      h2 =  132 – x2 

 จะได         h2 =  132 – 52  (สมบัติของการเทากัน) 

        =  169 – 25  

        =  144  

        =  12 x 12 

 ดังนั้น        h =  12 

 ตอบ  ความสูง h เทากับ 12 หนวย 

2. ครูแจกใบงานท่ี 12 ใหนักเรียนศึกษาและใชความรูเก่ียวกับการแยกตัวประกอบของพหุนาม

ดีกรีสองท่ีเรียนผานมาท้ังหมดในการทําใบงาน โดยครูเปนผูแนะแนวทาง  



744 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12  

หนวยการเรียนรูท่ี 5 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง เวลา 1 ช่ัวโมง 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร รายวิชา คณิตศาสตร 4 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

3. ครูสุมถามคําตอบนักเรียนหลังทําใบงานท่ี 12 เสร็จพรอมแนวคิดในการตอบ โดยครูและนักเรียน

รวมกันเปนผูเฉลยคําตอบท่ีถูกตองในแตละขอ และใหนักเรียนทําแบบประเมินตนเอง เรื่อง 

ความซ่ือสัตยสุจริต              

ข้ันสรุป 

1. สรุปความรูโดยครูถามนักเรียนวา  

 - การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเรียนผานมามีอะไรบาง 

   (1. การแยกตัวประกอบขอพหุนามโดยใชสมบัติการแจกแจง 2. การแยกตัวประกอบของพหุนาม

ดีกรีสอง 3. การแยกตัวประกอบของพหุนามท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 4. การแยกตัวประกอบ

ของพหุนามท่ีเปนผลตางกําลังสอง) 

 



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 745 

การวัดผลประเมินผล 

 
ส่ิงท่ีตองการวัด/ประเมิน วิธีการ เครื่องมือท่ีใช เกณฑ 

สามารถใชแยก 

ตัวประกอบของพหุนาม 

ดีกรีสองในการแกปญหา 

ทางคณิตศาสตรได 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

12 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 12 

 

ระดับ 1 ทําใบงาน 1 ขอแตไมถูกตอง 

ระดับ 2 ทําใบงานถูกตองครบถวน 1 ขอ 

ระดับ 3 ทําใบงานถูกตองครบถวน 2 ขอ 

ระดับ 4 ทําใบงานถูกตองครบถวน 3 ขอ 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ตรวจ 

ใบงานท่ี 

12 

 

แบบบันทึก

การตรวจ 

ใบงานท่ี 12 

 

ระดับ 1 เขียนสัญลักษณทางคณิตศาสตรไม

ถูกตองท้ังหมด 

ระดับ 2 เขียนสัญลักษณทางคณิตศาสตรถูกตอง

สมบูรณ 1 ขอ 

ระดับ 3 เขียนสัญลักษณทางคณิตศาสตรถูกตอง

สมบูรณ 2 ขอ 

ระดับ 4 เขียนสัญลักษณทางคณิตศาสตรถูกตอง

สมบูรณ 3 ขอ 

ซ่ือสัตยสุจริต การ

ประเมิน

ตนเอง 

แบบบันทึก

การประเมิน

ตนเอง 

ระดับ 1 ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเอง

เกือบท้ังหมด 

ระดับ 2 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน

บางสวน 

ระดับ 3 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเปน 

สวนใหญ 

ระดับ 4 ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

  



746 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

บันทึกผลหลังการสอน 

ผลการเรียนรู 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ปญหาและอุปสรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ขอเสนอแนะ/แนวทางการแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูสอน 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

 

ความคิดเห็น/ขอเสนอแนะของผูบริหารหรือผูท่ีไดรับมอบหมาย 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

                                      ลงชื่อ .......................................................ผูตรวจ 

                                                                    (.......................................................) 

          วันท่ี.............เดือน………………..........พ.ศ............ 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 747 

ใบงานท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค สามารถใชแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

 

1. จงแยกตัวประกอบของพหุนาม (x2 – 16x + 64) – x2 

   (x2 – 16x + 64) – x2 =         

    =         

    =         

    =         

    =         

    =          

ดังนั้น             

 

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนาม 900y2 – 16(y2 + 40y + 400)  

  900y2 – 16(y2 + 40y + 400) =          

     =         

    =         

    =         

    =         

    =          

ดังนั้น             

 

  



748 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

3. จากรูป กําหนด ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี  

   AD  ตั้งฉากกับ BC  ท่ีจุด D, AB = 13 หนวย, AC = 20 หนวย  

    และ BC = 21 หนวย จงหาพ้ืนท่ีของ ∆ ABC   

   วิธีทํา         

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 749 

  การประเมินตนเองดานความซ่ือสัตยสุจริต ตั้งม่ันในความถูกตองดีงาม ทําใบงานดวยตนเอง 

  

คําช้ีแจง  ใหนักเรียนขีดเครื่องหมาย  ใหตรงตามพฤติกรรมท่ีตนปฏิบัติในการทํากิจกรรมตามใบงานนี้ 

นักเรียนมีคุณภาพในระดับใด 

  ระดับ 1 (ปรับปรุง) ไมไดศึกษาและทําใบงานดวยตนเองเกือบท้ังหมด 

  ระดับ 2 (พอใช) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองนอยกวาเปนบางสวน 

  ระดับ 3 (ดี)  ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองมากกวาเปนสวนใหญ 

  ระดับ 4 (ดีมาก) ศึกษาและทําใบงานดวยตนเองท้ังหมด 

 



750 คูมือครูและแผนการจัดการเรียนรูระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

เฉลยใบงานท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

หนวยการเรียนรูท่ี 5 แผนการจัดการเรียนรูท่ี 12 เรื่อง การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 ภาคเรียนท่ี 2 ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 2 

 

จุดประสงค สามารถใชแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองในการแกปญหาทางคณิตศาสตรได 

 

1. จงแยกตัวประกอบของพหุนาม (x2 – 16x + 64) – x2 

   (x2 – 16x + 64) – x2 =  (x + 8)2  – x2      

    =  [(x + 8) + x][(x + 8) – x]    

    =  (x + 8 + x)(x + 8 – x)     

    =  (2x + 8)(8)      

    =  8(2x + 8)      

    =  16(x + 4)       

ดังนั้น  (x2 – 16x + 64) – x2  =  16(x + 4)       

 

2. จงแยกตัวประกอบของพหุนาม 900y2 – 16(y2 + 40y + 400)  

  900y2 – 16(y2 + 40y + 400) =  (30y)2 – 16(y + 20)2      

     =  (30y)2 – [4(y + 20)]2      

     =  (30y)2 – (4y + 80)2     

    =  [30y + (4y + 80)][30y – (4y + 80)]   

    =  (34y + 80)(26y – 80)     

    =          

ดังนั้น  900y2 – 16(y2 + 40y + 400)  =  (34y + 80)(26y – 80)    

 

  



กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรียนท่ี 2 751 

3. จากรูป กําหนด ∆ ABC เปนรูปสามเหลี่ยมท่ีมี  

   AD  ตั้งฉากกับ BC  ท่ีจุด D, AB = 13 หนวย, AC = 20 หนวย  

    และ BC = 21 หนวย จงหาพ้ืนท่ีของ ∆ ABC   

   วิธีทํา         

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

             

พ้ืนท่ีของ ∆ ABC = 
1

× BC × AD
2

 

 เนื่องจาก ∆ ABD และ ∆ ACD เปนสามเหลี่ยมมุมฉาก 

 ให BD = x หนวย จะได CD = 21 – x หนวย 

  จาก ∆ ABD จะได 132 =  AD2 + x2  (ทฤษฎีบทพีทาโกรัส) 

    AD2 =  132 – x2    (สมบัติของการเทากัน) 

  จาก ∆ ACD จะได 202 =  AD2 + (21 – x)2 (ทฤษฎีบทพีทาโกรัส) 

     AD2 =  202 – (21 – x)2 (สมบัติของการเทากัน) 

      =  [20 + (21 – x)][20 – (21 – x)] 

      =  (41 – x)(–1 + x) 

      =  – (41– x)(1 – x) 

      =  –x2 + 42x – 41 

  จะได      132 – x2 =  –x2 + 42x – 41 (สมบัติของการเทากัน) 

     169 =  42x – 41  

     42x =  210 

        x =  5 

  เนื่องจาก   AD2 =  132 – x2 

  จะได       AD2 =  132 – 52  (สมบัติของการเทากัน) 

         =  169 – 25  

         =  144  

         =  12 x 12 

        AD =  12 

 ดังนั้น พ้ืนท่ีของ ∆ ABC   = 
1

× BC × AD
2

 

     = 
1

× 21×12
2

 

     = 126 

 ตอบ พ้ืนท่ีของ ∆ ABC  = 126  ตารางหนวย 
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แบบบันทึกการตรวจใบงานตามแผนการจัดการเรียนรู  

รายวิชา คณิตศาสตร 4 รหัสวิชา ค22102 มัธยมศึกษาปท่ี 2 ภาคเรยีนท่ี 2 ปการศึกษา ………. 

หนวยท่ี 5 ใบงานท่ี 12 การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง หอง.......... 

  

เลขท่ี ชื่อ–นามสกุล 

ระดับคุณภาพ 

สามารถใชแยก 

ตัวประกอบของ 

พหุนามดีกรีสอง 

ในการแกปญหา

ทางคณิตศาสตรได 

ความสามารถ 

ในการสื่อสาร 

ซ่ือสัตยสุจริต 

 

การแกปญหาทาง

คณิตศาสตร 

1 2 3 4 1 2 3 4 1 2 3 4 
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ภาคผนวก  
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ภาคผนวก ก. 

เกณฑแบบประเมินรวม 
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เกณฑการประเมินผลดานคุณลักษณะอันพึงประสงค 
 

 

  

รายการ

ประเมิน 
ระดับคุณภาพ เกณฑการพิจารณา 

1. มีวินัย 

3 

(ดี) 

สมุด ชิ้นงาน สะอาดเรียบรอยและปฏิบัติตนอยูในขอตกลง 

ท่ีกําหนดใหรวมกันทุกครั้ง 

2 

(พอใช) 

สมุด ชิ้นงาน สวนใหญสะอาดเรียบรอยและปฏิบัติตนอยูในขอตกลง 

ท่ีกําหนดใหรวมกันเปนสวนใหญ 

1 

(ควรปรบัปรุง) 

สมุด ชิ้นงาน ไมคอยเรียบรอยและปฏิบัติตนอยูในขอตกลง 

ท่ีกําหนดใหรวมกันบางครั้งตองอาศัยการแนะนํา 

2. ใฝเรียนรู 

3 

(ดี) 

มีการอางอิงท่ีถูกตองและเสนอแนวคิดประกอบการตัดสินใจ 

อยางสมเหตุสมผล 

2 

(พอใช) 

มีการอางอิงท่ีถูกตองบางสวนและเสนอแนวคิดประกอบการตัดสินใจ 

แตอาจไมสมเหตุสมผลในบางกรณี สรุปผลไมคอยถูกตอง 

1 

(ควรปรับปรุง) 

มีการเสนอแนวคิดท่ีไมสมเหตุสมผลในการตัดสินใจและไมอางอิง 

สรุปผลไมถูกตอง 

4. มุงม่ัน 

ในการทํางาน 

 

3 

(ดี) 

สงงานกอนหรือตรงตามกําหนดเวลานัดหมาย รับผิดชอบในงาน 

ท่ีไดรับมอบหมายและปฏิบัติเองจนเปนนิสัย และชักชวนใหผูอ่ืนปฏิบัต ิ

2 

(พอใช) 

สงงานชากวากําหนด แตไดมีการติดตอชี้แจงโดยมีเหตุผลรับฟงได 

รับผิดชอบในงานท่ีไดรับมอบหมายและปฏิบัติเองจนเปนนิสัย 

1 

(ควรปรับปรุง) 

สงงานชากวากําหนด ปฏิบัติงานโดยตองอาศัยการชี้แนะคําแนะนํา 

และการตักเตือน 

5. อยูอยาง

พอเพียง 

 

3 

(ดี) 

ใชจายอยางประหยัด มีการวางแผนการใชจายเงิน มีการออมเงิน 

เปนประจํา สมํ่าเสมอ 

2 

(พอใช) 

ใชจายอยางประหยัด มีการวางแผนการใชจายเงิน มีการออมเงิน  

ไมสมํ่าเสมอ 

1 

(ควรปรบัปรุง) 

ใชจายอยางประหยัด ไมมีการวางแผนการใชจายเงิน ไมมีการออมเงิน 
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เกณฑการประเมินผลดานทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร 

การแกปญหา 

คะแนน/ระดับคุณภาพ เกณฑการพิจารณา 

3 

(ดี) 

ใชวิธีการดําเนินการแกปญหาไดสําเร็จอยางมีประสิทธิภาพ 

และอธิบายข้ันตอนของวิธีการดังกลาวไดอยางชัดเจน 

2 

(พอใช) 

มีวิธีการดําเนินการแกปญหาไดสําเร็จ แตไมสามารถอธิบายข้ันตอน 

ของวิธีการดังกลาวได 

1 

(ปรับปรุง) 

มีหลักฐานหรือรองรอยการดําเนินการแกปญหาบางสวน 

แตก็แกปญหาไมสําเร็จ 

     การส่ือสาร และการส่ือความหมายทางคณิตศาสตร 

คะแนน/ระดับคุณภาพ เกณฑการพิจารณา 

3 

(ดี) 

ใชภาษาและสัญลักษณทางคณิตศาสตรท่ีถูกตอง นําเสนอแสดงขอมูล 

ประกอบตามลําดับข้ันตอนชัดเจนมีรายละเอียดสมบูรณ 

2 

(พอใช) 

ใชภาษาและสัญลักษณทางคณิตศาสตรท่ีถูกตอง นําเสนอแสดงขอมูล

ประกอบตามลําดับข้ันตอนชัดเจนบางสวน แตขาดรายละเอียดสมบูรณ 

1 

(ปรับปรุง) 

ใชภาษาและสัญลักษณทางคณิตศาสตรงาย ๆ นําเสนอแสดง 

ขอมูล ขอมูลไมชัดเจน 

      การเช่ือมโยงความรูทางคณิตศาสตร 

คะแนน/ระดับคุณภาพ เกณฑการพิจารณา 

3  

(ดี) 

นําความรู หลักการ และวิธีการของคณิตศาสตรในการเชื่อมโยง 

กับสาระคณิตศาสตร/สาระอ่ืน/ในชีวิตประจําวันเพ่ือชวยแกปญหา 

หรือประยุกตใชไดอยางสอดคลองและเหมาะสม 

2  

(พอใช) 

นําความรู หลักการ และวิธีการของคณิตศาสตรในการเชื่อมโยง 

กับสาระคณิตศาสตร/สาระอ่ืน/ในชีวิตประจําวันเพ่ือชวยแกปญหา 

หรือประยุกตใชไดบางสวน 

1 

 (ปรับปรุง) 

นําความรู หลักการ และวิธีการของคณิตศาสตรในการเชื่อมโยง 

ไมเหมาะสม 
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การใหเหตุผล 

คะแนน/ระดับคุณภาพ เกณฑการพิจารณา 

3 

(ดี) 

มีการอางอิงท่ีถูกตองและเสนอแนวคิดประกอบการตัดสินใจ 

อยางสมเหตุสมผล 

2 

(พอใช) 

มีการอางอิงท่ีถูกตองบางสวนและเสนอแนวคิดประกอบการตัดสินใจ

แตไมสมเหตุสมผลบางกรณี 

1 

(ปรับปรุง) 

มีการเสนอแนวคิดประกอบการตัดสินใจท่ีไมสมเหตุสมผล 

และไมระบุการอางอิง 
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ภาคผนวก ข. 

แผนผังความคิด (Graphic Organizers) 
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แผนผังความคิด เปนการฝกใหผูเรียนรวบรวมขอมูลหรือความรู จากการศึกษาคนควา การอาน  

การฟงคําบรรยาย แลวนําขอมูลมาจัดกลุม เขียนเปนภาพแสดงใหเห็นถึงโครงสราง ความคิด กระบวนการคิด 

และความสัมพันธของกระบวนการคิด โดยใชรูปภาพ หรือแผนภาพ 

 

 

เปนการแสดงโครงสรางของความสัมพันธของกระบวนการคิด ตั้งแตตนจนจบ ชวยใหมองเห็น 

ภาพรวมของความคิดและเคาโครงของความคิดในเรื่องท่ีกําลังคิด ทําใหมองเห็นความสัมพันธของความคิด 

ทําไดโดยเขียนความคิดหลักไวตรงกลางและโยงเสนใหสัมพันธกับความคิดรองความคิดยอย และความคิดท่ี

แยกยอยท่ีมีความสัมพันธเชื่อมโยงกันก็ขยายไดตอไปอีก ไมมีทิศทางท่ีกําหนดแนนอนตายตัว ดังตัวอยาง

ตอไปนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แผนผังความคิด (Graphic Organizers) 

ผังความคิด (Mind Mapping) 

สัตวปก 

สัตวบก 

สัตวน้ํา 

สัตว ส่ิงมีชีวิต พืช 

มีดอก 

ไมมีดอก 

ออกลูกเปนตัว 

ออกลูกเปนไข 

ไวรัส 

โพรทิสต 

แผนผังความคิด 
(Graphic Organizers) 
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ผังแสดงความสัมพันธแบบโครงสรางตนไม จะใชในการแสดงความสัมพันธของเรื่องท่ีมีความสําคัญ 

ลดหลั่งกันเปนลําดับจากใหญไปหาจุดเล็ก ๆ รูปรางของการเขียนจะมีโครงสรางลักษณะคลายตนไมท่ีมีก่ิงกาน

หรืออาจจะมีลักษณะคลายแผนภูมิการบริหารองคกรวิธีการเขียนใหเริ่มตนหัวขอเรื่องไวขางบนหรือตรงกลาง

แลวลากเสนใหเชื่อมโยงกับความคิดรวบยอดอ่ืน ๆ ท่ีมีความสําคัญรองลงไปตามลําดับ 

 

 

  

ราก 

เง่ือนไข 

เง่ือนไข 

เง่ือนไข 

เง่ือนไข 

เง่ือนไข 

เง่ือนไข 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

การกระทํา 

ผังแสดงความสัมพันธแบบโครงสรางตนไม (Tree Structure) 
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เปนการวิเคราะหหาความสัมพันธของสิ่งของหรือแนวคิดตั้งแต 2 สิ่งข้ึนไปวาสวนใดลักษณะใดท่ีมี

ความเหมือนหรือความตางกัน เปนการคิดแบบหาตัวรวมในสิ่งท่ีเหมือนกัน ชวยใหผูเรียนรูจักจําแนกความ 

เหมือนและความตางของสิ่งของ สถานท่ี และบุคคล หรืออ่ืน ๆ ไดดี โดยการเขียนเปนแผนภาพแสดง 

ความสัมพันธ ดังตัวอยางนี้ 

 

 

 

 

เปนการคิดแบบเปนวงจรหรือวงกลม โดยในวงกลมจะไมมีจุดเริ่มตนหรือจุดจบเพ่ือเสนอข้ันตอน 

ตาง ๆ ท่ีสัมพันธเรียงลําดับเปนวงกลม ตัวอยางเชน 

 

 

 

 

 

 

 

  

ผังรูปแบบเวนน (Venn Diagram) 

ผังความคิดแบบวงจร (The Circle) 

วิญญาณ 

นามรูป 

ทุกข 

สังขาร 

ผัสสะ อายตนะ 

เซลลพืช 

ผนังเซลล 
คลอโรพลาสต 
รูปรางเหล่ียม 
คงรูปไดนาน 

เซลลสัตว 

รูปรางกลม 
ออนนุม 

เย่ือหุมเซลล 
นิวเคลียส 

ไซโทพลาซึม 
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เปนการคิดหาสาเหตุของปญหา เชน แดงหนีเรียน เพราะสาเหตุใด เปนตนการเขียนแผนผังทําได  

โดยกําหนดเรื่องแลว หาสาเหตุและผลตาง ๆ ในแตละดาน ตัวอยางเชน 

 

 

 

แผนผังแบบลําดับข้ันตอนเปนแผนผังท่ีแสดงใหเห็นถึงสภาพการณหรือเนื้อหาสาระท่ีเปนกระบวนการ

เรียงตามลําดับข้ันตอน เปนแผนผังท่ีแสดงใหเห็นถึงสภาพเหตุการณหรือเนื้อหาสาระท่ีเปนกระบวนการเรียง

ตามลําดับตอเนื่อง ตัวอยางเชน 

 

  

ผังกางปลา (The Fish Bone) 

ผังแบบลําดับข้ันตอน (Sequence Chart) 
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ภาคผนวก ค. 

บันทึกการเรียนรู (Learning Log) 
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แบบบันทึกการเรียนรู/อนุทินการเรียนรู (Learning Log) 

ชุดท่ี 1 

สิ่งท่ีฉันชอบ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันไมชอบ คือ  

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันยังไมเขาใจ คือ  

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 

ชุดท่ี 2 

สิ่งใหมท่ีไมคาดคิดจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันชอบมากท่ีสุดจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันอยากรูเพ่ิมเติมไปจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 

ชุดท่ี 3 

สิ่งหนึ่งท่ีฉันไดเรียนรูจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

ฉันนาจะเรียนรูไดดีกวานี้หาก 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีทําใหฉันไดใชความคิดจริง ๆ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
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ชุดท่ี 4 

สิ่งท่ีฉันสนใจมากเปนพิเศษจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันยังไมคอยเขาใจจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีฉันไดประโยชนมากท่ีสุดจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
 

ชุดท่ี 5 

หนึ่ง สิ่งท่ีฉันไดเคยเรียนมาแลว คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

 สอง คําถามท่ีฉันยังตองการคําตอบเพ่ิมเติม คือ  

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สาม สิ่งท่ีฉันไดเรียนรูจากบทเรียนวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
 

ชุดท่ี 6 

จากบทเรียนวันนี้… 

สิ่งท่ีดําเนินไปไดดี คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

สิ่งท่ีเราควรปรับใหดีข้ึนได คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

ปญหาท่ีเกิดข้ึน คือ  

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
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ชุดท่ี 7 (กิจกรรมกลุม /โครงงาน - เด็กเล็ก) 

1. วันนี้ฉันทํา/เขียน 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

2. ฉันพูดคุยเก่ียวกับ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

3. ฉันเขียน 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

4. ปญหาอยางหนึ่งของฉันในวันนี้ คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

5. ข้ันตอไปฉันจะ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
 

ชุดท่ี 8 (กิจกรรมกลุม/โครงงาน - เด็กโต) 

1. สิ่งท่ีฉันและกลุมทําไดดีในวันนี้คือ 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

2. ถาไดรับมอบหมายใหทํางานแบบเดิมอีกครั้ง ฉันจะทําอะไรท่ีตางไปจากเดิมบาง 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

3. สวนท่ีฉันยังตองการความชวยเหลือในการปรับปรุงงานใหดีข้ึน

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 

4. ขอบันทึกเพ่ิมเติม 

..............................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................. 
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สามเหลี่ยมการเรียนรูของฉนั 
ชื่อ–สกุล ................................................................... วัน เดือน ป : ........................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. ส่ิงท่ีฉันรูมาแลว 

2. คําถามท่ีฉันอยากไดคําตอบ 

3. ส่ิงท่ีฉันเรียน 
และเขาใจดี 
ในบทเรียนวันนี้ 
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บันทึกการยอนคิดและไตรตรองสิ่งที่เรียนรู 

ชื่อ–สกุล ................................................................... วัน เดือน ป : ........................................................... 

 

คําช้ีแจง : นักเรียนเลือกตอบคําถามขางลาง 2 ขอ เขียนลงในแผนกระดาษแลวนําไปติดตามชองของ

คําถาม 

 

สิ่งดี ๆ ที่เกิดข้ึนในการเรียนวันนี้ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สิ่งใดที่ฉันนาจะทําไดดีกวานี้ 

 

คําถาม ฉันอยากทราบคําตอบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สิ่งที่เปนปญหาของฉัน คือ 
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คณะจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู ระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
เพ่ือการเรียนการสอนทางไกลผานดาวเทียม (DLTV) 

มูลนิธกิารศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถมัภ 
 
ท่ีปรึกษา 

 
คณะจัดทําคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ภาคเรยีนท่ี 2 

1. นางยุพดี มงคลจินดาวงศ ขาราชการบํานาญ 
2. นางสาวพนิดา พิสิฐอมรชัย ขาราชการบํานาญ 
3. นายวชิรดล คําศิริรักษ   ศึกษานิเทศก  

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 
4. นางสาวพัดชา บุญหาร ครู โรงเรียนบานบึง (ศรีราชา)  

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาชลบุรี เขต 3 
5. นางสาวปรมาภรณ ออนนุม  คร ูโรงเรียนสวนปาอุปถัมภ   

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาฉะเชิงเทรา เขต 2 
6. นางฐิติมา ไชยวรรณ คร ูโรงเรียนบานควนยวน  

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาพัทลุง เขต 2 
7. นางรสริน อะปะหัง   คร ูโรงเรียนชุมชนบานซาง  

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาบึงกาฬ   
 

1. รองศาสตราจารย นราพร จันทรโอชา        รองประธานกรรมการบรหิาร 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

2. พลอากาศโท ภักดี แสง-ชูโต                   เลขาธิการ 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

3. นายอนุสรณ  ฟูเจริญ                            ผูชวยเลขาธิการ 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

4. รองศาสตราจารย เฉลียวศรี พิบูลชล          กรรมการบริหารมูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม  
ในพระบรมราชูปถัมภ 

5. นายเชิดศักดิ์   ศรีศักดิ์วิชัย หัวหนาสํานักงาน 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

6. นายบุญรักษ  ยอดเพชร                         เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน 
7. นางสาวนิจสุดา อภินันทาภรณ                 ผูอํานวยการสํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
8. นางสาวรัตนา แสงบัวเผื่อน                     ผูอํานวยการกลุมพัฒนาหลักสูตรและมาตรฐานการเรียนรู 

สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
9. นางผานิต ทวีศักดิ ์                               ผูอํานวยการกลุมพัฒนากระบวนการเรียนรู 

สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
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8. นางสาวปาณิสรา จันทรสุข คร ูโรงเรียนหนองแวงวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาอุดรธานี เขต 3 

9. นางนิศารัตน นวลประจักษ คร ูโรงเรียนศรีขวัญเมือง  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาอุดรธานี เขต 3 

10. นางอังคณา แกวไชย คร ูโรงเรียนบานหนองหาน (วันครู 2502)  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาอุดรธานี เขต 3 

11. นายสุวัชชัย หมุนสมัย คร ูโรงเรียนมัธยมวัดดุสิตาราม   
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 1 

12. นางศรัญยรัชต แกววิมล คร ูโรงเรียนเตรียมอุดมศึกษาพัฒนาการ รัชดา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 2 

13. นางศศิธร ชางสุวรรณ คร ูโรงเรียนจันทรหุนบําเพ็ญ  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 2 

14. นายชาคริต แจมศรี คร ูโรงเรียนบดินทรเดชา (สิงห สิงหเสนี)  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 2 

15. นางสาวธัญฑิพา พอนอวม คร ูโรงเรียนเตรียมอุดมศึกษาพัฒนาการ นนทบุรี  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 3 

16. นายภูมิพัฒน รัดอัน ครู โรงเรียนหอวัง ปทุมธานี  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 4 

17. นางสาววิรมณ ปนงาม คร ูโรงเรียนสตรีอางทอง   
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 5 

18. นางสาวกนกประภา ขาวเผือก  คร ูโรงเรียนสนามชัยเขต  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 6 

19. นายพรเทพ พรมตา คร ูโรงเรียนเบญจมราชรังสฤษฎิ์  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 6  

20. นายปยวิทย เหลืองระลึก คร ูโรงเรียนเฉลิมพระเกียรติสมเด็จพระศรีนครินทร กาญจนบรุี  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 8 

21. นางสาวศรัญญา จินดา คร ูโรงเรียนทามวงราษฎรบํารุง  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 8 

22. นางสาวอภิรดา ท่ันเสง คร ูโรงเรียนวิสุทธรังษี  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 8 

23. นายสิทธิชัย นอยราษฎร คร ูโรงเรียนพระปฐมวิทยาลยั  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 9 

24. นางสาวขวัญหทัย พิกุลทอง คร ูโรงเรียนสวนแตงวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 9 

25. นายศักรินทร ขูรีรัง  ครู โรงเรียนเชียงคาน  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 19 

26. นางสาววาสนา ผลาผล คร ูโรงเรียนหนองหนิวิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 19 
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27. นางสาวยุพิน ปะวะเสนัง   คร ูโรงเรียนบานดุงวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20 

28. นางพรพรรณ ศรีซุย คร ูโรงเรียนสตรีราชินูทิศ  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20 

29. นายธีระเชษฐ จันทะมนตรี  ครูโรงเรียนหนองหานวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20 

30. นางสาวรัตนศญาณดา ขาวกุญชร ครู โรงเรียนกุมภวาป  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20  

31. นางเจริญขวัญ นําพา  คร ูโรงเรียนหนองหานวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20 

32. นายประดิษฐ ศรีซุย คร ูโรงเรียนพิบูลยรักษพิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 20 

33. นายคําสา สุโพธิ์ คร ูโรงเรียนอุดรพัฒนาการ  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 20 

34. นายโชคชัย ศรีวิโรจนวงศ คร ูโรงเรียนโคกคอนวิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

35. นายวุฒิไกร คําแฝง ครู โรงเรียนบงึกาฬ  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 21 

36. นางสาววิชุดา หนูจันทร คร ูโรงเรียนสังคมวิทยา 
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  เขต 21 

37. นางสาวสุภาพร โคตรวิทย  คร ูโรงเรียนกุดบงพิทยาคาร  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

38. นางวรรณภา ตอติด  คร ูโรงเรียนปากสวยพิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

39. นางสาววิมลรัตน สีพิมสอ  คร ูโรงเรียนฝางพิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

40. นางจิตรมาศ คําดีบุญ คร ูโรงเรียนชมุพลโพนพิสัย  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

41. นางสาวทัศภรณ ศรีจันด ี คร ูโรงเรียนพรเจริญวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 21 

42. นายจรัญชัย อนุศาสน คร ูโรงเรียนมัธยมวานรนิวาส  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 23 

43. นางปทิตตา ขัณฑชลา  คร ูโรงเรียนยางตลาดวิทยาคาร    
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 24 

44. นางสาวเกษณีย ยอดไฟอินทร ครู โรงเรียนพุทไธสง  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 32 

45. นายชาญชัย หาญสีนาด คร ูโรงเรียนหนองก่ีพิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 32 
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46. นายนฤพนธ สายเสมา คร ูโรงเรียนสุรวิทยาคาร  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 33 

47. นางสาวจันทิมา กุลศรี คร ูโรงเรียนอุทัยวิทยาคม   
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 42 

48. นายไชยไพธิ์  รมโพธิ์ คร ูโรงเรียนอุทัยวิทยาคม  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 42 

49. นางสาวชญาภา ราชวาณิชย คร ูโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 
50. นางสาวปทมา สาระเกตุ คร ูโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 
51. วาท่ีรอยตรีหญิง กมลชนก มีหลาย คร ูโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 
52. วาท่ีรอยตรีหญิง ชุติมา วรรณรักษ คร ูโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 
53. นางสาวนงคนุช สุกใส คร ูโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ   
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1. นางสาวศรัญญา  จินดา   ครู โรงเรียนทามวงราษฎรบํารุง  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา 8 

2. นางสาววิชุดา  หนูจันทร ครู โรงเรียนสังคมวิทยา  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา  21 

3. นายสิทธิชยั  นอยราษฎร ครู โรงเรียนพระปฐมวิทยาลยั  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 9 

4. นางปทิตตา  ขัณฑชลา  ครู โรงเรียนยางตลาดวิทยาคาร  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 24 

5. นางพรพรรณ  ศรีซุย  ครู โรงเรียนสตรีราชินูทิศ  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 20 
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คณะตรวจปรูฟและจัดทํารูปเลมคูมือครูและแผนการจัดการเรียนรู กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  ภาคเรยีนท่ี 2 
 

  

1. นายอนุสรณ  ฟูเจริญ ผูชวยเลขาธิการ 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ  

ประธานกรรมการ 

2. นางราตรี ศรีไพรวรรณ ผูอํานวยการโรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ กรรมการ 
3. นายธีระพล เขงขวา รองผูอํานวยการฝายวิชาการ มัธยมศึกษา 

โรงเรียนวังไกลกังวล ในพระบรมราชูปถัมภ 
กรรมการ 

4. นางวิภา ตัณฑุลพงษ รองหัวหนาสํานักงาน 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

กรรมการ 

5. นางสาวพนิดา  พิสิฐอมรชัย ขาราชการบํานาญ คณะทํางาน 
6. นางยุพดี  มงคลจินดาวงศ ขาราชการบํานาญ คณะทํางาน 
7. นายสิทธิชยั  นอยราษฎร ครู โรงเรียนพระปฐมวิทยาลยั จ.นครปฐม  

สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามัธยมศึกษา เขต 9 
คณะทํางาน 

8. นางสาวศรินทิพย  บุญเติม ครู โรงเรียนพระยาประเสรฐิสุนทราศรัย (กระจาง สิงหเสนี) คณะทํางาน 
9. นางสาวปวีณา  โควจํารัส ครู โรงเรียนพระยาประเสรฐิสุนทราศรัย (กระจาง สิงหเสนี) คณะทํางาน 
10. นางสาวชุติมา  จงใจงาม ครู โรงเรียนพระยาประเสรฐิสุนทราศรัย (กระจาง สิงหเสนี) คณะทํางาน 
11. นางสาวณัฐกานต  ขันทะสิทธิ ์ ครู โรงเรียนพระยาประเสรฐิสุนทราศรัย (กระจาง สิงหเสนี) คณะทํางาน 
12. นางสาวสาวิตรี ศรีโนนยาง ครู โรงเรียนวัดอัยยิการาม สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษา

ประถมศึกษาปทุมธานี เขต 2 
คณะทํางาน 

13. นางสาวสุณิสา ถาปนแกว ครู โรงเรียนวัดคุณหญิงสมจีน มิตรภาพท่ี 64  
สํานักงานเขตพ้ืนท่ีการศึกษาประถมศึกษาปทุมธานี เขต 2 

คณะทํางาน 

14. นางศิริรัตน มูลไชยศรี นักทรัพยากรบุคคล 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

คณะทํางาน 

15. นางสาวทิพจุฑา  ชุนเกษา นักทรัพยากรบุคคล 
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

คณะทํางาน 

16. นางสาววรรณวิษา  ภูพานทอง นักวิชาการศึกษา  
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

คณะทํางาน 

17. นางสาวกมลชนก  ดวงคํา นักวิชาการศึกษา  
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

คณะทํางาน 

18. นางสาวณัฐพร  เผือดจันทึก นักวิชาการศึกษา  
มูลนิธิการศึกษาทางไกลผานดาวเทียม ในพระบรมราชูปถัมภ 

      เลขานุการ 
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รายช่ือคณะทํางาน 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

สํานักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน 
 
 

 
 

1. นางผาณิต ทวีศักดิ์ นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

2. นายเฉลิมชัย พันธเลิศ นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

3. นางสาวอรอร ฤทธิ์กลาง นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

4. นายสุรศักดิ์ ศรีสวัสดิ์ นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

5. นางเกศกัญญา อนุกูล นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

6. นายเฉลิมชัย พันธุเลิศ นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

7. นายนพพร แสงอาทิตย นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

8. นายเอกสิทธิ์ ปยะแสงทอง นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

9. นางสาวภัทรา ดานวิวัฒน นักวิชาการศึกษา 
สํานักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
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1.	 มูลนิธิการศึกษาทางไกลผ่านดาวเทียม	ในพระบรมราชูปถัมภ์
	 เลขที่	214	ถนนนครสวรรค์	แขวงวัดโสมนัส	เขตป้อมปราบศัตรูพ่าย	กรุงเทพมหานคร	10100	
	 โทร.	0	2282	6734		โทรสาร	0	2282	6735

2.	 สถานีวิทยุโทรทัศน์การศึกษาทางไกลผ่านดาวเทียม
	 ซอยหัวหิน	35	ถนนเพชรเกษม	ต�าบลหัวหิน	อ�าเภอหัวหิน	จังหวัดประจวบคีรีขันธ์	77110
	 โทร.	032	515	457–8		โทรสาร	032	515	951
	 web@dltv.ac.th	(ติดต่อเรื่องเว็บไซต์)
	 dltv@dltv.ac.th	(ติดต่อเรื่องทั่วไป)

3.	 โรงเรียนวังไกลกังวล	ในพระบรมราชูปถัมภ์
	 อ�าเภอหัวหิน	จังหวัดประจวบคีรีขันธ์	77110
	 โทร.	032	522	347,	032	520	478		โทรสาร	032	520	478
  

    

 

4.	ช่องทางการติดตามข่าวสาร

 
    

           
 

Facebook	:	โรงเรียนวังไกลกังวล	ในพระบรมราชูปถัมภ์	

Facebook : มูลนิธิการศึกษาทางไกลผ่านดาวเทียม	ในพระบรมราชูปถัมภ์ DLTV 

Website : http://www.kkws.ac.th

Website : http://www.dltv.ac.th
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