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หน่วยการเรียนรู้ที่ 3 เส้นขนาน

เรื่อง การแก้ปัญหาเกี่ยวกับเส้นขนาน

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2



หน่วยการเรียนรู้ที่ 3
เรื่อง เส้นขนาน

หน่วยการเรียนรู้ที่ 3
เรื่อง เส้นขนาน

การแก้ปัญหาเกี่ยวกับเส้นขนาน



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถวิเคราะห์ ตรวจสอบความขนานกัน
ของเส้นตรงสองเส้นโดยใช้สมบัติทฤษฎีมุมเกี่ยวกับ

เส้นขนาน



ทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนานทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนาน

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด
รวมกันเท่ากับ  180 องศา

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ มุมแย้งมีขนาดเท่ากัน



ทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนานทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนาน

เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ มุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้าม                  
บนข้างเดียวกันของเส้นตัดมีขนาดเท่ากัน



ทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนานทบทวนทฤษฎีเกี่ยวกับเส้นขนาน



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
ตัวอย่างที่ 1 จากรูป BE // DF จงหาค่าของ X 

วิธีท า  ลาก CG ให้ขนานกับDF จะได้ว่า CG ขนานกับ BE

เนื่องจาก CG // DF และมี CD ลากตัดดังรูปG

จะได้ D෠CG + C෡DF = 180° (ขนาดของมุมภายในที่อยู่
บนข้างเดียวกันของเส้นตัด
รวมกันเท่ากับ 180°)

D෠CG + 112 = 180

ดังนั้น           D෠CG = 68°



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
ตัวอย่างที่ 1 จากรูป BE // DF จงหาค่าของ X

G
เนื่องจาก A෠CG + D෠CG = 124°

จะได้               A෠CG = 56°

เนื่องจาก CG // BE และมี AC เป็นเส้นตัด

จะได้               A෡BE = A෠CG

ดังนั้น             X = 56°

A෠CG + 68° = 124°



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2

เนื่องจาก AB // CF และมี AF เป็นเส้นตัด
จะได้ A෠FE = B෡AF (ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน

และมีเส้นตัดแล้วมุมแย้งมี
ขนาดเท่ากัน)

ดังนั้น    A෠FE = 45° (เพราะ B෠FA = 45°)

ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2

พิจารณา ∆AEF

จะได้ E෠FA + 90 + 45 = 180 (มุมภายในรูปสามเหลี่ยม
รวมกันได้ 180 องศา)

ดังนั้น   y = 45

ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2

และเนื่องจาก AB // CF และมี AD เป็นเส้นตัด
จะได้ C෡DA = D෡AB (ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกันและ

มีเส้นตัดแล้วมุมแย้งมีขนาดเท่ากัน)

x = 42 + 45 + 45

ดังนั้น x = 132

นั่นคือ x + y = 132 + 45 = 177

ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2

- หาค่า y โดยใช้สมบัติที่ว่า ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน
และมีเส้นตัด แล้วขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกัน
ของเส้นตัดรวมกันเท่ากับ 180 องศา

- หาค่า x โดยใช้ทฤษฎีที่ว่า ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน
และมีเส้นตัด แล้วมุมแย้งมีขนาดเท่ากัน

แนวคิดเพิ่มเติม 1

ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2
ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 

แนวคิดเพิ่มเติม 2

- หาค่า y โดยใช้สมบัติที่ว่า ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน
และมีเส้นตัด แล้วขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกัน
ของเส้นตัดรวมกันเท่ากับ 180 องศา



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2

แนวคิดเพิ่มเติม 2

- หาค่า x โดยใช้ทฤษฎีที่ว่า ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน
และมีเส้นตัด แล้วมุมแย้งมีขนาดเท่ากัน และสมบัติที่ว่า
ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกันและมีเส้นตัด แล้วขนาดของ
มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเสน้ตัดรวมกันเท่ากับ 
180 องศา

ตัวอย่างที่ 2 จากรูป AB // CF จงหาค่าของ x + y 



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 5
การแก้ปัญหาเกี่ยวกับ

เส้นขนาน



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

1. จากรูป BC // DF จงหาค่าของ 2x - y 

y° 135°

85°

A

B

C

D

E

F

x°



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

2. จากรูป AE // CF จงหาค่าของ 2(x - y)

y°

120°

58°

A

B

C

D

E F

x°



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

3. จากรูป AB // CD และ BC // DE จงหาค่าของ x 
C

41°

A

B

D

E

C

x°



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 5
การแก้ปัญหาเกี่ยวกับ

เส้นขนาน



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

1. จากรูป BC // DF จงหาค่าของ 2x - y 

y° 135°

85°

A

B

C

D

E

F

x°



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

2. จากรูป AE // CF จงหาค่าของ 2(x - y)

y°

120°

58°

A

B

C

D

E F

x°



แบบฝึกหัดที่ 5
ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่าที่โจทย์ต้องการทราบให้สมบูรณ์

3. จากรูป AB // CD และ BC // DE จงหาค่าของ x 
C

41°

A

B

D

E

C

x°



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

- เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมกัน
เท่ากับ 180 องศา
- เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ มุมแย้งมีขนาดเท่ากัน



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

- เมื่อเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง เส้นตรงคู่นั้นขนานกัน
ก็ต่อเมื่อ มุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัด                     
มีขนาดเท่ากัน



เส้นขนานกับ
รูปสามเหลี่ยม (1) 

บทเรียนครั้งต่อไป

เส้นขนานกับ
รูปสามเหลี่ยม (1) 

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

สิ่งที่ต้องเตรียม

แบบฝึกหัดที่ 6 : เส้นขนานกับรูปสามเหลี่ยม (1)

แบบฝึกหัดที่ 7 : เส้นขนานกับรูปสามเหลี่ยม (2)
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