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หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความเท่ากันทุกประการ
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

เรื่อง ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ความเท่ากันทุกประการ

ส ำรวจรูปสำมเหลี่ยมหน้ำจั่ว 



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถบอกสมบัติ
ของรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว



สามเหลี่ยมหน้าจ่ัวรอบตัวสามเหลี่ยมหน้าจั่วรอบตัว

ส ารวจสิ่งแวดล้อมรอบตัวว่ามีสิ่งก่อสร้างที่มีลักษณะ
เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วที่นักเรียนรู้จัก



สามเหลี่ยมหน้าจ่ัวรอบตัวสามเหลี่ยมหน้าจั่วรอบตัว

จากรูป ∆ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว 
มี AB = AC เรียก BC ว่า ฐาน 
เรียก A෡BC และ A෠CB ว่า มุมที่ฐาน

เรียก B෡AC ว่า มุมยอด

ที่มี  AB และ AC เป็น ด้านประกอบมุมยอด
“บทนิยาม : รูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว คือรูปสามเหล่ียมที่มีด้านสองด้านยาวเท่ากัน”



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

∆ABD ≅ ∆ACD หรือไม่ เพราะเหตุใด

เท่ากันทุกประการ เพราะ มีความสัมพันธ์แบบ ด.ม.ด.

A

B D C



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

เท่ากัน เพราะ มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลีย่ม
ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน

A

B D C

A෡BD = A෠CD หรือไม่ เพราะเหตุใด



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

เท่ากัน เพราะ ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม
ที่เท่ากันทุกประการ จะยาวเท่ากัน

A

B D C

BD = CD หรือไม่ เพราะเหตุใด



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

เท่ากัน เพราะ มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลีย่ม
ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน

A

B D C

A෡DB = A෡DC หรือไม่ เพราะเหตุใด



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

เท่ากัน เพราะ เป็นมุมตรง

A

B D C

A෡DB + A෡DC = B෡DC หรือไม่ เพราะเหตุใด



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

เท่ากัน เพราะ มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม
ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน

A

B D C

A෡DB = A෡DC หรือไม่ เพราะเหตุใด



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

A

B D C

ผลบวกของขนาดของ A෡DB กับขนาดของ A෡DC เท่ากับ
กี่องศา เพราะเหตุใด 

𝟏𝟖𝟎°เพราะ A෡DB + A෡DC = B෡DC ซึ่งเป็นมุมตรง
และมุมตรงมีขนาด 𝟏𝟖𝟎°



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

A

B D C

A෡DB มีขนาดกี่องศา เพราะเหตุใด

A෡DB = 𝟗𝟎° เนื่องจาก A෡DB + A෡DC = 𝟏𝟖𝟎°

และ A෡DB = A෡DC จะได้ 2(A෡DB) = 𝟏𝟖𝟎°

ดังนั้น A෡DB = 𝟗𝟎°



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 1 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่วมี AB = AC และ AD
เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมยอด BAC ที่ลากจากจุด A พบฐาน BC ที่จุด D ดังรูป

A

B D C

AD ตั้งฉากกับ BC หรือไม่ เพราะเหตุใด 

AD ตั้งฉากกับ BC เพราะ A෡DB มีขนาด 𝟗𝟎°



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

กิจกรรมที่ 2 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมี AB = AC 

และ AD แบ่งครึ่ง BC ที่จุด D ดังรูป

B

A

D C

∆ABC ≅ ∆ACD หรือไม่ เพราะเหตุใด

เท่ากันทุกประการ เพราะ มีความสัมพันธ์แบบ ด.ด.ด.



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

B

A

D C

B෡AD = C෡AD หรือไม่ เพราะเหตุใด

เท่ากัน เพราะ มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม
ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน

กิจกรรมที่ 2 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมี AB = AC 

และ AD แบ่งครึ่ง BC ที่จุด D ดังรูป



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

B

A

D C

AD ตั้งฉากกับ BC หรือไม่ เพราะเหตุใด 

AD ตั้งฉากกับ BC เพราะ ∆𝐀𝐁𝐂 เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
และ AD แบ่งครึ่ง BC ที่เป็นมุมยอดท าให้ AD ตั้งฉากกับ BC

กิจกรรมที่ 2 ก าหนดให้ ∆ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมี AB = AC 

และ AD แบ่งครึ่ง BC ที่จุด D ดังรูป



สมบัติของ รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

A

B D
C

1) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
จะแบ่งรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วออกเป็น                      
รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่เท่ากันทุกประการ 

2) มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
มีขนาดเท่ากัน



สมบัติของ รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

A

B D
C

3) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
จะแบ่งครึ่งฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

4) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
จะตั้งฉากกับฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สมบัติของ รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

A

B D
C

5) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว                      
มาแบ่งครึ่งฐาน จากแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหล่ียม  
หน้าจั่ว

6) เส้นท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
มาแบ่งครึ่งฐาน จะตั้งฉากกับฐานของรูป
สามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สมบัติของ รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

A

B D
C

7) เส้นท่ีลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว               
มาตั้งฉากกับฐาน จะแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม
หน้าจั่ว

8) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
มาตั้งฉากกับฐาน จะแบ่งครึ่งฐานของ
รูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1



ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO 

และ CO = BO จงพิสูจน์ว่า A෡BC = D෠CB

D A

C B

O



ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO 

และ CO = BO จงพิสูจน์ว่า A෡BO = D෠CO

D A

C B

O



ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO 

และ CO = BO จงพิสูจน์ว่า A෡BO = D෠CO

D A

C B

O



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 12
เรื่อง ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
1. รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว มีด้านหนึ่งยาว 8 นิ้ว 
จงหาความยาวของด้านที่เหลือ

วิธีท า จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว มีด้านเท่ากัน 2 ด้าน
กรณีที่ 1 ถ้า x = 8 จะได้ว่า x + x + y = 18

……………….=………..
y =………..

ดังนั้น ด้านท่ีเหลือยาว.............นิ้ว

x x

y



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
1. รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว มีด้านหนึ่งยาว 8 นิ้ว 
จงหาความยาวของด้านที่เหลือ

วิธีท า จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว มีด้านเท่ากัน 2 ด้าน
กรณีที่ 2 ถ้า y = 8 จะได้ว่า x + x + y = 18

……………….=………..
x =………..

ดังนั้น ด้านท่ีเหลือยาวด้านละ.............นิ้ว

x x

y



แบบฝึกหัดที่ 12

∆𝐀𝐁𝐂 เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว และจุด C แบ่งครึ่ง 𝐁𝐃 จงพิสูจน์ว่า B෡OC = D෡OC

2. A

B C D

O

พิสูจน์ว่า  1. ……………=………….. (ก าหนดให้)
2. ..............=…………..  (ก าหนดให)้
3. B෡AO = D෡AO (จากสมบัติสามเหลี่ยมหน้าจั่ว)
4. ...............................  (มีความสัมพันธ์แบบ...............)
5. ..............=……= 90° (จากสมบัติของรูปสามเหลี่ยม

หน้าจั่ว)



แบบฝึกหัดที่ 12

2. A

B C D

O

พิสูจน์ว่า  6. ……………= DO (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูป 
สามเหล่ียมสองรูปที่เท่ากัน             
ทุกประการ จะยาวเท่ากัน)

7. ..............=…………..  (เป็นด้านร่วม)
8. ...............................  (มีความสัมพันธ์แบบ...............)
9. B෡OC = D෡OC (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูป

สามเหลี่ยมสองรูปที่เท่ากัน            
ทุกประการ  จะมีขนาดเท่ากัน)

∆𝐀𝐁𝐂 เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว และจุด C แบ่งครึ่ง 𝐁𝐃 จงพิสูจน์ว่า B෡OC = D෡OC



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

3. A

B

D

E

C

จากรูป ∆ABC เป็นสามเหลี่ยมหน้าจ่ัว

จงพิสูจน์ว่า A෡DE = B෡DF

∆CDE ≅ ∆CDF

และ



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 12
เรื่อง ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
1. รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว มีด้านหนึ่งยาว 8 นิ้ว 
จงหาความยาวของด้านที่เหลือ

วิธีท า จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว มีด้านเท่ากัน 2 ด้าน
กรณีที่ 1 ถ้า x = 8 จะได้ว่า x + x + y = 18

……………….=………..
y =………..

ดังนั้น ด้านท่ีเหลือยาว.............นิ้ว

x x

y



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
1. รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มีความยาวรอบรูป 18 นิ้ว มีด้านหนึ่งยาว 8 นิ้ว 
จงหาความยาวของด้านที่เหลือ

วิธีท า จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว มีด้านเท่ากัน 2 ด้าน
กรณีที่ 2 ถ้า y = 8 จะได้ว่า x + x + y = 18

……………….=………..
x =………..

ดังนั้น ด้านท่ีเหลือยาวด้านละ.............นิ้ว

x x

y



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

2. A

B C D

O

พิสูจน์ว่า  1. ……………=………….. (ก าหนดให้)
2. ..............=…………..  (ก าหนดให)้
3. B෡AO = D෡AO (จากสมบัติสามเหลี่ยมหน้าจั่ว)
4. ...............................  (มีความสัมพันธ์แบบ...............)
5. ..............=……= 90° (จากสมบัติของรูปสามเหลี่ยม

หน้าจั่ว)



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

2. A

B C D

O

พิสูจน์ว่า  6. ……………= DO (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูป 
สามเหล่ียมสองรูปที่เท่ากัน             
ทุกประการ จะยาวเท่ากัน)

7. ..............=…………..  (เป็นด้านร่วม)
8. ...............................  (มีความสัมพันธ์แบบ...............)
9. B෡OC = D෡OC (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูป

สามเหลี่ยมสองรูปที่เท่ากัน            
ทุกประการ  จะมีขนาดเท่ากัน)



แบบฝึกหัดที่ 12

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

3. A

B

D

E

C

จากรูป ∆ABC เป็นสามเหลี่ยมหน้าจ่ัว

จงพิสูจน์ว่า A෡DE = B෡DF

∆CDE ≅ ∆CDF

และ



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 13
เรื่อง พิจารณารูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

1) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว จะแบ่งรูปสามเหลี่ยม
หน้าจั่วออกเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่เท่ากันทุกประการ 

2) มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมีขนาดเท่ากัน

3) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว จะแบ่งครึ่งฐาน          
ของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
4) เส้นแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว จะตั้งฉากกับฐาน           
ของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

5) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมาแบ่งครึ่งฐาน
จากแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

6) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมาแบ่งครึ่งฐาน
จะตั้งฉากกับฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

7) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมาตั้งฉากกับฐาน
จะแบ่งครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

สมบัติของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

8) เส้นที่ลากจากมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมาตั้งฉากกับฐาน
จะแบ่งครึ่งฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



การน าความรู้เรื่องความเท่ากันทุกประการ
ไปใช้ในชีวิตประจ าวัน



ใบกิจกรรมที่ 1 : โย้ได้หรือไม่
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