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หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความเท่ากันทุกประการ
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

เรื่อง พิจารณาความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม



หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ความเท่ากันทุกประการ

พิจารณาความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม 



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถบอกเงื่อนไข
ของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กัน

ในแบบต่าง ๆ



พิจารณารูปสามเหลี่ยมพิจารณารูปสามเหลี่ยม

A

B
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B

C

ด้าน-มุม-ด้าน



พิจารณารูปสามเหลี่ยมพิจารณารูปสามเหลี่ยม

มุม-ด้าน-มุม
A

B

C A

B

C



พิจารณารูปสามเหลี่ยมพิจารณารูปสามเหลี่ยม

มุม-มุม-ด้าน
A

B

C A

B

C



พิจารณารูปสามเหลี่ยมพิจารณารูปสามเหลี่ยม

ด้าน-ด้าน-ด้าน
A

B

C A

B

C



พิจารณารูปสามเหลี่ยมพิจารณารูปสามเหลี่ยม

ฉาก-ด้าน-ด้าน
A

B

C A

B

C



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1



ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO และ CO = BO

จงพิสูจน์ว่า A෡BO = D෠CO

A D

B C

O

ก าหนดให้   AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO และ CO = BO

จงพิสูจน์ว่า A෡BO = D෠CO



ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ AC ตัดกัน DB ที่จุด O ท าให้ OA = DO และ CO = BO

จงพิสูจน์ว่า A෡BO = D෠CO

A D

B C

O

พิจารณา ∆ABO และ ∆DCO

A෡OB = D෡OC (ถ้าเส้นตรงสองเส้นตัดกัน 
แล้วมุมตรงข้ามมีขนาดเท่ากัน)

ดังนั้น ∆ABO ≅ ∆DCO (ด้าน-มุม-ด้าน)

AO = DO (ก าหนดให)้

BO = CO (ก าหนดให)้

จะได้ A෡BO = D෠CO (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการจะมีขนาดเท่ากัน)



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2



ตัวอย่างที่ 2 จงสร้างเส้นแบ่งครึ่งมุมของ A෡BC และพิสูจน์ว่าผลการสร้างเป็นจริง



ตัวอย่างที่ 2 จงสร้างเส้นแบ่งครึ่งมุมของ A෡BC และพิสูจน์ว่าผลการสร้างเป็นจริง

ต้องการพิสูจน์ว่า A෡BO = C෡BO

พิสูจน์ MO และ NO
พิจารณา ∆BOM และ ∆BON

BM = BN (รัศมีของวงกลมเดียวกันยาวเท่ากัน)
MO = NO (รัศมียาวเท่ากัน จากการสร้าง)
BO = BO (BO เป็นด้านร่วม)



ตัวอย่างที่ 2 จงสร้างเส้นแบ่งครึ่งมุมของ A෡BC และพิสูจน์ว่าผลการสร้างเป็นจริง

ดังนั้น ∆BOM ≅ ∆BON (ด้าน-ด้าน-ด้าน)

จะได้  A෡BO = C෡BO (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการจะมีขนาดเท่ากัน)

นั่นคือ BO เป็นเส้นแบ่งครึ่งมุมของ A෡BC



ตัวอย่างที่ 3ตัวอย่างที่ 3



ตัวอย่างที่ 3 จากรูป จงหาความยาวของด้าน AB
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B

D

C

10

8



ตัวอย่างที่ 3 จากรูป จงหาความยาวของด้าน AB

เนื่องจาก A෡BE = D෡BC (เส้นตรงสองเส้นตัดกัน
มุมตรงข้ามจะมีขนาดเท่ากัน)

จะได้ ∆BEA ≅ ∆BCD (มุม-ด้าน-มุม)

พิจารณา ∆BEA และ ∆BCD

AB = DB (ก าหนดให้)
และ E෡AB = C෡DB (เป็นมุมฉาก)

ดังนั้น AE = CD = 8 หน่วย(ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการจะยาวเท่ากัน)



ตัวอย่างที่ 3 จากรูป จงหาความยาวของด้าน AB

เนื่องจาก ∆BEA เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก

AB2 = BE2 − EA2

= 102 − 82

= 36

AB = 6

นั่นคือ ด้าน AB ยาว 6 หน่วย



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 10
เรื่อง พิจารณาความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม

(1)



แบบฝึกหัดที่ 10แบบฝึกหัดที่ 10

1. จากรูป จงหาขนาดของ D෠CB

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

A

B

D

C

60°



แบบฝึกหัดที่ 10แบบฝึกหัดที่ 10

2. จากรูป จงหาขนาดของ B෠CA

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

30°

35°
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C

D

A



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10
เรื่อง พิจารณาความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม

(1)



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10

1. จากรูป จงหาขนาดของ D෠CB

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

A

B

D

C

60°



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10

1. จากรูป จงหาขนาดของ D෠CB

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์

A

B

D

C

60°



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
2. จากรูป จงหาขนาดของ B෠CA

30°
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B
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10เฉลยแบบฝึกหัดที่ 10

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเขียนแสดงการหาค าตอบลงในช่องว่างให้สมบูรณ์
2. จากรูป จงหาขนาดของ B෠CA

30°

35°

B

C

D

A



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 11
เรื่อง พิจารณาความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม

(2)



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

- ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ ด้าน-มุม-ด้าน (ด.ม.ด.) 

กล่าวคือ มีด้านยาวเท่ากันสองคู่ และมุมในระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากัน                    

มีขนาดเท่ากัน แล้วรูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ

- ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ มุม-ด้าน-มุม (ม.ด.ม.) 

กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ และมีด้านซึ่งเป็นแขนร่วมของมุมทั้งสอง

ยาวเท่ากัน แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

- ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน (ด.ด.ด) 

กล่าวคือ มีด้านยาวเท่ากันสามคู่ แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากัน                  

ทุกประการ
- ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ มุม–มุม–ด้าน (ม.ม.ด.) 

กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านคู่ที่อยู่ตรงข้ามกับมุมคู่ที่มีขนาด

เท่ากัน ยาวเท่ากันหนึ่งคู่ แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน

- ถารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปมีสัมพันธ์กันแบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน    (ฉ.ด.ด.) 

กลาวคือ มีด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเท่ากันและมีด้านอื่นอีกหนึ่งคู่ยาวเท่ากัน   

แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



ส ารวจรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว



แบบฝึกหัดที่ 12 : ส ารวจสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

แบบฝึกหัดที่ 13 : พิจารณารูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
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