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ครูผู้สอน ครูอชรายุ  ไชยมงคล

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความเท่ากันทุกประการ
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

ฉาก-ด้าน-ด้าน



หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ความเท่ากันทุกประการ

รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน



จุดประสงค์การเรียนรู้

สามารถบอกเงื่อนไขของรูปสามเหลี่ยมสองรูป
ที่มีความสัมพันธ์กันแบบ 

ฉาก-ด้าน–ด้าน 



ทบทวนทบทวน
ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูป มีด้านยาวเท่ากันสองคู่

และมุมในระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากันมีขนาดเท่ากัน
แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ              
โดยความสัมพันธ์แบบใด

ด้าน-มุม-ด้านด้าน-มุม-ด้าน



ทบทวนทบทวน
ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ 

และมีด้านซึ่งเป็นแขนร่วมของมุมทั้งสองยาวเท่ากัน 
แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ
โดยความสัมพันธ์แบบใด

มุม-ด้าน-มุมมุม-ด้าน-มุม



ทบทวนทบทวน
ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีด้านยาวเท่ากันสามคู่ 

แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ         
โดยความสัมพันธ์แบบใด

ด้าน-ด้าน-ด้านด้าน-ด้าน-ด้าน



ทบทวนทบทวน
ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ 
และด้านคู่ที่อยู่ตรงข้ามกับมุมคู่ที่มีขนาดเท่ากัน  
ยาวเท่ากันหนึ่งคู่

มุม-มุม-ด้านมุม-มุม-ด้าน



ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
ให้นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปในแต่ละข้อต่อไปนี้
ซึ่งมีด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเท่ากัน และมีด้านอื่นยาวเท่ากันอีก 1 คู่ 
จงส ารวจว่ารูปสามเหลี่ยมสองรปูดังกล่าวเท่ากันทุกประการหรือไม่
โดยใช้กระดาษลอกลาย



1

ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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2

ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้านความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน

รูปสามเหลี่ยมที่โจทย์ใหม้าทับกันสนิทพอดี รูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูป          
ที่ก าหนดให้ในแต่ละข้อเท่ากันทุกประการ และเนื่องจากรูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูป
สร้างตามเงื่อนไขที่ก าหนดให้ คือ ด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเทากันและมีด้านอื่น  
อีกหนึ่งคู่ยาวเท่ากันซึ่งกล่าวว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ     

ฉาก-ด้าน–ด้าน  (ฉ.ด.ด.)  และผลที่ได้ตามมา คือ ด้านที่เหลืออีกหนึ่งคู่จะยาว
เท่ากันและมุมที่เหลืออีกสองคู่จะมีขนาดเท่ากันเป็นคู่ ๆ



ความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้านความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน

รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน 
จะเท่ากันทุกประการ ซึ่งเป็นไปตามสมบัติต่อไปนี้

“ถ้ารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน (ฉ.ด.ด.) 
กล่าวคือ มีด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเท่ากัน และมีด้านอื่นอีกหนึ่งคู่ยาวเท่ากัน

แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ”



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ XY ⊥ OX, AB ⊥ OA , OY = OB และ OX = OA 

จงพิสูจน์ว่า X෡YO = A෡BO
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ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
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ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ XY ⊥ OX, AB ⊥ OA , OY = OB และ OX = OA 

จงพิสูจน์ว่า X෡YO = A෡BO



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
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ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ก าหนดให้ XY ⊥ OX, AB ⊥ OA , OY = OB และ OX = OA 

จงพิสูจน์ว่า X෡YO = A෡BO



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2
ตัวอย่างที่ 2 จากรูป จงแสดงว่า GH = ST

F

H

S

G

R

T



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2
ตัวอย่างที่ 2 จากรูป จงแสดงว่า GH = ST



ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2
ตัวอย่างที่ 2 จากรูป จงแสดงว่า GH = ST



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 9
เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

ฉาก-ด้าน–ด้าน



แบบฝึกหัดที่ 9แบบฝึกหัดที่ 9

1. ก าหนดให้ AE = DC , BE = BC และ D෡BC เป็นมุมฉาก ดังรูป 
จงพิสูจน์ว่า AB = DB

ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์



แบบฝึกหัดที่ 9แบบฝึกหัดที่ 9

ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์

2. ก าหนดให้ ∆ACG และ ∆DBE เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยมีมุม A และ มุม D
เป็นมุมฉาก AG = DE และ GC = EB จงพิสูจน์ว่า A෡GC = D෡EB



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9
เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

ฉาก-ด้าน–ด้าน



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9

1. ก าหนดให้ AE = DC , BE = BC และ D෡BC เป็นมุมฉาก ดังรูป 
จงพิสูจน์ว่า AB = DB

ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9

1. ก าหนดให้ AE = DC , BE = BC และ D෡BC เป็นมุมฉาก ดังรูป 
จงพิสูจน์ว่า AB = DB

ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์



ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์

2. ก าหนดให้ ∆ACG และ ∆DBE เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยมีมุม A และ มุม D
เป็นมุมฉาก AG = DE และ GC = EB จงพิสูจน์ว่า A෡GC = D෡EB

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9



ค าชี้แจง น าสมบัติของความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กัน
แบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน ไปใช้อ้างอิงในการพิสูจน์

2. ก าหนดให้ ∆ACG และ ∆DBE เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยมีมุม A และ มุม D
เป็นมุมฉาก AG = DE และ GC = EB จงพิสูจน์ว่า A෡GC = D෡EB

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9เฉลยแบบฝึกหัดที่ 9



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
สมบัติรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ 

ฉาก-ด้าน-ด้าน ดังนี้
“ถารูปสามเหลี่ยมที่สัมพันธก์ันแบบ ฉาก-ด้าน–ด้าน (เขียนแทนด้วย ฉ.ด.ด.)               

กลาวคือ สามเหลี่ยมทั้งสองเป็นสามเหลี่ยมมุมฉากซึ่งมีด้านประกอบมุมฉากยาวเทากัน               
และด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเทากันหน่ึงคู แลวรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้น เทากันทุกประการ”



พิจารณาความสัมพันธ์
ของรูปสามเหลี่ยม



แบบฝึกหัดที่ 10 : พิจารณาความสัมพันธ์
ของรูปสามเหลี่ยม (1)

แบบฝึกหัดที่ 11 : พิจารณาความสัมพันธ์
ของรูปสามเหลี่ยม (2)



1

ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน



2

ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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5

ท ำกิจกรรมส ำรวจ ฉำก-ด้ำน-ด้ำน
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