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หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความเท่ากันทุกประการ
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

มุม-มุม-ด้าน



หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ความเท่ากันทุกประการ

รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถบอกเงื่อนไขของรูปสามเหล่ียม
สองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบ

มุม–มุม–ด้าน 



ทบทวนทบทวน
ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูป มีด้านยาวเท่ากันสองคู่

และมุมในระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากันมีขนาดเท่ากัน
แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ              
เป็นความสัมพันธ์แบบใด

ด้าน-มุม-ด้านด้าน-มุม-ด้าน



ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ 
และมีด้านซึ่งเป็นแขนร่วมของมุมทั้งสองยาวเท่ากัน 
แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ
เป็นความสัมพันธ์แบบใด

มุม-ด้าน-มุมมุม-ด้าน-มุม

ทบทวนทบทวน



ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีด้านยาวเท่ากันสามคู่ 
แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ         
เป็นความสัมพันธ์แบบใด

ด้าน-ด้าน-ด้านด้าน-ด้าน-ด้าน

ทบทวนทบทวน



ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน
ให้นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมที่ก าหนดให้ในแต่ละคู่ต่อไปนี้  
มีมุมที่มีขนาดเท่ากัน 2 คู่ และมีด้านที่อยู่ตรงข้ามกับมุมคู่ที่มีขนาด
เท่ากัน ยาวเท่ากัน 1 คู่ จงส ารวจว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปดังกล่าว
เท่ากันทุกประการหรือไม่



ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน
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ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน

3

B A D

EC



ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน

4



ท ำกิจกรรมส ำรวจ มุม-มุม-ด้ำน

5



ความสัมพันธ์แบบ มุม-มุม-ด้านความสัมพันธ์แบบ มุม-มุม-ด้าน

รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบ มุม–มุม–ด้าน
จะเท่ากันทุกประการ ซึ่งเป็นไปตามสมบัติต่อไปนี้

“ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ มุม–มุม–ด้าน (ม.ม.ด.) 
กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านคู่ที่อยู่ตรงข้ามกับมุมคู่                   
ที่มีขนาดเท่ากัน ยาวเท่ากันหนึ่งคู่ แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากัน             
ทุกประการ”



ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1
ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ∆MON และ ∆RQP เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากมี M෡ON และ R෡PQ

เป็นมุมฉาก MN // QR และ MN = QR จงพิสูจน์ว่า NO = QP
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ตัวอย่างที่ 1 จากรูป ∆MON และ ∆RQP เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉากมี M෡ON และ R෡PQ

เป็นมุมฉาก MN // QR และ MN = QR จงพิสูจน์ว่า NO = QP
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ตัวอย่างที่ 2ตัวอย่างที่ 2
ตัวอย่างที่ 2 จากรูป จงแสดงว่า A෡BO = C෡DO



ตัวอย่างที่ 2 จากรูป จงแสดงว่า A෡BO = C෡DO



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 7
เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

มุม-มุม-ด้าน (1)



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

1.



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

2.



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

3.



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

4.



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

5.



แบบฝึกหัดที่ 7แบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
2. จากรูปก าหนดให้ ∆XYZ มี O෡XY = O෠ZY และ X෡YO = Z෡YO จงพิสูจน์ว่า
OX = OZ
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(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7
เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

มุม-มุม-ด้าน (1)



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

1.

สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

ไม่สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน

2.



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

ไม่สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน

3.



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน

4.



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
1. ให้นักเรียนพิจารณา ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปในข้อใด ที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-มุม-ด้าน พร้อมทั้งบอกด้วยว่ามุม และด้านใดเท่ากัน

ไม่สัมพันธ์กันแบบ มุม-มุม-ด้าน

5.



เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
2. จากรูปก าหนดให้ ∆XYZ มี O෡XY = O෠ZY และ X෡YO = Z෡YO จงพิสูจน์ว่า
OX = OZ
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7เฉลยแบบฝึกหัดที่ 7

ค าชี้แจง
2. จากรูปก าหนดให้ ∆XYZ มี O෡XY = O෠ZY และ X෡YO = Z෡YO จงพิสูจน์ว่า
OX = OZ
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(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

แบบฝึกหัดที่ 8
เรื่อง รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ

มุม-มุม-ด้าน (2)



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
สมบัติรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ 

มุม-มุม-ด้าน ดังนี้
“ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กันแบบ มุม–มุม–ด้าน (ม.ม.ด.) 
กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านคู่ที่อยู่ตรงข้ามกับมุมคู่ที่มีขนาดเท่ากัน 
ยาวเท่ากันหนึ่งคู่ แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ”



รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ 
ฉาก-ด้าน-ด้าน 



แบบฝึกหัดที่ 9 : รูปสามเหล่ียมสองรูปที่ความสัมพันธ์กันแบบ 
ฉาก-ด้าน-ด้าน
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