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ในวงกลม



ทฤษฎีบทของมุม
ในวงกลม



นั ก เ รี ยนสามารถน าทฤษฎีบท เกี่ ย วกั บมุ มที่            
จุดศูนย์กลางและมุมในส่วนโค้งของวงกลม ทฤษฎีบทเกี่ยวกับ
มุมในส่วนโค้งของวงกลมที่รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน 
ทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุมในครึ่งวงกลมและทฤษฎีบทเกี่ยวกับ         
รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลมไปใช้ในการให้เหตุผลและแก้ปัญหา
คณิตศาสตร์



มุมที่จุดศูนย์กลางและมุมในสว่นโค้งของวงกลม

มีความสัมพันธ์กันอย่างไร



มุมในส่วนโคง้ของวงกลมที่รองรับดว้ยสว่นโคง้เดียวกัน
มีความสัมพันธ์กันอย่างไร



มุมในครึ่งวงกลมมีขนาดเทา่ใด



ผลบวกของมมุที่อยูต่รงขา้มกนัของรปูสีเ่หลี่ยมแนบในวงกลม

มีขนาดเท่าใด 



เมื่อเสน้ตรงสองเส้นตดักนัขนาดของมุมตรงข้าม

จะเป็นอยา่งไร



มุมตรงมีขนาดกี่องศา



ผลบวกของมมุประชิดบนเสน้ตรงมขีนาดกีอ่งศา



ผลบวกของขนาดของมมุภายในของรปูสามเหลี่ยมใด ๆ

เป็นเท่าใด



ขนาดของมมุภายนอกของรปูสามเหลี่ยมใด ๆ จะเท่ากับ

ผลบวกของขนาดของมมุภายในที่ไมใ่ช่มมุประชิดของ             

มุมภายนอกนั้นหรือไม่ 



รูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่มีลักษณะอย่างไรบ้าง



ตัวอย่างที่ 1 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x
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ตัวอย่างที่ 1 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x

เนื่องจาก  AOB  เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว
จึงได้ว่า OොAB =  O ƸBA =  40

วิธีท า

และ  AොOB + OොAB + O ƸBA = 180

เนื่องจาก AොOB และ AොCB ต่างก็เป็นมุมที่

รองรับด้วยส่วนโค้ง AB
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AොOB + 40 + 40 = 180
AොOB = 100



ตัวอย่างที่ 1 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x
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วิธีท า

จะได้    AොCB = 
1
2(AොOB)

x = 
1
2  100    

ดังนั้น    x    =  50

เนื่องจาก AොOB และ AොCB ต่างก็เป็นมุมที่

รองรับด้วยส่วนโค้ง AB



ตัวอย่างที่ 2 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x



ตัวอย่างที่ 2 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x

เนื่องจาก  AොOB =  120°

และเนื่องจาก OA และ OB เป็นรัศมีของ
วงกลม 

จึงได้ว่า รูปสามเหลี่ยม AOB เป็น

รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

จะได้ OොAB = O ƸBA =
180 − 120

2 = 30

วิธีท า



ตัวอย่างที่ 2 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x

เนื่องจากรูปสามเหลี่ยม ACB เป็นรูปสามเหลี่ยม

ในครึ่งวงกลม

จึงได้ว่า CොAB =  90

ท าให้ได้ว่า CොAO + OොAB =  90

จะได้ x + 30 = 90  

ดังนั้น        x = 60



ตัวอย่างที่ 2 จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x



ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th

ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 1. จากรูปสี่เหลี่ยม DUCK เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม O มี ഥDC
เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O และ DොCU = 20° และ DොUK = 30°
จงหาขนาดของ UොKC และ CොDK



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 2. จากรูปวงกลม O มี ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม ഥCE และ ഥDE

เป็นส่วนของเส้นตรงที่ลากต่อจาก ഥBC และ ഥAD ตามล าดับ  และ BොOD = 120°

จงหาขนาดของ A ƸEB



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 3. ก าหนดให้ ഥQS ตัด ഥRP ที่จุด T , QR = QS ,  RොQS = 64°
และ ഥRP แบ่งครึ่ง Q ƸRS จงหาขนาดของ P ƸSQ



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 4. จากรูป ก าหนดให้ ഥAC ตัด ഥBD ที่จุด E EොAD = 32° , A ƸBE = 40°
และ BොCE = 65° จงหาขนาดของ CොDE



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 5. จากรูป AොCB เป็นมุมในครึ่งวงกลม O OD//ഥBC และ BොAC = 23°
จงหาขนาดของ AොDO



แบบฝึกหัด 6 : ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม

ข้อที่ 6. จากรูป จุด O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม BොAO = 40° และ CොDE = 105°
จงหาว่า AොOE + BොOC เท่ากับกี่องศา



เฉลย...
แบบฝึกหัด



ข้อที่ 1. จากรูปส่ีเหลี่ยม DUCK เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม O มี ഥDC
เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O และ DොCU = 20° และ DොUK = 30°
จงหาขนาดของ UොKC และ CොDK



ข้อที่ 2. จากรูปวงกลม O มี ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม 
ഥCE และ ഥDE เป็นส่วนของเส้นตรงที่ลากต่อจาก ഥBC และ ഥAD
ตามล าดับ  และ BොOD = 120° จงหาขนาดของ A ƸEB



ข้อที่ 3. ก าหนดให้ ഥQS ตัด ഥRP ที่จุด T , QR = QS ,  RොQS = 64°
และ ഥRP แบ่งครึ่ง Q ƸRS จงหาขนาดของ P ƸSQ





ข้อที่ 4. จากรูป ก าหนดให้ ഥAC ตัด ഥBD ที่จุด E EොAD = 32° , 
A ƸBE = 40° และ BොCE = 65° จงหาขนาดของ CොDE



ข้อที่ 5. จากรูป AොCB เป็นมุมในครึ่งวงกลม O OD//ഥBC
และ BොAC = 23° จงหาขนาดของ AොDO



ข้อที่ 6. จากรูป จุด O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม BොAO = 40°
และ CොDE = 105° จงหาว่า AොOE + BොOC เท่ากับกี่องศา



สรุปบทเรียน
ปัญหาทางคณิตศาสตร์บางประเภทสามารถประยุกต์ใช้ทฤษฎีบท

เกี่ยวกับวงกลม ได้แก่ ทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุมที่จุดศูนย์กลาง
ของวงกลม มุมในส่วนโค้งของวงกลมที่รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน 
มุมในครึ่งวงกลมและรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม รวมถึงประยุกต์ใช้

ทฤษฎีบทเรขาคณิตอื่น ๆ มาช่วยในการหาค าตอบของปัญหา



คอร์ดวงกลม (1)

บทเรียนครั้งต่อไป
ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th



สิ่งที่ต้องเตรียม
ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th

- แบบฝึกหัด 7 : คอร์ดของวงกลม
- วงกลมคู่คิด


