
เรื่อง มุมในครึ่งวงกลม
และรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม



มุมในคร่ึงวงกลม

และรูปสี่เหลี่ยม

แนบในวงกลม



นักเรียนสามารถ
1. น าทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุมในครึ่งวงกลม
ไปใช้ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์
2. น าทฤษฎีบทเกี่ยวกับรูปสี่เหลี่ยม
แนบในวงกลมไปใช้ในการแก้ปัญหา



.



OA B

ทฤษฎีบทเกี่ยวกบัมุมในครึ่งวงกลม

C
มุมในครึ่งวงกลม

มีขนาด 90 องศา 

หรือหนึ่งมุมฉาก



ตัวอย่างที่ 1 ก าหนดวงกลม O ดังรูป จงหาค่า x

OA B

C เนื่องจาก A ƸBC =  25˚

เนื่องจาก BොAC + A ƸBC + AොCB =  180˚

และจากทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุมในครึ่งวงกลม 
ท าให้ทราบว่า AොCB =  90˚

วิธีท า

x˚ 25˚

x + 25 + 90 =  180

x + 115 =  180

x =  65
ดังนั้น x =  65



ตัวอย่างที่ 2 ก าหนดวงกลม O ดังรูป จงหาขนาดของ BොCD

เนื่องจาก AොCD และ A ƸBD
ต่างก็เป็นมุมที่รองรับด้วยส่วนโค้ง AD
จะได้ว่า    AොCD =  A ƸBD

วิธีท า

และจาก  A ƸBD =  40
ดังนั้น      AොCD =  40

เนื่องจาก   BොCD + AොCD =  AොCB
BොCD +  40   =  90

OA B

C

40˚

D

40˚

BොCD =  50
ดังนั้น BොCD =  50



รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

ส ารวจรูปส่ีเหลี่ยมแนบในวงกลม



กิจกรรมส ารวจ
รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th

บัตรภาพรูปวงกลม



ขั้นตอนการท ากิจกรรม 

1. ให้นักเรียนสร้างรูปสี่เหลี่ยมใด ๆ ลงบนกระดาษวงกลมของตนเอง  
โดยให้จุดยอดทั้งสี่อยู่บนวงกลม



ขั้นตอนการท ากิจกรรม 

2. ตัดมุมของรูปสี่เหลี่ยมออกมา 1 มุม แล้วน าไปต่อกับมุมตรงข้าม
ของมุมนั้น ดังรูป



ขั้นตอนการท ากิจกรรม 

3. ให้นักเรียนสังเกตผลที่ได้แล้วอภิปรายผลที่สังเกตได้กับเพื่อนในกลุ่ม



ทฤษฎีบทของรปูสีเ่หลีย่มแนบในวงกลม

ถ้ารูปสี่เหลี่ยมใด ๆ
เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม 
แล้วผลบวกของขนาดของมุม
ตรงข้ามจะเท่ากับสองมุมฉาก



จงหาขนาดของมุมต่อไปนี้ 1) AොOC

2) มุมกลับ AOC

3) A ƸBC

จาก  AොDC =  65° (ก าหนดให้)

จะได้ AොOC = 130° (มุมที่จุดศูนย์กลางจะมี
ขนาดเป็นสองเท่าของ
ขนาดของมุมในส่วนโค้ง
ของวงกลมที่รองรับด้วย
ส่วนโค้งเดียวกัน)

วิธีท า

O

A

B

C

D

65˚

130˚

ตัวอย่างที่ 3



ดังนั้น มุมกลับ AOC = 360 – 130
=  230˚ (ขนาดของ

มุมรอบจุดเป็น
360˚)

O

A

B

C

D

65˚

130˚

230˚

จงหาขนาดของมุมต่อไปนี้ 1) AොOC

2) มุมกลับ AOC

3) A ƸBC

ตัวอย่างที่ 3



และ A ƸBC =  180 – 65

O

A

B

C

D

65˚

130˚

230˚
=  115˚ (ผลบวกของขนาดของ

มุมตรงข้ามของรูปสี่เหลี่ยม
แนบในวงกลมเป็น 180°)115˚

จงหาขนาดของมุมต่อไปนี้ 1) AොOC

2) มุมกลับ AOC

3) A ƸBC

ตัวอย่างที่ 3



O

A

B

C

D

65˚

130˚

230˚ นั่นคือ  1) AොOC = 130°

2) มุมกลับ AOC = 230˚

3) A ƸBC =  115˚115˚

จงหาขนาดของมุมต่อไปนี้ 1) AොOC

2) มุมกลับ AOC

3) A ƸBC

ตัวอย่างที่ 3



จากรูปสี่เหลี่ยม PQRS เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม O 
และ PොOR = 130° จงหาขนาดของ PොQT

จาก PොOR = 130° (ก ำหนดให)้

จะได้ P ƸSR = 65° (มุมที่จุดศูนย์กลางจะมี

ขนาดเป็นสองเท่าของมุม

ในส่วนโค้งของวงกลมที่

รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน)

วิธีท า
65˚

ตัวอย่างที่ 4



จาก PොQR = 180 – 65
= 115°65˚

115˚

(ผลบวกของขนาดของ

มุมตรงข้ามของรูป

สี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

เป็น 180°)

จากรูปสี่เหลี่ยม PQRS เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม O 
และ PොOR = 130° จงหาขนาดของ PොQT

ตัวอย่างที่ 4



ดังนั้น PොQT = 180 – 115
= 65°65˚

115˚

(RොQT เป็นมุมตรง และ 

RොQP + PොQT = 180°)

65˚

นั่นคือ PොQT = 65°

จากรูปสี่เหลี่ยม PQRS เป็นรูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม O 
และ PොOR = 130° จงหาขนาดของ PොQT

ตัวอย่างที่ 4



มุมในครึ่งวงกลม
ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม

ข้อที่ 1. จากรูปวงกลม O ที่ก าหนดให้ 
จงหาค่า x



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม

ข้อที่ 2. จากรูปวงกลม O ที่ก าหนดให้ 
จงหาค่า x



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม

ข้อที่ 3. จากรูป ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง
ของวงกลม O และ CොAD = 47° จงหาขนาด 
ของ A ƸBD



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม

ข้อที่ 4. จากรูป  ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง

ของวงกลม O และ C ƸBO = 35° จงหาขนาด 
ของ OොAB



ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th

รูปสี่เหล่ียมแนบในวงกลม



แบบฝึกหดั 5 : รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

ข้อที่ 1. จากรูป ഥAB เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง                  
ของวงกลม  ถ้า AොDC = 125° จงหาขนาด                  
ของ BොAC



แบบฝึกหดั 5 : รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

ข้อที่ 2. จาก AB = AC , DA = DB และ 
AොCB = 80° จงหาขนาดของ D ƸBA



เฉลย...
แบบฝึกหัด



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม
ข้อที่ 1. จากรูปวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x

วิธีท า   จาก      A ƸCB =     32° (ก าหนดให)้

และ      A ƸBC =     90° (ขนาดของมุมในครึ่งวงกลมเป็น 90°)

ดังนั้น    B ƸAC =     180 – (32 + 90)   (ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของ              
รูปสามเหล่ียมรวมกันเป็น 180°)

B ƸAC =       58°

นั่นคือ x  =      58



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม
ข้อที่ 2. จากรูปวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x

วิธีท า    จาก      BොDC = 90° (ขนาดของมุมตรงเป็น 180°)

จะได้     BොCD =     180 – (90 + 40) (ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของ

รูปสามเหลี่ยมรวมกันเป็น 180°)

BොCD = 50°

AොCB = 90° (ขนาดของมุมในครึ่งวงกลมเป็น 90°)

จะได้    AොCD =    90 – 50

AොCD = 40°

ดังนั้น x =    40



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม
ข้อที่ 3. จากรูป ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O และ CොAD = 47°
จงหาขนาด ของ A ƸBD

วิธีท า เนื่องจาก  C ƸAD = 47° (ก าหนดให้)

จะได้  A ƸBC = 90° (ขนาดของมุมในครึ่งวงกลมเป็น 90°)

และ         C ƸBD = 47° (มุมในส่วนโค้งของวงกลมที่รองรับ

ด้วยส่วนโค้งเดียวกันมีขนาดเท่ากัน)

จึงได้ว่า A ƸBD = 90 – 47 = 43°



แบบฝึกหัด 4 : มุมในครึ่งวงกลม
ข้อที่ 4. จากรูป  ഥAC เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O และ C ƸBO = 35°
จงหาขนาด ของ OොAB

วิธีท า จาก C ƸBO = 35° (ก าหนดให้)

และ A ƸBC = 90° (ขนาดของมุมในครึ่งวงกลมเป็น 90°)

จะได้ A ƸBO = 90 – 35 = 55°

ดังนั้น O ƸAB = 55° (มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว                 

มีขนาดเท่ากัน)



แบบฝึกหดั 5 : รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม
ข้อที่ 1. จากรูป ഥAB เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม  ถ้า AොDC = 125°
จงหาขนาดของ BොAC

วิธีท า จาก AොDC = 125° (ก าหนดให้ )

จะได้ A ƸBC = 55° (ผลบวกของขนาดของมุมตรงข้ามของ

รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลมเป็น 180°)

จาก A ƸCB = 90° (ขนาดของมุมในครึ่งวงกลมเป็น 90°)

ดังนั้น B ƸAC = 180 – (90 + 55) =   35° (ขนาดของมุมภายใน                

ทั้งสามมุมของรูปสามเหลี่ยม

รวมกันเป็น 180°)



ข้อที่ 2. จาก AB = AC , DA = DB และ AොCB = 80° จงหาขนาดของ D ƸBA

แบบฝึกหดั 5 : รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม

วิธีท า จาก       A ƸCB = 80° (ก าหนดให)้

จะได้     AොDB = 100° (ผลบวกของขนาดของมุมตรงข้ามของ

รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลมเป็น 180°)
จาก D ƸBA = D ƸAB (มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว             

มีขนาดเท่ากัน)

=
1
2 (180 – 100)

จะได้      D ƸBA =
1
2 (80) = 40°

ดังนั้น D ƸBA มีขนาด 40°



สรุปบทเรียน

O

ทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุม
ในครึ่งวงกลม

มุมในครึ่งวงกลมมีขนาด 90 องศา 

หรือหนึ่งมุมฉาก



สรุปบทเรียน
ทฤษฎีบทของรูปสีเ่หลีย่ม

แนบในวงกลม

ถ้ารูปสี่เหลี่ยมใด ๆ เป็นรูปสี่เหลี่ยม            
แนบในวงกลม แล้วผลบวกของขนาด 
ของมุมตรงข้ามจะเท่ากับสองมุมฉาก



ทฤษฎีบทของ          
มุมในวงกลม

บทเรียนครั้งต่อไป
ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th



สิ่งที่ต้องเตรียม
ดาวน์โหลดข้อมูลได้ที่ www.dltv.ac.th

แบบฝึกหัด 6 :
ทฤษฎีบทของมุมในวงกลม


