
รายวิชา คณิตศาสตร์
รหัสวิชา ค22101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

ครูผู้สอน ครูนงค์นุช สุกใส

เรื่อง การหมนุ (2)

หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 การแปลงทางเรขาคณิต



การหมุน (2)การหมุน (2)



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถ
1) หาภาพที่ได้จากการหมุนรูปต้นแบบ
2) หาจุดหมุนเมื่อก าหนดรูปต้นแบบ



ฃ

ทับกันได้สนิท 
โดยไม่ต้องพลิกรูป

รูปต้นแบบและภาพที่ได้
จากการหมุน สามารถทับ

กันได้สนิทหรือไม่



ฃ

จุดแต่ละจุดบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จาก
การหมุนจุดนั้น จะอยู่บนวงกลมเดียวกัน

ที่มีจุดหมุนเป็นจุดศูนย์กลางหรือไม่

อยู่บนวงกลมเดียวกัน 
แต่ไม่จ าเป็นต้องมีรัศมียาวเท่ากัน



ฃ

เส้นตรงที่แบ่งครึ่งและตั้งฉาก                 
กับส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมระหว่างจุด

บนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการหมุน
จุดนั้น จะผ่านจุดหมุนเสมอหรือไม่ 

ผ่านจุดหมุนเสมอ



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

O

A(3, 4)



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

ฃ

1) ให้จุด A(3, 4) เป็นรูปต้นแบบ
บนระบบพิกัดฉาก หาภาพที่ได้
จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมี
จุดก าเนิดหรือจุด O เป็นจุดหมุน 
ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทาง
ตามเข็มนาฬิกา 



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

จุด A 
อยู่ในจตุภาคใด 

จตุภาคที่ 1



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

ฃ

2) ลาก OA และวาดวงกลม
ที่มีจุดศูนย์กลางอยู่ที่จุด O 
และผ่านจุด A  



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

เราจะหาต าแหน่งของจุด A
ได้โดยใช้สมบัติของการหมุนใด 

จุดแต่ละจุดบนรูปต้นแบบและ
ภาพที่ได้จากการหมุนจุดนัน้ 

จะอยู่บนวงกลมเดียวกัน
ที่มีจุดหมุนเป็นจุดศูนย์กลาง



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

ภาพที่ได้จากการหมุน
จุด A จะอยู่ในจตุภาคใด 

จตุภาคที่ 4



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

ฃ

3) ให้นักเรียนคาดการณ์ว่า
จุด A ควรจะอยู่ที่ต าแหน่งใด              
ซึ่งเมื่อลาก  OA แล้วจะท าให้  
OA ท ามุม 90 องศา กับ OA



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O เป็นจุดหมุน 
ด้วยมุม 90 องศา มุม 180 องศา และมุม 270 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 

ฃ

4) ให้นักเรียนหาจุด A  ซึ่งเป็น
ภาพที่ได้จากการหมุนจุด A  โดยมี
จุดก าเนิดหรือจุด O เป็นจุดหมุน 
แต่มีขนาดของมุมและทิศทางของ
การหมุนเปลี่ยนไปเป็นมุม 180  
องศา และมุม 270 องศา ทิศทาง
ตามเข็มนาฬิกา



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 180 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา

O

A(3, 4)



หาภาพที่ได้จากการหมุนจุด A(3, 4) โดยมีจุดก าเนิดหรือจุด O     
เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 270 องศา ในทิศทางตามเข็มนาฬิกา

O

A(3, 4)



ฃ

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1) จุด B(-5, 6) และจุด C(0, 4) เป็นจุดยอด 
จงหาภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 
90 องศา ทวนเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

จากรูป ∆ABC มีจุดยอดเป็น A(-6, 1), 
B(-5, 6) และ C(0, 4) เมื่อหมุนรอบจุด
ก าเนิด O ด้วยมุม 90 องศา ทิศทาง
ทวนเข็มนาฬิกา หาภาพที่ได้จากการหมุน 
∆ABC ได้ดังนี้



ฃ

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1) จุด B(-5, 6) และจุด C(0, 4) เป็นจุดยอด 
จงหาภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 
90 องศา ทวนเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

วิธีท า
1) ลาก OA,  ഥOB และ OC
2) วาดวงกลมที่มีจุด O เป็น
จุดศูนย์กลาง รัศมี OA, OB และ 
OC ตามล าดับ



ฃ

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1) จุด B(-5, 6) และจุด C(0, 4) เป็นจุดยอด 
จงหาภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 
90 องศา ทวนเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

วิธีท า
3) หาต าแหน่งของจุด A จุด B
และจุด C ที่ท าให้  OA, OB และ 
OC ท ามุม 90 องศา กับ OA,  ഥOB
และ OC ตามล าดับ B

A

C



ฃ

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1) จุด B(-5, 6) และจุด C(0, 4) เป็นจุดยอด 
จงหาภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 
90 องศา ทวนเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

จะได้ จุด A(-1, -6) 
       จุด B(-6, -5) 
       จุด C(-4, 0)

A

C

B



ฃ

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนด ∆ABC  มีจุด A(-6, 1) จุด B(-5, 6) และจุด C(0, 4) เป็นจุดยอด 
จงหาภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 
90 องศา ทวนเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

นั่นคือ จุดยอดของ ∆ABC
มีพิกัดเป็น (-1, -6), (-6, -5) 
และ (-4, 0) ตามล าดับ

A

C

B



ฃ

วิธีท า

ลาก AA แล้วสร้าง PQ

แบ่งครึ่งและตั้งฉากกับ AA

ลาก BB แล้วสร้าง RS

แบ่งครึ่งและตั้งฉากกับ BB

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC 
จงหาจุดหมุน

P

Q

R

S



ฃ
วิธีท า

ลาก CC แล้วสร้าง TU

แบ่งครึ่งและตั้งฉากกับ CC

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC 
จงหาจุดหมุน

P

Q

R

S

T

U

M



ฃ
วิธีท า
ให้ PQ และ RS ตัดกับ TU 
ที่จุด M 

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน∆ABC 
จงหาจุดหมุน

P

Q

R

S

T

U

M



ฃ
จะได้ จุด M เป็นจุดหมุน
นั่นคือ  ∆ABC เป็นภาพที่ได้
จากการหมุน ∆ABC รอบจุด M 

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน∆ABC 
จงหาจุดหมุน





เครื่องตัดกระดาษ มีใบมีดที่ยึดติดกับแท่นรองตัดและหมุนรอบจุดหมุน
จุดหนึ่ง ขณะที่ยกใบมีดขึ้นหรือกดลงในต าแหน่งต่าง ๆ การหมุนของใบมีด
ของเครื่องตัดกระดาษรอบจุดหมุนเป็นการแปลงแบบการหมุน เพราะทุก ๆ 
จุดบนใบมีดจะหมุนรอบจุดหมุนเป็นส่วนโค้งของวงกลมที่มีรัศมีคงตัว 



ล้อรถ

จุดหมุนอยู่ในต าแหน่งใด และมีรูปต้นแบบคือลวดลายส่วนใด



ล้อรถ



ลายผ้า

จุดหมุนอยู่ในต าแหน่งใด และมีรูปต้นแบบคือลวดลายส่วนใด



ลายผ้า



หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา

A 

B 



หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา



หมุนรูปทางซ้ายและรูปทางขวา
ไปทิศทางทวนเข็มนาฬิกา จะได้

เป็นรูปสี่เหล่ียมจัตุรัสที่มี
ความยาวของด้าน 2 หน่วยพอดี

หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา



รูปที่แรเงามีพื้นที่เท่ากับ 
2 × 2  =  4 ตารางหน่วย

หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา



หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา

A B 



หาพื้นที่ของรูปที่แรเงา

รูปที่แรเงามีพื้นที่เท่ากับ 
1 × 1  =  2 ตารางหน่วย

A B 





ภาพกังหันน้ าชัยพัฒนาภาพกังหันน้ าชัยพัฒนา

อธิบายได้ด้วยการแปลง
ทางเรขาคณิตแบบใด 



ภาพกังหันน้ าชัยพัฒนาภาพกังหันน้ าชัยพัฒนา

ภาพกังหันน้้าชัยพัฒนา  เป็นการหมุนของซองตักน้้ารอบเพลา 
เป็นการแปลงแบบหมุน





ภาพรอยเท้า ภาพรอยเท้า 

อธิบายได้ด้วยการแปลง
ทางเรขาคณิตแบบใด 



ภาพรอยเท้า ภาพรอยเท้า 
ภาพรอยเท้ า  เมื่ อก้ าหนดให้
รอยเท้ าซ้ าย เป็ นรู ปต้ นแบบ
รอยเท้ าอื่ น  ๆ ที่ ปรากฏเป็น      
การแปลงโดยใช้เลื่อนขนานและ
การสะท้อน ซึ่งจะเลื่อนขนาน
หรือสะท้อนก่อนก็ได้





ภาพผนังห้อง ภาพผนังห้อง 

อธิบายได้ด้วยการแปลง
ทางเรขาคณิตแบบใด 



ภาพผนังห้อง เป็นการเลื่อนขนาน
ของแผ่นผนังรูปหกเหลี่ยมด้านเท่า
มุมเท่า

ภาพผนังห้อง ภาพผนังห้อง 





ภาพพระที่นั่งไอศวรรย์ทิพยอาสน์ ภาพพระที่นั่งไอศวรรย์ทิพยอาสน์ 

อธิบายได้ด้วยการแปลง
ทางเรขาคณิตแบบใด 



ภาพพระที่นั่งไอศวรรย์ทิพยอาสน์ ภาพพระที่นั่งไอศวรรย์ทิพยอาสน์ 

เงาที่ปรากฏในน้้าเป็นภาพ           
ที่ได้จากการสะท้อนพระที่นั่ง
ไอศวรรย์ทิพยอาสน์



แบบฝึกหัด 10

การหมุน (2)การหมุน (2)



แบบฝึกหัดที่ 10

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง การหมุน (2)



แบบฝึกหัดที่ 10

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง การหมุน (2)



แบบฝึกหัดที่ 10

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง การหมุน (2)



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

1) ก าหนด ∆ABC มีจุด A(-6, -1) จุด B(-2, -7) และจุด C(-5, -6) เป็นจุดยอด จงหาภาพที่ได้จาก
การหมุน  ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 180 องศา ทิศทางตามเข็มนาฬิกา และหาพิกัด
ของจุดยอดของ ∆ABC



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

2) ก าหนด ∆ABC มีจุด A(7, 1)  จุด B(6, -7)  และจุด C(0, -3) เป็นจุดยอด จงหาภาพที่ได้จาก
การหมุน  ∆ABC  โดยมีจุด O  เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ทิศทางตามเข็มนาฬิกา และหาพิกัด 
ของจุดยอดของ ∆ABC



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

3) ก าหนด ∆ABC จงหาภาพที่ได้จากการหมุน  ∆ABC โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ทวนเข็มนาฬิกา 
ด้วยมุม 180 องศา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

4) ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC จงหาจุดหมุน



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

5) ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC จงหาจุดหมุน



แบบฝึกหัด 11

การประยุกต์
การหมุน

การประยุกต์
การหมุน



แบบฝึกหัดที่ 11

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง การประยุกต์
การหมุน



แบบฝึกหัดที่ 11

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง การประยุกต์
การหมุน



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 



แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 

ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 



เฉลย แบบฝึกหัด 10

การหมุน (2)การหมุน (2)



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

1) ก าหนด ∆ABC มีจุด A(-6, -1) จุด B(-2, -7) และจุด C(-5, -6) เป็นจุดยอด จงหาภาพที่ได้จาก
การหมุน  ∆ABC  โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 180 องศา ทิศทางตามเข็มนาฬิกา และหาพิกัด
ของจุดยอดของ ∆ABC

พิกัดของจุด A คือ ………………………
พิกัดของจุด B คือ ………………………
พิกัดของจุด C คือ ………………………

(6, 1)
(2, 7)
(5, 6)



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

2) ก าหนด ∆ABC มีจุด A(7, 1)  จุด B(6, -7)  และจุด C(0, -3) เป็นจุดยอด จงหาภาพที่ได้จาก
การหมุน  ∆ABC  โดยมีจุด O  เป็นจุดหมุน ด้วยมุม 90 องศา ทิศทางตามเข็มนาฬิกา และหาพิกัดของ
จุดยอดของ ∆ABC

พิกัดของจุด A คือ ………………………
พิกัดของจุด B คือ ………………………
พิกัดของจุด C คือ ………………………

(1, -7)
(-7, -6)
(-3, 0)



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

3) ก าหนด ∆ABC จงหาภาพที่ได้จากการหมุน  ∆ABC โดยมีจุด O เป็นจุดหมุน ทวนเข็มนาฬิกา 
ด้วยมุม 180 องศา และหาพิกัดของจุดยอดของ ∆ABC

พิกัดของจุด A คือ ………………………
พิกัดของจุด B คือ ………………………
พิกัดของจุด C คือ ………………………

(1, -2)
(-4, -1)
(-3, -4)



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

4) ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC จงหาจุดหมุน



แบบฝึกหัด 10 : การหมุน (2)

5) ก าหนด ∆ABC เป็นภาพที่ได้จากการหมุน ∆ABC จงหาจุดหมุน



เฉลย แบบฝึกหัด 11

การประยุกต์
การหมุน

การประยุกต์
การหมุน



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 8 ตารางหน่วย



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 1 ตารางหน่วย



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 4 ตารางหน่วย



ค าชี้แจง จงใช้การหมุนในการหาพื้นที่โดยประมาณของรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี้

แบบฝึกหัด 11 : การประยุกต์การหมุน

รูปที่ก าหนดให้ บริเวณที่จะหมุน รูปหลังการหมุน
พื้นที่ของรูปที่ก าหนดให้ 5 ตารางหน่วย



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

การหาภาพที่ได้จากการหมุน จะต้องวิเคราะห์ว่า จุดยอดของภาพที่ได้
จากการหมุนอยู่ต าแหน่งใดบนระบบพิกัดฉาก จากนั้น ใช้สมบัติของ
การหมุนที่ว่า จุดแต่ละจุดบนรูปต้นแบบและภาพที่ได้จากการหมุน

จุดนั้นจะอยู่บนวงกลมเดียวกันที่มีจุดหมนุเป็นจุดศูนย์กลาง



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

เมื่อทราบต าแหน่งของจุดยอดของภาพท่ีได้จากการหมุนแล้ว จากนั้น
ลากส่วนของเส้นตรงเชื่อมจุดยอดของภาพที่ได้จากการหมุนเหล่านั้น



บทเรียนครั้งต่อไป

เรื่อง การแปลงในชีวิตจริง



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่
www.dltv.ac.th)

สิ่งที่ต้องเตรียม

ใบกิจกรรม 2 : ผ้าไทยลายสวย
ด้วยการแปลง
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