




จุดประสงค์การเรียนรู้

1. ระบุสูตรที่ใช้ในการหาค าตอบของสมการก าลังสอง
ตัวแปรเดียว

2. ระบุจ านวนค าตอบของสมการก าลังสองตัวแปรเดียว



จงแก้สมการต่อไปนี้
(x – 5)2 = 0
x2 + 5x + 6 = 0
x2 – 4x + 1 = 0

x = 5
x = -2 และ x = -3

ทบทวนการแก้สมการก าลังสองตัวแปรเดียว



พิจารณารูปทั่วไปของสมการก าลังสองตัวแปรเดียว

ax2 + bx + c = 0
x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0



x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0

ax2 + bx + c = 0

x2 + 
b
ax + 

c
a = 0หารด้วย a ทั้ง 2 ข้างของสมการ



ax2 + bx + c = 0

x2 + 
b
ax + 

c
a = 0

x2 + 2 x
b
2a +

b
2a

2
–

b
2a

2
+

c
a= 0

จัดรูปให้อยู่ในรูปสูตรก าลังสองสมบูรณ์

x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0



x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0
ax2 + bx + c = 0

x2 + 
b
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a = 0

x2 + 2 x
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2a +
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2
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b
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2
+

c
a = 0

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
4a2 = 0



เนื่องจาก b2 – 4ac เป็นจ านวนจริง

ดังนั้น b2 – 4ac ≥ 0 หรือ b2 – 4ac < 0

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
4a2 = 0



ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0

จะได้ b2 – 4ac เป็นจ านวนจริง 

และ b2 – 4ac
2
= b2 – 4ac

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
4a2 = 0



ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
4a2 = 0

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
2

4a2 = 0

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
2a

2
= 0

➀

b2 – 4ac
2

= b2 – 4ac



ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0

x +
b
2a –

b2 – 4ac
2a x +

b
2a +

b2 – 4ac
2a = 0

ดังนั้น x +
b
2a –

b2 – 4ac
2a = 0 x +

b
2a +

b2 – 4ac
2a = 0หรือ

x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
2a

2
= 0



x +
b
2a –

b2 – 4ac
2a = 0

x +
b
2a +

b2 – 4ac
2a = 0หรือ

x = -
b
2a +

b2 – 4ac
2a

x =
−b + b2 – 4ac

2a

ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0



ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0

x = -
b
2a –

b2 – 4ac
2a

x =
−b – b2 – 4ac

2a

x +
b
2a –

b2 – 4ac
2a = 0

x =
−b + b2 – 4ac

2a x +
b
2a +

b2 – 4ac
2a = 0

หรือ



หรือx =
−b + b2 – 4ac

2a x =
−b – b2 – 4ac

2a
ดังนั้น ค าตอบของสมการ ax2 + bx + c = 0  คือ 

x =  
−b + b2 – 4ac

2a และ x =
−b – b2 – 4ac

2a

ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0



ในกรณีที่ b2 – 4ac ≥ 0

อาจเขียนเป็นสูตรเพื่อหาค าตอบของสมการได้เป็น

ค าตอบของสมการ ax2 + bx + c = 0  คือ 

x =  
−b ± b2 – 4ac

2a



ในกรณีที่ b2 – 4ac < 0

②x +
b
2a

2
=

b2 – 4ac
4a2

➀x +
b
2a

2
–

b2 – 4ac
4a2 = 0



ในกรณีที่ b2 – 4ac < 0

เนื่องจาก b2 – 4ac < 0 และ 4a2 > 0
ส าหรับทุกค่าของ a เมื่อ a ≠ 0

ดังนั้น 
b2 – 4ac

4a2 < 0

x +
b
2a

2
=

b2 – 4ac
4a2



ในกรณีที่ b2 – 4ac < 0

ดังนั้น 
b2 – 4ac

4a2 < 0

นั่นคือ 
b2 – 4ac

4a2 เป็นจ านวนจริงลบ

x +
b
2a

2
=

b2 – 4ac
4a2

เนื่องจาก

เมื่อ 



ในกรณีที่ b2 – 4ac < 0

เนื่องจาก x +
b
2a

2
จะต้องเป็นจ านวนจริงบวกหรือศูนย์                

เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ

x +
b
2a

2
=

b2 – 4ac
4a2

เป็นจ านวนจริงลบ ดังนั้น ไม่มีจ านวนจริงใดที่น ามาแทน x ใน ②
แล้วท าให้ได้สมการที่เป็นจริง



ในกรณีที่ b2 – 4ac < 0
นั่นคือ สมการ ax2 + bx + c = 0 

จะไม่มีจ านวนจริงใดเป็นค าตอบของสมการ



x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0

x =  
−b ± b2 – 4ac

2a
1) ถ้า b2 – 4ac > 0 แล้วจะมีจ านวนจริง 2 จ านวนเป็นค าตอบของสมการ
2) ถ้า b2 – 4ac = 0 แล้วจะมีจ านวนจริงเพียง 1 จ านวน เป็นค าตอบของสมการ
3) ถ้า b2 – 4ac < 0 แล้วจะไม่มีจ านวนจริงใดเป็นค าตอบของสมการ

ax2 + bx + c = 0



แบบฝึกหัด 5

สามารถดาวน์โหลด
ได้ที่ www.dltv.ac.th



แบบฝึกหัด 5

สามารถดาวน์โหลด
ได้ที่ www.dltv.ac.th



แบบฝึกหัด 5

−b ± b2 – 4ac

2a



รอ INSERT 
รูปจากนักเรียน
ข้อ 2 และ 3

แบบฝึกหัด 5



ax2 + bx + c = 0
x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0
สามารถหาค าตอบของสมการได้โดยใช้สูตร

x =  
−b ± b2 – 4ac

2a
1) ถ้า b2 – 4ac > 0 แล้วจะมีจ านวนจริง 2 จ านวนเป็นค าตอบของสมการ

คือ x =  
−b + b2 – 4ac

2a และ x =
−b – b2 – 4ac

2a



2) ถ้า b2 – 4ac = 0 แล้วจะมีจ านวนจริงเพียง 1 จ านวน เป็นค าตอบ

ของสมการ  คือ x =  
−b
2a

ax2 + bx + c = 0
x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0
สามารถหาค าตอบของสมการได้โดยใช้สูตร

x =  
−b ± b2 – 4ac

2a



3) ถ้า b2 – 4ac < 0 แล้วจะไม่มีจ านวนจริงใดเป็นค าตอบของสมการ

ax2 + bx + c = 0
x เป็นตัวแปร a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0
สามารถหาค าตอบของสมการได้โดยใช้สูตร

x =  
−b ± b2 – 4ac

2a



ดาวน์โหลดเอกสารได้ที่ www.dltv.ac.th



ดาวน์โหลดเอกสารได้ที่ www.dltv.ac.th


