
รายวิชา คณิตศาสตร์
รหัสวิชา ค22101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

ครูผู้สอน ครูนงค์นุช สุกใส

เรื่อง ความสัมพันธ์ของรูปสามเหลีย่ม

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 



ความสัมพันธ์
ของรูปสามเหลี่ยม

ความสัมพันธ์
ของรูปสามเหลี่ยม



จุดประสงค์การเรียนรู้
นักเรียนสามารถ

1) เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาว
ของด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

2) หาความยาวของด้านที่เหลือของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
เมื่อก าหนดความยาวของด้านอีกสองด้านให้



ตอบ มีมุมมุมหนึ่งเป็นมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมทั้งสามรูปมีอะไรที่เหมอืนกัน 



ตอบ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมทั้งสามรูปเป็นรูปสามเหลี่ยมชนดิใด



โครงสร้างของหลังคา



โต๊ะขาพับ 



โครงสร้างสะพาน 



ขารับชั้นวางของ



การเรียกชื่อด้านต่าง ๆ ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

ด้านประกอบมุมฉาก

ด้านตรงข้ามมุมฉาก

A

C B



รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก
  เรียก ഥAB  ว่า ด้านตรงข้ามมุมฉาก
  และเรียก   ഥAC และ ഥBC ว่า ด้านประกอบมุมฉาก

A

C B

การเรียกชื่อด้านต่าง ๆ ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก



รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก PQR มีมุมใดเป็นมุมฉาก มีด้านใด
เป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก และมีด้านใดเป็นด้านประกอบมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก PQR มี PොQR เป็นมุมฉาก และมี  ഥPR
เป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก โดยที่ ഥPQ และ ഥQR เป็นด้านประกอบมุมฉาก



รูปสามเหลี่ยมมุมฉากแต่ละรูปมีด้านใดยาวที่สุด

ด้าน AB , ด้าน PR และด้าน XY



ด้านตรงข้ามมุมฉากเป็นด้านทีย่าวที่สุดเสมอ



กิจกรรม

ด้านไหนยาวเท่าไร ด้านไหนยาวเท่าไร 



ใบกิจกรรมที่ 1

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง ด้านไหนยาวเท่าไร



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
ขั้นตอนการท ากิจกรรมขั้นตอนการท ากิจกรรม

1) วัดความยาวของด้านที่ไม่ทราบค่าของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก          
แต่ละรูป โดยวัดความยาวเป็นหน่วยเซนติเมตร ทศนิยม 1 ต าแหน่ง

2) เติมความยาวของด้านที่ไม่ทราบค่าที่วัดได้ลงในตารางแล้วเติมค่า
อื่น ๆ ในตารางให้สมบูรณ์



1

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4

กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
2

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

2 1.6 2



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
3

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

3 12 13



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
4

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

4 8 17



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
5

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

5 6 2.5



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
6

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

6 3.2 4



เฉลย กิจกรรม

ด้านไหนยาวเท่าไร ด้านไหนยาวเท่าไร 



1

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4

กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 

5 9 16 25 25



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
2

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

2 1.6 21.2 1.44 2.56 4 4



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
3

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

3 12 135 144 25 169 169



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
4

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

4 8 1715 64 225 289 289



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
5

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

5 6 2.5 6.5 36 6.25 42.25 42.25



กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร 
6

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

6 3.2 42.4 5.76 10.24 16 16



รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4 5 9 16 25 25
2 1.2 1.6 2 1.44 2.56 4 4
3 12 5 13 144 25 169 169
4 8 15 17 64 225 289 289
5 6 2.5 6.5 36 6.25 42.25 42.25
6 2.4 3.2 4 5.76 10.24 16 16

เฉลย กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร  ตอนที่ 1  



รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4 5 9 16 25 25
2 1.2 1.6 2 1.44 2.56 4 4
3 12 5 13 144 25 169 169
4 8 15 17 64 225 289 289
5 6 2.5 6.5 36 6.25 42.25 42.25
6 2.4 3.2 4 5.76 10.24 16 16

ความสัมพันธ์ระหว่าง c2 และ a2 + b2



โดยที่ c แทน  ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
a และ b แทน  ความยาวของด้านประกอบมุมฉากแต่ละด้าน

 จะเห็นว่า c2 = a2 + b2

ก าหนดให้  ΔABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก



สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ ก าลังสอง
ของความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวก
ของก าลังสองของความยาวของด้านประกอบมุมฉาก

ความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านทั้งสามของ          
รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก เป็นไปตามสมบัติของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก



ก าหนดให้  ΔABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก

โดยที่ c แทน  ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
a และ b แทน  ความยาวของด้านประกอบ   

มุมฉากแต่ละด้าน

จะเห็นว่า      c2 = a2 + b2

เฉลย กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร  ตอนที่ 2 



สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

         
         
         

ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ ก าลังสองของ
ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวกของ
ก าลังสองของความยาวของด้านประกอบมุมฉาก

เฉลย กิจกรรมด้านไหนยาวเท่าไร  ตอนที่ 2 



แบบฝึกหัด 1

ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (1) 
ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (1) 



แบบฝึกหัดที่ 1

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (1)



เฉลย แบบฝึกหัด 1

ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (1) 
ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (1) 



แบบฝึกหัดที่ 1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 

เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากต่อไปนี้

1

MN2 = OM2 + ON2 …………………………………………………



เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากต่อไปนี้

2

c2  = a2 + b2…………………………………………………

แบบฝึกหัดที่ 1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 



เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากต่อไปนี้

3

RQ2 = PR2 + PQ2 …………………………………………………

แบบฝึกหัดที่ 1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 



เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากต่อไปนี้

4

e2  = f2 + g2 …………………………………………………

แบบฝึกหัดที่ 1 ทฤษฎีบทพีทาโกรัส 



สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่กล่าวถึงความสัมพันธ์
ระหว่างด้านทั้งสามนี้ เรียกว่า ทฤษฎีบทพีทาโกรสั

ซึ่งเชื่อกันว่า นักปราชญ์และนักคณิตศาสตร์
ชาวกรีกที่ชื่อ พีทาโกรัส เป็นผู้พิสูจน์ทฤษฎี
บทดังกล่าวนี้ จนเป็นที่ยอมรับเป็นคนแรก



พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส
4

3

5

FE

D

5
4

3



รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่สร้างบนด้าน DE มีพื้นที่เป็นเท่าใด 

ตอบ   52  หรือ  25  ตารางหน่วย  

พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส



รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่สร้างบนด้าน EF มีพื้นที่เป็นเท่าใด 

พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

ตอบ   32  หรือ  9  ตารางหน่วย  



รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่สร้างบนด้าน DF มีพื้นที่เป็นเท่าใด 

พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

ตอบ   42  หรือ  16  ตารางหน่วย  



พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน 
DE สัมพันธ์กับพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยม
จัตุรัสบนด้าน EF กับพื้นที่ของ
รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน DF อย่างไร 

ตอบ  พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน DE เท่ากับผลรวมของ
พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน EF กับพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยม
จัตุรัสบนด้าน DF

?



พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน 
DE สัมพันธ์กับพื้นที่ของรปูสี่เหลี่ยม
จัตุรัสบนด้าน EF กับพื้นที่ของ
รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน DF อย่างไร 

ตอบ   กล่าวคือ DE2 = EF2 + DF2 หรือ 52 = 32 + 42

?



ความสัมพันธ์ของพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านทั้งสามของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากในตัวอย่างข้างต้น เป็นการแสดงความสัมพันธ์
ตามทฤษฎีบทพีทาโกรัสอีกรูปแบบหนึ่ง ซึ่งกล่าวไว้ว่า 

“ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส         
บนด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวกของพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส       
บนด้านประกอบมุมฉาก”  

ความสัมพันธท์ั้งสองนั้นเหมือนกัน โดยพิจารณาจากก าลังสอง
ของความยาวของด้าน คือ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสนั่นเอง 



จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ที่ก าหนดให้ จงหาค่า c

วิธีท า  จากทฤษฎีบทพีทาโกรสั
จะได้ c2 =  62 + 82

= 36 + 64
c2 = 100

 ดังนั้น c  = 10

ตัวอย่างที่ 1



จงหาความยาวของด้านที่เหลือตัวอย่างที่ 2
วิธีท า  จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส
จะได้        1.52 = p2 + 1.22

1.52 – 1.22 = p2

2.25 – 1.44 = p2

p2 = 0.81
p = 0.9

ดังนั้น ด้าน AR ยาว 0.9 หน่วย



แบบฝึกหัด 2

ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (2) 
ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (2) 



แบบฝึกหัดที่ 2

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

เรื่อง ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (2)



ตอนที่ 1 แบบฝึกหัดที่ 2 : ความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม (2)

จงหาความยาวของด้านที่เหลือ1



ตอนที่ 1 แบบฝึกหัดที่ 2 : ความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม (2)

จงหาความยาวของด้านที่เหลือ2



ตอนที่ 2 แบบฝึกหัดที่ 2 : ความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม (2)

จงหาความยาวรอบรูป1



ตอนที่ 2 แบบฝึกหัดที่ 2 : ความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยม (2)

จงหาความยาวรอบรูป2



เฉลย แบบฝึกหัด 2

ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (2) 
ความสัมพันธ์ของ
รูปสามเหลี่ยม (2) 



จงหาความยาวของด้านที่เหลือ1
วิธีท า  จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส
จะได้        202 =   a2 + 162

202 – 162 =   a2

400 – 256 =   a2

144  =   a2

a  =   12
ดังนั้น ความยาวของด้านที่เหลือของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากนี้ คือ 12 หน่วย

ตอนที่ 1



ตอนที่ 1จงหาความยาวของด้านที่เหลือ2

วิธีท า จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส
จะได้ a2 =   0.32 + 0.42

a2 =   0.09 + 0.16
a2 =   0.25
a =   0.5

ดังนั้น ความยาวของด้านที่เหลือของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉากนี้ คือ 0.5  หน่วย



ตอนที่ 2จงหาความยาวรอบรูป1
วิธีท า จากทฤษฎีบทพีทาโกรสั
จะได้ a2 =  122 + 3.52

a2 =  144 + 12.25
a2 =  156.25
a =  12.5

ดังนั้น ความยาวรอบรูปของรูปสามเหลี่ยม
มุมฉากเท่ากับ 12 + 3.5 + 12.5 = 28 หน่วย



ตอนที่ 2จงหาความยาวรอบรูป2
วิธีท า จากทฤษฎีบทพีทาโกรสั
จะได้ 152 =   a2 + 122

152 – 122 =   a2

225 – 144   =   a2

81 =   a2

a    =   9
ดังนั้น ความยาวรอบรูปของรูปสามเหลี่ยม
มุมฉากเท่ากับ 15 + 12 + 9 =  36 หน่วย



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

ด้านตรงข้ามมุมฉากเป็นด้านที่ยาวกว่า
ด้านประกอบมุมฉากเสมอ



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

จะได้สมการแสดงความสัมพันธ์
ของความยาวของด้านเป็น 

   c2  = a2 + b2   หรือ
    AB2 = CB2 + AC2



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ ก าลังสองของความยาว    
ของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวกของก าลังสองของ
ความยาวของด้านประกอบมุมฉาก

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส
ส าหรับรูปสามเหลีย่มมุมฉากใด ๆ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยม

จัตุรัสบนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากับผลบวกของพื้นที่ของ
รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านประกอบมุมฉาก



สรุปบทเรียนสรุปบทเรียน
ความรู้กันหน่อย

การหาความยาวของด้านที่เหลือของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ท าได้โดย
ใช้ความรู้เรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรัส ซึ่งค าตอบที่ได้จะมีทั้งจ านวนบวกและ
จ านวนลบ แต่เนื่องจากสิ่งที่ต้องการหาคือความยาวของด้านของ
รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก จึงใช้เฉพาะค าตอบทีเ่ป็นจ านวนบวกเท่านั้น



บทเรียนครั้งต่อไป

เรื่อง 
ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (1)



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่
www.dltv.ac.th)

สิ่งที่ต้องเตรียม

1. ใบกิจกรรมที่ 2 : ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (1)

2. แบบฝึกหัดที่ 3 : ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (1)
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