
รายวิชา คณิตศาสตร์
รหัสวิชา ค22101
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

ครูผู้สอน ครูนงค์นุช  สุกใส             
ครูณัฐนรี จารุศุภกร

เรื่อง ความสัมพันธ์ที่ซ่อนอยู่ (1)



ความสัมพันธ์ที่ซ่อนอยู่ (1)



จุดประสงค์การเรียนรู้
นักเรียนสามารถ

เขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ระหว่างความยาว
ของด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก





ตอบ มีมุมมุมหนึ่งเป็นมุมฉาก

1) รูปสามเหลี่ยมทั้งสามรูปมีอะไรที่เหมือนกัน 



2) รูปสามเหลี่ยมทั้งสามรูปเป็นรูปสามเหลี่ยมชนิดใด

ตอบ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก



โครงสร้างของหลังคา



ขารับชั้นวางของ



การเรียกชื่อด้านต่าง ๆ ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

ด้านประกอบมุมฉาก

ด้านตรงข้ามมุมฉาก

A

C B



สามเหลี่ยม ABC เป็นรูปสามเหล่ียม ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก
เรียก ഥAB ว่า ด้านตรงข้ามมุมฉาก
และเรียก   ഥAC และ ഥBC ว่า ด้านประกอบมุมฉาก

ด้านประกอบมุมฉาก
ด้านตรงข้ามมุมฉาก

ด้านประกอบมุมฉาก

A

C B

การเรียกชื่อด้านต่าง ๆ ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก



รูปสามเหลี่ยมแต่ละรูปมีมุมใดเป็นมุมฉาก มีด้านใดเป็น
ด้านตรงข้ามมุมฉาก และมีด้านใดเป็นด้านประกอบมุมฉาก



ตอบ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก PQR มี PොQR เป็นมุมฉาก และมี  ഥPR
เป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก โดยที่ ഥPQ และ ഥQR เป็นด้านประกอบมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมแต่ละรูปมีมุมใดเป็นมุมฉาก มีด้านใดเป็น
ด้านตรงข้ามมุมฉาก และมีด้านใดเป็นด้านประกอบมุมฉาก



ตอบ รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก XYZ มี XොZY เป็นมุมฉาก และมี ഥXY เป็น
ด้านตรงข้ามมุมฉาก โดยที่ ഥXZ และ ഥYZ เป็นด้านประกอบมุมฉาก

รูปสามเหลี่ยมแต่ละรูปมีมุมใดเป็นมุมฉาก มีด้านใดเป็น
ด้านตรงข้ามมุมฉาก และมีด้านใดเป็นด้านประกอบมุมฉาก



รูปสามเหลี่ยมมุมฉากแต่ละรูปมีด้านใดยาวที่สุด

ตอบ  ด้าน AB , ด้าน PR และด้าน XY



ด้านตรงข้ามมุมฉากเป็นด้านที่ยาวที่สุดเสมอ



กิจกรรมวัดครบ
พบความจริง  



ค าชี้แจงบทบาทครูปลายทาง 
1. ครูแบ่งนักเรียนออกเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 

2–3 คน และแจกใบกิจกรรมให้
นักเรียนแต่ละกลุ่ม

2. ครูเดินดูนักเรียน ให้ค าแนะน าและ
ตรวจสอบความถูกต้อง

ค าชี้แจงกิจกรรมนักเรียน
1. นักเรียนแต่ละกลุ่มท าใบกิจกรรม 

- วัดความยาวของด้านที่ยังไม่ทราบค่า
ต่อไปนี้  แล้วเติมค่าลงในตารางให้
สมบูรณ์ 

2. เมื่อนักเรียนแต่ละกลุ่มท าเสร็จแล้ว  
ส่งตัวแทนมาเขียนค าตอบบนกระดาน



ใบกิจกรรมที่ 1

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

ใบกิจกรรมที่ 1



(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

ใบกิจกรรมที่ 1



เฉลย กิจกรรมวัดครบ
พบความจริง  

ตอนที่ 1



1
A

CB 3 ซม.

4 ซม.c

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

5 9 16 25 25



2

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

2 4 7.5

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

8.5 16 56.25 72.25 72.25

A
C

B

c



3

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

3 4 10.4

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  A

C B4 ซม.

b

9.6 16 92.16 108.16 108.16



4

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

4 2.4 4

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

4 ซม. AB

2.4 ซม. b

3.2 5.76 10.24 16 16



5

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

5 12 13

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

5 25 144 169 169

13 ซม.

A

B

12 ซม.

a



6

รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

6 8 10

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

6 36 64 100 100

10 ซม.

8 ซม.

a

A

B



รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4 5 9 16 25 25
2 4 7.5 8.5 16 56.25 72.25 72.25
3 4 9.6 10.4 16 92.16 108.16 108.16
4 2.4 3.2 4 5.76 10.24 16 16
5 5 12 13 25 144 169 169
6 6 8 10 36 64 100 100

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง ตอนที่ 1



รูปที่ a b c a2 b2 c2 a2 + b2

1 3 4 5 9 16 25 25
2 4 7.5 8.5 16 56.25 72.25 72.25
3 4 9.6 10.4 16 92.16 108.16 108.16
4 2.4 3.2 4 5.76 10.24 16 16
5 5 12 13 25 144 169 169
6 6 8 10 36 64 100 100

ความสัมพันธ์ระหว่าง c2 และ a2 + b2



โดยที่ c แทน  ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
a และ b แทน  ความยาวของด้านประกอบมุมฉากแต่ละด้าน

จะเห็นว่า c2 = a2 + b2

ก าหนดให้  ΔABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก



สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ ก าลังสอง
ของความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวก
ของก าลังสองของความยาวของด้านประกอบมุมฉาก

ความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านทั้งสามของ          
รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก เป็นไปตามสมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก



เฉลย กิจกรรมวัดครบ
พบความจริง  

ตอนที่ 2



ก าหนดให้  ΔABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
ที่มี  AොCB เป็นมุมฉาก

โดยที่ c แทน  ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
a และ b แทน  ความยาวของด้านประกอบ   

มุมฉากแต่ละด้าน

จะเห็นว่า  c2 = a2 + b2

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  



สมบัติของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

เฉลย กิจกรรมวัดครบพบความจริง  

ส าหรับรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ ก าลังสองของ
ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับผลบวกของ
ก าลังสองของความยาวของด้านประกอบมุมฉาก



ด้านตรงข้ามมุมฉากเป็นด้านที่ยาวกว่าด้านประกอบ      
มุมฉากเสมอ

ก าลังสองของความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับ
ผลบวกของก าลังสองของความยาวของด้านประกอบมุมฉาก

สรุปเกี่ยวกับความสัมพันธ์ระหว่างความยาว
ของด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก



สรุปเกี่ยวกับความสัมพันธ์ระหว่างความยาว
ของด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

ถ้าก าหนด c แทน ความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก
a และ b แทน ความยาวของด้านประกอบมุมฉากแต่ละด้าน     

จะได้ว่า c2 = a2 + b2



บทเรียนครั้งต่อไป

เรื่อง 
ความสัมพันธ์ที่ซ่อนอยู่ (2)



1. บัตรภาพรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC และ DEF 

2. แบบฝึกหัดที่ 1 : ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (1) 

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

สิ่งที่ต้องเตรียม


