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รูปสามเหลี่ยมเหมือนกันเป๊ะ (3)



จุดประสงค์การเรียนรู้
นักเรียนสามารถ
1. ระบุเงื่อนไขที่ท าให้รูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน
ทุกประการ 
2. บอกได้ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ 
มุม-ด้าน-มุม เป็นรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการ



ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์
กันแบบ ด้าน–มุม–ด้าน  (ด.ม.ด.) 
กล่าวคือ มีด้านยาวเท่ากันสองคู่ และ
มุมในระหว่ างด้ านคู่ ที่ ย าว เท่ ากัน
มีขนาดเท่ากัน แล้วรูปสามเหลี่ยม
สองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



ในการบอกว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน
ทุกประการ ไม่จ าเป็นต้องตรวจสอบการเท่ากัน
ของความยาวของด้านคู่ที่สมนัยกัน 3 คู่  และ
การเท่ากันของขนาดของมุมคู่ที่สมนัยกันอีก 3 คู่  
แต่สามารถตรวจสอบการเท่ากันของความยาว
ของด้านหรือขนาดของมุมเพียง 3 คู่ ตามเงื่อนไข
ที่ก าหนด ก็เพียงพอที่จะสรุปว่ารูปสามเหลี่ยม
สองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



ส่อง มุม–ด้าน–มุม



1. ให้นักเรียนวาดรูปสามเหลี่ยมบนกระดาษ A4               
หรือ กระดาษไข โดยให้มุมมุมหนึ่งมีขนาด 60 องศา  
มุมอีกมุมหนึ่งมีขนาด 30 องศา  และมีด้านที่เป็น
แขนร่วมของมุมทั้งสองยาว 10 เซนติเมตร 



1. สร้างด้านที่เป็นแขนร่วมของมุม  โดยลาก
ส่วนของเส้นตรงยาว 10 เซนติเมตร 

2. สร้างมุมที่มีขนาด 60 องศา  และ 30 องศา  
ที่จุดปลายของส่วนของเส้นตรง  แล้วลากแขน
ของมุมไปตัดกันที่จุดหนึ่ง จะได้รูปสามเหล่ียม
ตามเงื่อนไขที่ก าหนด



2. ให้นักเรียนน ารูปสามเหลี่ยมที่สร้างได้ไปเปรียบเทียบ
กับเพื่อน โดยน ารูปไปซ้อนทับกัน



3. ให้นักเรียนท าขั้นตอนที่ 1) ซ้ าอีกครั้ง โดยให้จับคู่กับ
เพื่อน แล้วร่วมกันก าหนดขนาดของมุมทั้งสองมุมและ
ความยาวของด้านที่เป็นแขนร่วมของมุมทั้งสองตาม
ต้องการ จากนั้น สร้างรูปสามเหลี่ยมตามขั้นตอน
การสร้างข้างต้น แล้วน ารูปสามเหลี่ยมมาเปรียบเทียบกัน



จะเห็นว่า รูปสามเหลี่ยมที่ตนเองสร้างและรูปสามเหลี่ยมที่เพื่อน
สร้างทับกันสนิทพอดี รูปสามเหลี่ยมทั้งสองจึงเป็นรูปสามเหลี่ยม
ที่เท่ากันทุกประการ  และเนื่องจากรูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูป
สร้างตามเงื่อนไขที่ก าหนดให้ คือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่
และด้านที่เป็นแขนร่วมของมุมทั้งสองยาวเท่ากัน

สรุปผลการท ากิจกรรม



เราจะกล่าวว่า รูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นมีความสัมพันธ์
กันแบบ มุม–ด้าน–มุม หรือเขียนย่อ ๆ ว่า ม.ด.ม. และ  
ผลที่ได้ตามมาคือ  ด้านที่เหลืออีกสองคู่จะยาวเท่ากัน  
เป็นคู่ ๆ และมุมที่เหลืออีกหนึ่งคู่จะมีขนาดเท่ากัน

สรุปผลการท ากิจกรรม



ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์
กั น แ บ บ  มุ ม –ด้ า น –มุ ม  ( ม . ด . ม . ) 
กล่าวคือ มีมุมที่มีขนาดเท่ากันสองคู่ 
และมีด้านซึ่งเป็นแขนร่วมของมุมทั้งสอง
ยาวเท่ากัน แล้วรูปสามเหลี่ยมสองรูป
นั้นเท่ากันทุกประการ
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รูปสามเหลี่ยมสองรูป
ที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.



รูปสามเหลี่ยมสองรูป
ที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.
(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)



รูปสามเหลี่ยมสองรูป
ที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.
(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)



แบบฝึกหัด 5 : รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.

1. จากรูป ด้าน AB และด้าน CD ยาวเท่ากันหรือไม่ เพราะเหตุใด



2. ก าหนดให้รูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส A ƸFC มีขนาด
เท่ากับ A ƸEC หรือไม่ เพราะเหตุใด

แบบฝึกหัด 5 : รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.



1. จากรูป ด้าน AB และด้าน CD ยาวเท่ากันหรือไม่ เพราะเหตุใด
วิธที า …………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………

พิจารณา  ∆ABC และ  ∆CDA
เนื่องจาก CොAB = AොCD

AC = CA
และ BොCA = DොAC 

จะได้ว่า    ∆ABC ≅ ∆CDA แบบ ม.ด.ม.
ดังนั้น  ด้าน AB ยาวเท่ากับด้าน CD เพราะเป็น             
ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการ

แบบฝึกหัด 5 : รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.



2. ก าหนดให้รูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส A ƸFC มีขนาดเท่ากับ A ƸEC 
หรือไม่ เพราะเหตุใด

วิธที า …………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………

พิจารณา  ∆AFD และ  ∆AEB
เนื่องจาก DොAF = BොAE

DA = BA
และ AොDF = A ƸBE = 90°

จะได้ว่า    ∆AFD ≅ ∆AEB แบบ ม.ด.ม.
ดังนั้น A ƸFD มีขนาดเท่ากับ A ƸEB เพราะเป็นมุมคู่ที่
สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการ

แบบฝึกหัด 5 : รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.



2. ก าหนดให้รูปสี่เหลี่ยม ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส A ƸFC มีขนาดเท่ากับ A ƸEC 
หรือไม่ เพราะเหตุใด

วิธีท า ………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………

เนื่องจาก A ƸFC = 180 - A ƸFD
และ A ƸEC = 180 - A ƸEB

ดังนั้น A ƸFC มีขนาดเท่ากับ A ƸEB เพราะสมบัติ
ของการเท่ากัน

แบบฝึกหัด 5 : รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่สัมพันธ์กันแบบ ม.ด.ม.



สรุปความรู้

ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธ์กัน
แบบ มุม–ด้าน–มุม (ม.ด.ม.) กล่าวคือ  มีมุมที่
มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านซึ่งเป็นแขนร่วม
ของมุมทั้งสองยาวเท่ากัน แล้วรูปสามเหลี่ยม
สองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ



บทเรียนครั้งต่อไป

เรื่อง 
รูปสามเหลี่ยมเหมือนกันเป๊ะ (4)



สิ่งที่ต้องเตรียม

(สามารถดาวน์โหลดได้ที่ www.dltv.ac.th)

1. ตะเกียบ 3 ข้าง
2. หลอด
3. เทปกาว
4. แบบฝึกหัด 6 : รูปสามเหลี่ยมสองรูป

ที่สัมพันธ์กันแบบ ด.ด.ด. 
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