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เรื่อง กลมกลิ้งกับเส้นภายนอก (2)



เรื่อง 
กลมกลิ้งกับเส้นภายนอก (2)



จุดประสงค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถ
1. อธิบายทฤษฎีบทเกี่ยวกับเส้นสัมผัสวงกลม 
2. น าทฤษฎีบทเกี่ยวกับเส้นสัมผัสวงกลม 

ไปใช้ในการให้เหตุผลและแก้ปัญหาคณิตศาสตร์



เส้นสัมผัสวงกลม
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เส้นสัมผัสวงกลมจะท ามุม 90 องศา 
กับรัศมีของวงกลมนั้นเสมอ 
ซึ่งความสัมพันธ์ดังกล่าว
เป็นไปตามทฤษฎีบทที่ว่า



ทฤษฎีบทเกี่ยวกับ
เส้นสัมผัส
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รูปที่ 1
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รูปที่ 5
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ส ารวจวงกลม



จากการส ารวจสรุปได้ว่า

ส่วนของเส้นตรงสองเส้น ที่ลากจากจุดจุดหนึ่ง
ภายนอกวงกลม มาสัมผัสวงกลมวงเดียวกัน

จะยาวเท่ากัน



จากรูป ഥPA และ ഥPB เป็นเส้นสัมผัสวงกลม O  ที่จุด A และจุด B
และมี PොAB = 65 จงหาขนาดของ  A ƸPB

ตัวอย่างที่ 1



ตัวอย่างที่ 1
วิธีท า  เนื่องจาก  ഥPA และ ഥPB เป็นเส้นสัมผัสวงกลม 

จากทฤษฎีบทเกี่ยวกับเสน้สัมผัส  
จึงได้ว่า  PA  = PB

ดังนั้น  ABP เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจัว่

เนื่องจาก P ƸAB และ  P ƸBA
เป็นมุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจัว่



ตัวอย่างที่ 1
จะได้ว่า   P ƸAB  = P ƸBA =  65

พิจารณา  ABP

จะได้ว่า  A ƸPB + P ƸAB + P ƸBA  = 180

ดังนั้น A ƸPB = 180 – (65 + 65)

= 50



จากรูป  ഥPA และ ഥPB เป็นเส้นสัมผัสวงกลม O ที่จุด A และ B
และมี A ƸPB =  70 จงหาขนาดของ AොOB

ตัวอย่างที่ 2



ตัวอย่างที่ 2
วิธีท า  เนื่องจาก  ഥPA และ ഥPB เป็นเส้นสัมผัสวงกลม 

จากทฤษฎีบทเกี่ยวกับเสน้สัมผัส  
จึงได้ว่า O ƸAP = O ƸBP = 90

เนื่องจากขนาดของมุมภายในทั้งสี่ของรปู
สี่เหลี่ยมรวมกันได้ 360



ตัวอย่างที่ 2

AොOB + 90 + 90 + 70   = 360

ดังนั้น

AොOB = 360 – (90 + 90 + 70)

AොOB + O ƸAP + O ƸBP + A ƸPB = 360

จะได้ว่า

= 110
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ท้ายบทเรียนสรุป
กลมกลิ้งกับเส้นภายนอก 



ส่วนของเส้นตรงสองเส้น
ที่ลากจากจุดจุดหนึ่ง

ภายนอกวงกลมมาสัมผัสวงกลม
วงเดียวกันจะยาวเท่ากัน



บทเรียนคร้ังต่อไป
เรื่อง 

ปริศนาปัญหากลมกลิ้ง (1)



สิ่งที่ต้องเตรียม
แผ่นโจทย์วงกลมหมายเลข 1 ถึง 15

สามารถดาวน์โหลดใบงานและใบความรู้ได้ที่
www.dltv.ac.th


